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(^ tti>f«re ^ift tk |nf t)te (BAmmhtn$ comUiutterifc^t 
iuiofptifc^cr '^b^nblun^^n. (Bje (inb eine Sortfe^uitg 
jener ^(^rifc: ^olxfnomifdtnU^vfa^K*, biemarf 
i)t^ bie erfl< (^nmlung atife^' fotm ; tre^^Ib i4f auc^ 
bafur eitieti J^aiipttitei ^ei* ^abt a&Dcucfen (alfen^ ben ma^ 
i^r\>orfe|en fonn. 

^iefe itDe9te ^mmfung fya gfeid^e 'Kbfii^ mU beif 
elf et): iBer)>o((fommung. iitib mitett '^uibteitm^ bee 
(iembtnQdoti6(e^re unb i^cr Knmenbung auf bie %naft 
k\^^, hwtöi ^e^^ulfe ber ( f a ( e tt unb c o m b i n a t o r i^ 
^^^^ Beiden unb Suncciooen/ beren ^Mf^ burc^ nuf» 
f^^ fiQiple / gro^tenc^ii^ i n u ( u r r i f d^ e ';£) a r fl e U 
Funsen fic^ fo M<^ ^^d^n. '2(u(^ (!e(U bie imx}t€ bec 
foigenben ^b^anb(un^n ein neues ff^r merfmurbiged 
^epfpief auf, n>ie fe^ i)ian ft(^ ben comSmotorifc^a 
Sornten nähert/ fte au(^ n)#^i bem ^n^ake^ loennfit^tl 
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itid^t tit defti^eibigm 2(norbhutig na($/ gonj erteic^f, 
inOfin man bie 3iufl6futtg Der Aufgabe, burcf) mt.totitet 
üU geip6^nU(^ / getriebene Tlnai^t möglic^fl ju fimpU» 
ftciren unb ju ^ erlei(|(^cem fudj^c^ !£)ie bordgen Steigen 
Der (Eoefftciencen ber iemjdnen stiebet finb nUifU mibetd 
4te combinatorifd^ ^npotutionen; mo bie §&^em afle 9or# 
'^(ge^enbe niebrigern in fid^ entgolten« SRur bie ©ubfh^^ 
tuttonen, burd|> me(c^e fte bort hergeleitet tberben/ machen 
%e ?(u^nbung meitt&uftig unb |um ^^ei( befc^mertic^ ; 
tae combmotorifcjlfe ®efe§ ^g(ge|, llfi^'p befolgen/ i^ 
Mtii einfach unb leicht* ^a bei ben ®Iiebern jener 
dlef|enbie ^D^covi»icl^fd()e.$o)geber Somplertonen |um 
tßotf<i)ein Commt/ fo §at bod QJeronloffung gegeben, 
tiefe Snorbnung Don neuem oorjune^men , fte mie bie 
!9loit)rifc^e, rein^combinatorifd^ barjujleden^ 
iinbauf unbe|limmte<^ummen|uerflre$en 

ÜRe^^e ber fcrifgehben %s^t ftnb tn^rlangff tu 
weinen ^^dnben gemefen. . €in^ berfelben bähen fogar 
in ber erfien Sammlung abgcbitncfr n)eiben tonUm, n>enn 
M b^r 0iaum t^erflattit ^ttu TRU mtirben fte, nad) 
im wn mir getroffenen Inflaftenv ' longft im 5>ublicum 
trfc^ienenfe^n/^ätte nid^t i^re Ttutffertigung burc^ ben 
S)rucf marmigfoltigf @d|^n)ierig(etten uvb unoorberge« 
fi^e J^inbfmt(j|e gefitn^en. ^ieft ^er mtfjuiA^len, 
fämi hü iefer njd^t inter^flire»; t)agegen, ^^ffe i^, 
fbSen ^n^üU unb 7^u$f&^tui9 ber ^b^onbiungen bie 
^t^j^erung ^m i9litt|eäung ^inl^ngli^ t)ergutenv 

SRort tbirb mit aSctgbÄgenitfmertf ^ben, bdf tie 
combinotorffd^ llnal^ft^ immer m^ utib m^v in ^ud« 
ie^nung geminnt« Hrnif dnwi^i^, ber bentfdben 
©prac^ imfunbige, iefer finncn ffe& mm ni^twn ^v, 
nöc^ i^rem i^genfe^r ern)eiterten Sajiwbe, au9 itotrf 
iiaier(k^erf(^ieneneo (e^rreid^n, unb/ fär bie^nai9fi$ 
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iAttfyiuvt, mitogen ^Skttm untem^ett. ^m |>ro« 
f€(for ^faf ^at na^mltc^ in feinm fe$r {t&Afid^^ def« 

eittl>rlnj«tt)en Disquifitiohibus analyticis, itt &er bortC* 

$en tntten 7(6]^(mMung/ burc^ eigene ^23eat6e{tim8 1)er 
comB{natortf^enDperat,foneni(ti6i^rer2(imenir 

t)un9/ itad^ ben ))on mk efitd^^tten (of afen unb cotm 
binatorifc^en S^fi^en/ um biefen neuen S^^t^ee 
!2(nä(9ft0 fic^ M>ttbknt gemad^f* Vut^ 6ai J^err ^octcff 
unb 9>rofeffor jltamp Su ^ifltt fai fefnem da^tfc^ 

QBetfe: Analyfe des Refractions aflronomiqucs et ter-^ 

reiftres Cbtt) ben bdfelbfi im briftett (Eopitel neu aufsei 
führten dgtbraifc^en tranfcenbmttfi^^nceionen/ facui- 
tes numenques, ava n>e((^en fo Diele utib mld^tlgii 
Sßa§r^i(en ^etgeieif et werben) bie comMnoteirifc^ Tfoo^ 
l^ftd 6e9 feinen ^i^dj^n^tn, nad^ einer e^enen^ mif 
feinen dbrigen 3et^n me^r {tSeteinßimmenben/ i5e|eic^< 
nung ^auftg angerjenbet/ unb baburc^ t^ren* großen 
Sflu|en htt) )>ermi(felten Unterfa^ungen auf^ neue be« 
^atigee unb au^er ^mifti gefe|t. tßMUMft/ baf au($ 
nun J^rm ^rofeffor Q3ürmannl in €&fln t>te(umfaffeni' 
ber Efsai de Calcul foRctionaaire, frum j« anberer 
geit im mat^matifc^n Tlrc^ gef^ec^n nn^rben^ be» 
reitö abgebrudt ifl; bO/ einer mir jugefont^nenen jtc^rn 
SRa^rid^t jufoige/ \>a6 InIHtut national |u 9^ari«^ n>e(^ 
c^em bi^fe ©c^rife \>on bim biebern Sttkmbe jur ^Jrufunj 
t>orge(egt morbennktr, ben ^rucf berfeiben ^ mit tu^nu 
Kc^er tKelbungt^re« <8erföjfers, fc^on feit einiger ^tit 
wrorbnet ^at^ 3n biefem ®erfe mtrb J^t ^» ber 
iwne^mlid^ ba^fn arOeii^et/ bie Functionen « OCnd^fttf 
mit ber ccmbinatorifc^en in bie ettgfie Q?er6tnbung rju 
fe|en, ntd^t ermangelt ^abtn, biefeiteSen jener ju enu 
l>fe^len, aud^ me^rmaid wn i^r ®ebraud> ju mac^m 
^ie 3u«cdonen*7(nöl^jt«Hfögt biefer 'wrtt'efl*^ Äia* 
t9fi in einem feiner ?5rlefe ön mid^) it^xt, meijlerl^aflf 
M lu rbun ift^ äbemimme aber, in Mrn)(c!e((en mU 






/ 



Vill 



«5 

Vi 



Un, nur fefttn tu 2(u£f&^uiig> fonbitn itberttgc (b(d^ 
ber (;om6iQatotif(^n ; wdburd^ affo m sroger l^etl 
bergan^ aHdcmeinen Sotm^In^rfl mirßufK ^^raücf^bar^ 

M)»$iBi|e» unb b^|f ^d^arffinn« i^rcr€rfirtber ju fe^n»'"^ 

iOetr ^Sknf(^/ bcn man bettltß mifynnatt g^auffert ^e, 

tincigcne^ Seötbud) ber combinatocif^Oen 2(nalt^ti|u 
|a6en> n>ek^tö i^ott ben erfhn unb einfa((^en ®runbm 
on ^ bie ^auptfa|e unb i^re Tlnrnntbung miffenfi^afirUc^ 
geürbntt^ fopHc^ Mtrgrtragen unb beuUic|^ ^ntmtcPelt enN 
^ielte; ein it^tlmd), in totld^m allt$ , toat^ut^aö^t 
%t^i>tt, beifammen dnjutreffen mare/ worinn ni4^tö^ 
ate anberdmo^vr befonne^ Mrüu6gefe|t mürbe / mo ulfo 
f&erüfungm unb fSermcifungen auf anbre<Bd[)rif(en^ aui^ 
genommen in ^i|lorif(^er unb (itterarifdj^er 9täcf fic^t/ gan| 
loegfietcn — btefec ^unf^^ ifi ma^rfc^tntic^ beretre i^t, 
H id) biefeS f^veibt , in ^rfuffung gegangen. €« ^a« 
ben ni^mlic^^ ^err ?)rofefför ©tal;l in 3ena unb ^tvt 
Gohrector ^einflartner in (Erfurt, ii(i} fd)on feit einiget 
Seit mit Yudferdgung eined folc^en SB&crh, naö) meiner 
X^eorie unb in meinen S^i^K"/ befc^afttgt. ^§re grunb« 
(it^en ^enntntffe unb (£lnfi<^fen in bie ^ad)t Uirgen für 
ben gucen€rfb(g biefer Unternehmung/ burc^ me(<^e fte 
fic^ m S(dbenbe5 <8erbienfl um bie ^ijfenfc^afr ecttKr/ 
ben n))prben/ bie fte fc^on t^or^er^ b>ir(^ a!abemifc|^e 93or« 
lefungen me^r au^jubcdten unb ju ern>eitem bemüht ge« 
n>efen finb. /®et)ber &(i)viftcn, n^enn (te nic^t fd>on 
i^t abgebrucft finb , noerben gemig in ber na(^(t bevor» 
#<^biii &|}ermi^e iu ^aben fe9m 

93on meutern 'Vnffh^n, bie wegen ^an%tl an 
SUum in biefer ^loe^ten ®amm(ung nic^t ^fa| ftnben 
fonneeH/ ^atte ict) fe^r g^rn noc^ einen/ ^^betreffenb eine 
,,nä]^ Sbetrii^^g meiner ci>mbinatortfc^eki B^^}^^i 
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bi^m ^oU^flm lesbar unb üer'{ldnbUc() ju ma«. 

4m ")/ >»<^&(t &**^ 3SergWc()uii9 Diefer 3et4^n mit 
..aa^em/ neucrtic^ tnC86rfd;Iag %ehtä(i)te\\^'' wrgelegr^ 
tDenn ie|tereä bur(^ ben !£)rücf bequtm ^atte ^efcdfe^en 

<£6 ^at na^mlic^ ^erm ^cofe jfor 55urmann bep ff i« 
iier ern)ilk^en unb finmbUcbeii ^f^afc (gung mit ber com« 
hin€tt>ti\i)vx^nalx)\i^ n>unfc^en^n>ert^ gefd^iMert^ Da0 bie 
^enntni^ pm i^r aud; im Ttu^anbe ftc^ baibmogtid^fl 
}^tf>mtm nibd)ie. ^-Öe^ berOSorarbeit ju einer üinfti« 
gen Anaijrfe eonibinatoirc^ bin J&ecr ?8« fogteicf) unter» 
tia^m , tarn eö nun »egen ber löttres gothiques , berni 
^ier in btr 7(nmerf ung ermahnt Dorben t jl / red[^t eigent«*^ 
lieb jur @prad;e* ^ie folgen ber baburcb wtania^ttn 
S)idcuf(ioni finb merfmurbig utib t>erbienen ^ier ni^ 
iibergongen ^u merbe n* 

♦]) gio<^ Immer l)5rt man bfeQfetilKrung^ btefe Seti^^n fepen 
fremb unb unt>erff<inblid). VI diro con franchezza (fa<tt 
einer t)on ^erm S&ärmannd milinbifd^tn ^ctu^nben* 

ttn) che nön ho ftiidiato 1' ^naliii cambinatoria. La 

notazione troppo etcrogcnca fcinpre mi faceva pau» 

ra — unh ein 3(nbercr: La notatlon diifere trop et 

trop peu de la notatix^n analytique. Ces leetret 

gothiques (bie beiUfc|)eil S&ucbfla^en) auzqiiclles je 

nc me puis accoutuiner — La cno{b peut etrc excel« 

lente, mais uise aiitre notation eft indifpen- 

f a b 1 0. @o fc^^Umm bärfte e« benn bocft m»^i ttm ble ^< 

d)e n{d)t fl'cben! — 3« bciti obenanjefÄl^rten 2fuffafee reb« 

id) Me^ \)om 8efen nnb 93erftcl)en ber Seid^en. Sflur 

babeff fonn man anfan^i onftotTen. SDenn^ matf bit 

:2(-u «fat)ru na berfelben nad) t^ten So^en« ober S^u^fla« 

^ benn>ert^en anUttift, fo metß man fT^ entmeber fcbpn letbft 

)u Reifen , iNber man t>erf%t nad> angetDiefenen f(^r einfai 

^ e^en Sle^^eln; i4nb habei fällt fogar ieber QSonoanb \)on 

&<btoiev\c^Uit ()tnn>e9 , meil bte ccmbtnatorifc^n Cperott« 

cnen tl)rer Slatiiv nad) (ei^ter (tnb/ a(ö bie artt^metffd)en; 

bif Sd^i^n (td) leidster permutiren , combtniren unb varttren, 

aH abbtren^ mutttpliciren unb^ bis>ibire!n laffm» 
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^e Un&efanntfd^ft bir ^(usidtAer mit tmjSmt bmf» 
f^ 20ud^jlab€n/r bereti fc^ mic^ |u 93e|ef Coming ber 
fölnomial* uwb ^of^nomlafcoefflctetiten k* 
tiftte ; Ja, maö noc^ me^r auffiel §af^ i^re emf(^iet)ene7(6« 

fa^en nertärU^e ofeir erfänflefee C&b^rtrtebett belu 
ca«) 9>er^otrefc€nj b€rfeI6m, bie i^^ct 55^ b« f«^ 
langt ^dt (m 7Cu6(anbe oufgef^alteti ^^ aus ^fo^tmg 
ecutit; mtb Die fetbfl i\Xi l^uler burd^ häufigen ®e&r(m(^ 
Mffer 55ut^flabett in feinen ctaffifc^en ^^ unentftegrfii' 
ii^ «Betten gIeld^n)o^I nic^t ^af tilgen foimen ; bie$ ivi^ 
fammen genommen, munfc^te i^err 5Ö. (bec äbrigen« 
mifne ®nmbfS^e ber ^e^c^ung C€rfle @amml S» 
%%\\ t)onfommen 6ißigt) bie beutfdl^en S$iic^fia6cn gegen 
•anbete Sdd^^n au^juMufc^en« ^e ©dd^ |Kit feint 
^i^^eHgtek/ unb man fann — ftans pedc in uno — 
loo^I $e^n paf^be^otf^Iage f^ttn, ben Tfnflof aus 
bem ®Jege ju tiumen, unb ftd^ b^tjnv jT) befbrtbetö einec 
SlÄdo« gef<ifög jtt ftejeigen, bei; mef^er 

la plus nobl^ peafee 

Jf e peut pkire ä 1' elprit, cjuand 1 e s y e u x fönt bleßei, 

« 

9e9 biefet ®e(egen^ele •*- n>ie e6 fo be^m IBauen 
3U ^^\^\^^ "^^^^ i w^^n man einmal anfangt etnju« 
rdflim — iömen nod) |tt)e9 anbete g tagen in 2(nttag: 
«^ob ni(^t> tt^nn einmal bie beutf^n 2(ip^befe n>eg4 
^,|tetm^ äu4 M^ ^uc^flabenjeic&en ber übrigen (ateiniü 
>>»fc]^n TCip^abete (bei;etii5ebeutfam!eit im ein jetnen, fo 
Wte ij^te j^atmoni« bt bet ßufammenfe^ung übrigens 
t>ofi[(ommen a^etfannt n)aten) aufju^eben, unb biefe 
$8oti|etIe auf einem onbetn SBege |u etteid^en fepen ? 
9,ui0/ ob ed.iiBet^aupt|ic&t tat^fam fep/ ben B^i'c^^n" 
9,bet €ombinatton5(e§te , af$ ® t u n b m i f f e n f (^ a f t^ 
>^ekie^ t>oii be» in bet Wgebta utib7(na(9pS)>otfommenben 
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®aö ^tvt 3)r6fe(foif ^bucttiaiitt t)o» Uimm Plaii 

d'une notation pureipcnt combijiatoiiT,.(iiwm Develop» 
pemciit des Fonctionscombinatoircs,.f<lfet|r ÄppJicatio^ 
aux pombinaifons arithmetiques des Seriesy unb fp4* 
tet^in, ^on feCnem Syfleme de Notation ti>i&^^iie)t Foncti^ 
iCns combüiötoire» pöur la - langue uaiver&ik, di6p 
Ideographie analytique (2fcd^. bu ^at^, ^^^^ VllL <2^ 

51^) mir lud^fcnbet fyit, perbienf üUe Tlufnterffamfeit/ 
i^S^ großen <S(&arf|tnn unb eine gereifte Ueberfic^t \)c$ 
©onjeiu 2)ie furjen unb erpreflfiDen 3^<c^^n/ bie mU 
leitet ^rt 58* ft^on i|t toeittv t>ein>o((fooimttet l)at,Ui\$ 
titn, mit i^rcn i>erfc^iebenen i9?ebificati(men> |iet nid^e 
tnitget^eilt n>erben/ n>€tre6 für fte in ber IDrucferep feine 
^W^ngiefet* ^ 

3<& n>ifl s(etc^mo^( »erfuc^en/ wn ber ^aupf« 

U^^f ber Notation combinatoire urib ben fonctions 

combinatoires, ^{er fooiel (nt ungemeinen beiijubringen, 
^I^/ o^eSRdKj^ifung auf Figuren ^ bauoii ^u 6egret« 
fen m6g{td^ ifl} für iefer; ^t^i^ ft(^> t>cnm meine 
B^i(i)enf^on begannt finb» 9lur bieffn Um i^ mtd) in 
* c r Ä ü r j e 9erfianblid[> machen* 

%e9 mir beuten befonnfermaßen bie großen (atetni^ 
fc^en , gerabe unb fc^ieftle^enben , 95uc^flüben, mir i^f 
^w bf^önmten Tfbjo'^en^ ^omtinatorifc^e Dpera- 
Monen^ mit ober o^e 2öieber^cf{utig / frf>iec&t§in ober 
iu befHmmten Gummen/ ciaffenmetfe ober (epif ograp^fc^ 
i^oi'bnet, an; bie ^laffün ober Drbnungen fel6j>^ 
^trbcn burc^ bie §o(geberSud^(laben nac(>genjie* 
f^ ; ber ubergefdjriebeue $)i(ianje)t')yonettt- m«c^t, 
^p e$ bem '4ip^a6ete nie (m Q^uc^a^n fehlen, fami/ 
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b^flimntte untif un6rjttmmtt J^ioffm tm» OrMimigm 
burc^Hf Anbei' au^^brucf t iDcrbm ; 6e9jufugerd)ePcl9« 
iiomiat- öbftr ^tuomiii(co€fficienti;n ftorrben 
turd) borjcfr^te f leine ober grefe, intfejeerti.^alleink 
l^wtt g)otiiiiPrpi^»i^r«n üerfe^ne, beutfcftc ®u4>jtobeii 
ängebcutif; bfe combinatorifrf>m Operartonen übe r auf 
bte im Z^'^%tx bcfinbHc^feti ©emenre bejcge«; bie ^n* 
i^ofufUnen (wbefonbere^ biefe t>or offen onbem flc^ 
fo Dort^etl&aft miöjeic&nmöe ^(«rmen b«r Sufimmwm 
fe^ung, metrben buw^ dgene befonberc Sci(im batf 

4err ?>rofrffor Jßürmann ^ngegenwa^It für gcmiffis 
i)ou|«6*9riffe ühb Dperodonm: €in|etne Z)tnde, 
fKti^tf Somplerion/ (S^mbination, 3>id* 
cerptioit, einjetn« bejlimmte ©runb jelc^en; bto 
burc^ SScrnnberung b^r iage; burc^ tfctnc 7(6fhif«ttg.bec 
urfprungtttl^n .$otm { burd) ^ri^ngerung b^r @rimb:r 
|lri(^e; burd)5^i^ttgung^enjomaferunbt>erttca(er3>opir 
prifhri[4>e/ iiben> uneen unb iur @,eite be$ B^'c^^n^; burd^ 
€in » unb öbergeft^riebf ne Sö^t*« u«b 23u(^flflben, mnrer 
mobifictti it)erben , um Me^ be^ meinni ä^idl^nfo eben 
angefl^irttn^ bef(»nbern Q^eftlmmungen , be)tunmc nad^s 
iUifDeifen« 

foethM»/ wtemcitte 

P(i^a/3...n); C (1,2,3. ..a); V (1,2,3.. .11) 

^x \M comBihototift^ Jbaut)top(r(t(toneR (Syd. Perm^ 
p. XLI, 12) ober, loi« meine 

[P] [C] (VJ , , 

(i,»,3,.*n) (1/2,3, ..n) (1,2,3... n) 

<Xr(^. t>« SSToi^. J^4 IV. @. 416, 417 ^nb Me bott. 9}o» 



tt) md man aud^ hlt StlMmmn [ 7 m^Uif(tn tarn, 
fomii mon^ mie ^v, ben 3d$er (i/a;i3*«*n) u6era(( 
mterfe^t; looburc^ ftd[>Mec«mpfe)ren3€ic^PtC,V^ 
fic^ti ^nfongfic^ wtt gemdiien^ud^fia&eiiunterfcfjdbeti} 
oOer cnMjd^/ mie meine 

J, 7; ^, JT, mit unJ) o^ne ^ummtntypcnmtiti, 

für ^(ajfen « unb Ufiioff:<kp^ifä^ ^tmluüontn (€tfie 
@ammL ©♦ 176/ 3^) — n«J^ fwl) eö feine ®u(^jla&en^ 
mte W9 miVf fonDern &liM&uc^(la6ena^nU<6^Si' 
gurcn (mie bod toer^ogene r be^ ^^ bem 9vat>iciiU' 
ober ®ur|e{jei(^en; Da^in man axid) meine Soefft« 
ctenten uvX> ®Iiet)^i'jet(^en x » 7 rechnen/ unb folc^e als 
Mt|ogene c, t atife^en f ann)« 

S>te etnfod^fien %itrmannifd[^en Monogratnmata, 
atid meieren bie iibvi%tn, burc^ obenenDa^nte Ql^eränbentng 
unb SSe^fuflung betiimmter Hb^tidfen, gebildet n>et*Den/ 
fmb ^ ^ 

n Serie; C CombinaSfon ; IJ Difcerption; 

!Die Variation^ finb ^ter ben Combinaifons, ak Com- 

biiiaifons permutees^ untergeorbnet« €ine S^lenge ein« 
iefner, imDetten aud^ t>etbunbener ^inge/ ^et^t Se^ne; 
bie einjetnen ^inge merben Indivldus (nic^t chofes ober 
elemens) genemit^ meil jened ju mtl ^beutungen i^at, 
biefed |u oft oorfommr« 

92o(^ c^raft^riflifc^ mite fofgetAe 3^id^nimg : 

n PemiuUtieo ; C Ccnnbinaifpn ; (j Variiition ; 3 Difcerptloo 

|ftr bie' cembinacprtfc^n J^auptoperotioneit & i(i bef« 
fer, bie Kombinationen unb iSariationen^ lebe für fid) |u 
ktrac^ten/ unb nid^c^ |ene olö befc^rantte Variationen 
bber biefe al6 ern>eiterte Kombinationen / anjufe^n (€rs 
$€ @ammL <S. ^14» 9To(e)« S>ie 3>iecerpttonen n>erben 
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^ier nid^f (m{e He ^ermuiodottfii/ Som^ttuittonttt ut* 
SSarlarionen) Mi eine ^efon^e combinnrot ifc^ dperoi 
tipn aufgellt; f(c finb 9on ben ^cmiftttiationm un» 
SSariatibtif n iitf r ber ^^etrac^fung^^ utib<Stien>tN 
tetnnisavt nad^ unf erfc^iebM ; in fpferne man bep bie^ 
fen ba^ ® onje ai$ m6 feinen t^Ueti jufant menge« 
i e 6 c ^ 6ei; jenen ^ äfö in fdnt X^ik |e r ( eg r fic^ benf f« 
SÄeinebepben^iöcetptiön^probleme (Inf. Digo. 
p. 73. feq. iinb p. 129 fcq, **), befenberö hk borttge« 
^orfc^riften ber AuföfuR^^ geigen bM fe^r beutlid^. ^Die 
Serie fonnfe man burc^ klammern ^ runbe ( ) obeif 
ecHdjte [ ] meldje b(e etnj^inen ^inge eingefd^Ioffen enN 
§telren, barjlcnen* ©iefe »iren jugUidf, wegen ber 
lie^nli(i)teit, ber erflen mte bem alten/ ber | meßten 
mit bem neuen/ grted^ifc^en großen <Sigma/ 
fpre^^enbe Bi^^^, toie bie obigen ; unb fo ^one man in 
aüjtm mit vlev @runbjeidl)fen/ ober/ n>ennmanfo 
toiU/ nur ein <$in)tge$/ aber jn xnet ^erfd^iebenen lagen/ 
für bie $orm; unb eben fo. ein ^igene^ furbieS^a« 
terie* 

3^ eroffne ()Uv 6(08 meine (Sebonf en in Tibü^t auf 
ba5®ön|e, wie id^ e5 jeft fenne. 9Ba5 J&err ^. roei! 
fer^in fiir Sijerönberttngm im ©njeTnen »orgenommeii 
^atf Um id) nicijitfagen, bcmir feine neuflenS5erif;| 
^c^e ^ieröber nid^ft befannr firib* 2Iud^ burfi^e ber 95on 
fc^Iag/ bie gegebenen einjcfnen ^inge berSene, nid^f 
einjufi^rei&en/ fonberU/ in Ä'Iammern eingefc^loflen, benl 
com6tftaft)rif(^en ^eid^en ünferjufe|en/ von ^errn S3# 
100^1 fc^iDerlid^jjene^migec werben/ ba bd^ <^infc^ret« 
htn ober €i nfe^eti berfe(ben/ welc^e^ bie §orm feinei^ 



1 

*) $t\ Un 6epfeen bötttgen $itd6lemen tp. 7 3 un6 p. 1^9)^ 
n%mlid^ in bem ©a^e fettft, ftfinbe jUu Numcru« -* 
sorapoiiendu's» bejfer difcerpe/i^dus^ 
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(ett/ um feiere; mte C&uc^jlab^n^ bequem bamic au tf^ 
fpced^cn unb lef]eti }u (6nnen: fc t^rfttenmo^lDtebep« 
ben crfleit SJud^floi^n Ee, Co, Va, Di, ote ©0€ti 
bet latetnifc^en ^i3et)>nnun9en bet combutaforifc^^n, Dpe« 
raHonen^ bte fte bejetd[^nm^ ober auc& nur bie ^nfang^« 
bucbjioben berfelben / mit i^ren bef annten gemo^nlid^ett 
iSenenmingett , Pe, Ce, Vav, De, blc fc^icf lic^jlen fet)n ; 
um fo me^v, ba bie tarnen biefer Dperattonen fd^oit bor« 
long(i in anüte ©prad^en ubergesangen unb adgemdti 
im ®ebraud^e fmb. 

SRe^wre ber Q5örmann{f(l^ett combfnaforifc^en S*' 
<^en ^a&eti He^nlid^tüt mit ^ebratfc^eti ©d^rift jägeti/ 
mit benen fie auc^ b<i6 gemein ^obeti^ bo$ fte ftd^', n^ 
bieSinalbuc^flabett Nefer @pra(^e^ o^ne utif ennrfid^ 
|u merben^ in bte iange be§neti (auc^ in bie i^6^unb %kft 
(becfen) (ajfen; meic^ö be9 me^rem ein^ iiber^ unb un» 
tefiufcbreibenben Slac^tpeifungeu (ä^ig^^n^ ©um« 
meit'unb ^laffenejrponenfen/ unb bavnad) ht* 
fKmmt enCiDidelten £ o m p 1 e r i o n e n) mit 9{u|ett ge^ 
fc^ie^t* ® egen t>^tf einfad^en 25aueö btefer Sei^h mi 
geraben iinieu/ bte unter rechten ®infe(n jufammen 
Pofen, fiepen fic^ me^xere berfelben, unb, tporen bie 
€infdbreibungen nicbt, aUe tneg^efamt, ^>^ 
tt>eitere SSorbereitung, burd^ %W^ borfleUen, tt)ie fie in 
jebec 5>rucfere9 Dor^anben finb, 3>ieö xo\x\> \^a!6 €cf ic^te 
bi^fer 3eicben entfcl))ilbtgen, bep benen J^ ^« bie fcb&^ 
>K $orm felbjl Dermij^t/ aber auc^ ^ug(ei(& rid^tig be« 

'»wrft: L'elcgance de la fimplicit^ eft la fcuJe, qui 
convient aux iciences; celle d'ornemcnt, eft pour les 

^^- 3)of ecf ic^ee ^riftjuge fi(^ meniger bequem unb 
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man tarn ]aimßd)ttibenHt äwge fo w«( tt&rih*ttt, 
al0 man nur imnwr fär bequwn finö«. 3(6 male tie, 
iu auffottenb« Uttfwli^elbung »on mir §emi^Um, hin» 
mk^ten grtcucf ten SSuc^flaben ^ Jä, C . . . utÄ 
;j, Ixt Mogwp^tfc^ Crbnungen unt> ^noolutione», 
6<9m ©c^cet^en ou^ ni(^ na(6 ; gan) gctod^nlK^ iSud^ 
fiaben'^ mit eitum f leinen ^tric^e |um 7(6|ei(^;, (iettm 
|!emtct>ar* 

^er 7(u«fu§r&(irfde btefer B^tc^en Im S)ruc(e ^Ic 
ftc^ t[^r Urheber mit kptftttsfm ^o(ienaufn>an&e üerftc^rc 
2>tefer tonnte gku^mo^I s^fpart/ unb alU$ fogfetd^ in 
®and gebraut mtbtn, n>ain J^err %. tM Sin fe^eitö 
t>on ^a^Un unb ^Su(^a6en in bie ®runb|et^m (bas 
4ud^ fuir bie B e i g e r lumeilen Sd^mierigf^it ^ahen mtrb) 
fit^ |u begeben^ unb meine %bitki)m für bie^u^flabrä^ 
fo n)ie ben S^tg^tr mit ber^ldmmer^ ouc^ für feine B^m^ 
bole bepjube^dten fic& entfd^ßegen »oKfe ♦ 3>{e Ätejfem 
unb Drbnungeja^ten mürben ^ier (mie meine SDJjlan jer^ 
l>onenten) über ba« combfnatorifc^ 3^tc^ gefeit €o 
n>urbej.55«^ 
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bois ^tef neSenfle^enbe (SpmSoI mit 
feinen Tibjeid^en -^.bit (m+n)te ^o^ 
ten|/ ber rten ^aviatimicla^e, i\it 
. ,©umme P—q, för ben Seiger au« 
ben ©uc^dben y, v> s. « . . • naä) ben beigefögten 
u3«§tenn)ert§en 3> r. 9. lo . . .t augbrücPen. " iSepben 
SBariatlonöcompfc^tönen maren ^ier SBiber^oIunge« 
»erflaftet, mü ba67(6|eic^en be^®egent^cite fe^Jt 

55iefe fo eben mifgefu^rte f|>mboKfcl^e ÜMtbnntig^ 
bie von ber ^ürmdnnifc^en Cwnn aud^ bei; i^r bie ©n^ 
fc^rcibungen hn^b^alun merbm) nic^f »efentfic^ wr* 
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i^iSm ifl, ^maf}it) auffet btt ieidfü^tttt ,. mit mU 
(^r fie ft(^ fogleid; imt) o^ne olle ^otbereirung im ^rutf 
mt^fä^ren (äpt/ noc^ ben 930r(^i(> ba$ fie ein bequem 
me«^ttfe( cn bie ^nb gie6t^ mie man auf bem furje«* 
ftenSBege, eine bcr Qjücmannlfci^en ä^nlic^c ^Darfiet* 
lung in meinen S^id^nauöbräcfen fann. !9Zan barf 
ne^mltc^ nur, ^att be« ©urmönnifcljen ü mein V, mit 
ober o^ne ^(ammern (nad^^ ber (Erinnerung auf ^eite^ 
XllI , oten) fefen, äffe übrigen Sle&enbeflimmun* 
gen aber^ mie fie: bafle^en , beibe^Iten. ^r Untere 

fc^kb biefer S^ici^^^i^d ^^^ ^^ f<^^f^ »^^ ^ gebrauch«» 
Uiien, bmi|^t einjig ünbaffeih baraufix bajß bie SSaria^ 
ttonsclaffen |ierni<^e> tok he^ mir fonf}, burc^ bie 

Sotge berS5ttc^fl46e;.n 4 B, C,,D, A.,, fonberrt 

bww^ Yr y« V, y ... . V, 4lfo bur(^ bie ©ißanj* 
efpouenten, i, 2, 3,4...röberbemV(bem3etc^en 
ber nad^ SJariatioit) gwiefen merben, »ej[c^e^afö <?iöff 
fenejrp oncnten, jtc^^ier auf bie ©rdnje o iejie^en,' 
»on meff^er ber ilnfang, ju redjnen mare. €ben fcf 
njare^ Ibe^ ben Sombittalficnen^ jlatt c nuiiC jii 
if^eft, ftuc^ »urben §ter, flatt ber <2[ombinatiott6< 

cloffen A, B, C, D • ♦ • A nun C, G, C» C.C^ 
wtb (taft ber €ombinadonöc(a(fen ju b e fl i m m t e n @ um« 
inen n, beren Somple^ioneh bie 9^6 t^nomiaicoeff i« 
cfenteribe^ju^gen waren, ober flaec o'^A, &% c"C» 

b^D.. , . mm c"C, €"G, c"C, c"C < . . iu fe|en fei^n. 

^M mir auf ben^afi, n>enn man bie Q3urman4 
nifd^e ^arfleffung fo na^e aU mögÜd; in meinen 
3^i^n nac^bitben m6((te; aufferbem mürbe ic^ bod^ ^ 
ber, be^ Uebereragung jener Betc^nung in bie meihige, 
ben eingeführte« ®ebrau^, bie Kombination«« urib ^* 
tiation$s(£(affeii bur^ bie ^o(ge ber a^vc^jiäben 
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nungöeFponenten i/ 2^ 3^ 4 « « « u&er bte C unb V |u 
fc^mben tvfpatt, jebem ber groffen ^iaffenbu<^f}a6ett 
A, B, C, D . . . mtrb ber gleichnamige 'Polynom u 
olcoefflcienf «A 6/ t, b*** berjgefiige, meldte ipie* 
bet ju bert^inomiatcbeffictenten "% "35/i'^€^ 
"*a) . • ♦ genau paffen* 

• ' • 

@o((en aUteinmi^c^m aufgemenbet werben, fo 
maren unjlretdg/ aus bem ©anjen ^gegDJffene 
® runb jeid}.en^ benen ftc^ bte loeitern SJRobiftcarionen 
be<|nem ein« unb anfügen Ueffen/;, be^ mettem bte beflen« 
%ttt)U<i) thmu man baju nur bann erfi fc^reiten/ menti 
ftc^ Rolfen tk6, bie barauf 411 Dermenbenben onfe^nltc^eti 
.Sofien m ber Sofge mit QSert^tl mieber ju erfangen« 



* ^an tonnte ba&ei; tos Tieu^i ber S^araceer^gefißl» 
ger machen, unb bas Sctic^ee ber formen abrunben^^ 
woran fic^ bie Tfugen ber analp eifere nEl'^* 
gants Jetten reDoIudoriären ^pff e^^ meld^em Dorne^mlic^ 
ju gefaSfen auc^ biefe literarifc^e Ümipaijung in S8ov* 
fd^iag gebrac^tworben tfl^ boc^ immer flojfen warben» 
^ugleic^ würbe baburc^ ))ie(3eit mtb Unlujl bepm^eleb 
bejj 5Drucf« erfpart weirt)en^ 

.' ^ie Sorberungbetreffenb/ ba^ bU combtnaforifc^eit 
äeid^en ^on aflen anbern anal^tifc^^n fic^ gut unterfc^ei« 
bm, unb bq^er auc^ ^uc^flaben bafur Dermieben wer« 
ben m6c&(en; 'fb ge^t bie ifbfic^t berfeiben t^orne^mttc^ 
ba^tn, ba$ C9mb.i9ja(mfc^e ©^mbole mit anbern^ o^n€ 
Tlfybtiiä) ber Beutltd>feit unb o^ne alle ^wepbeutigfeit 
ftc^ fönnten t>ermifG()en (äffen* SReine a'^A, 6"B . •. « 
fj^ unb anbere combinatiorifc^e Sun^tipneti, t^un unfirei« 
f ig ber $orberung^ wegen i^rer befonbem ^otm, votltom* 
men ®enuge;' ober freute^ ifi ber ^bfianb berfeiben oon 
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^^ aJemuTcftuttgm ftnOen ftc() 6(9 otiWijtifc^ Un- 
ftrfu4>urigen ^u|tg.«n,, mentt;mön Das, »aö 6«9 i^nen 
cwibwöforifi^ iid)mmiäetn laßt, aut^ fofbw combinato* 
m icit^nct ©icd jirgjeic^ afe «n iöemeig, tote fi* rtma 
|w*e ©i^mbpfe, o§«e »eittce aSorbecettuna, im JDrurf. 




!J*5^wn3 Jn«n« Wp^afertc, mit tmm {it t>a\jet , irt 
2f<?t <»«f ^omonlfcfy^ ©arjlcriung glcii^ii 
«Jrift^tort; füe finb nit^r fiirjec ober ^InfiM^er, mb 
W5<r -nac^ ;0«rrn 93'< l^cmcrfuna, för "Ätt«! anbei» 
«»b 9ltl#t.®ereOrfe rejc^ttr unb fö^cber. > 
«J böt^n it<§m{i(^ md;f iwep f^nen »cr^a^f'c Wp^abe« 
(ö<W beutjil*; flfoße unb Hcme> erfllefen unb fcbwibert 
wneR,unb bief<,n)«nn (te aut^ ju Den unculth>j««i SR<U 
noi»nt>ct^e&e geborten, braueben überhaupt gar fein« 
««»«fleh, wea i§nen bit geic^n, bewn ©nmbjiige f» 
««tocb finb, önmiffdbaf mit bec ©ad^e felbjl oorgcicgt 
»«iten fönnen ; roeä^alb (te auc^ "Änfpeut^ ouf eine aU* 
Sjmeinc comblnatorjfc^e lt><oöröp^l«c S(ft^«nfPM*< 
www fonnen. 2Baö ic^Don uncutfioirten, »enigjlen« 
W*t fo ^cfic ttwe mir frieucbteten, «Rationen ^ter fage,' 
jy r fonnfc SWanc^em »ieffeicbt baö 3ie{ jtt weit gejlcrft 
Wnwi. 3;(^ ^abe aber babep foigenbe merf »urbige 
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15. @eptJ798)t)or Tfugtti gehabt» v> ^d^ to(mfd)te We Ana* 
„ Ipftsmrffer Europa befaiiti()u mad^en« ^le3eit ifibd^ma 
«unfere dBi{fenfd[)afiten gemritter merben lüoOen^ unb Q3o^ 
9 Dopatten$ «l^etbfttjus ^) mirb tttcbt toenigbaju Bet^ero« 
,p gen« S6 fcbeint mir barum n6(^tg ^u fet^n, auf eine ad« 
„ gemeiney fi^flematifd^ eiiifacbe 95e jeicbnung ju benrfen* 
^,3n Conflontinopel, in ^Nnfien, in ^efing, tu 3a* 
„pön uttb 3nbojlanr pnb bie firanjififc^en 2titfangögrims 
,,t)e ber 9Rat^mati6 in bieionbesfprac^e iiberfefe morbetu 
»,®ott n)eiö/ toetcbe ^otmen unfere meifl frf>ti>eren Suro« 
^^paifc^en SSuc^flaben ba befi^mmen ^ahen, uttb loie fe^t 
,>etne o^ne^in fd^mere SBi({enfc^afit babur^ erf^wert 
„töorben ijH *< 

)Det Q3(i)fa((^ toefd^en t(^ jenen neut>orge|((Hageneti 
Seichen ^ier ett^eiie ^6e^ !ann ben meinigen feinen &m. 
trag t^unV ^cn ^ürmann etfennt fie f&c bte t>oflfom« 
metijlen fc^tec^terbingd/bte ft[(^ but-c^ !33u^flaben an« 
geben unb barfieden (äffen« ^ @ie merbipn a(fo immer 
förfbauem/ um fo me^r, ba und ba5 lefen unb ^ret« 
ien ber S3ud^fiaben, fe n>ie i^re a(p^a6e(if<|f, fe gut 
|u benui^enbe , Soige fo gelduftg if(. 2(ud^ fami bie €fns 
fit^rung unb ber @ehtm^ boppefcer g^tiäfm gar nii^W 
*fcb<^ben; fetbfl bie Unbequemlic^feie , bte einige/ bie ^c^ 
meiner ^üd^enhettU^ bebienen/ wn ba^r befutcbten^ 
i(l nur fdi^einbar^ nid^t reeß/ inbem ber UehttbM einer 
etnitgenOctoDfeite/ morauf bie S^i^^n oergüc^en mer« 
hen, ben Kenner ber meinigen fogleid^ in ben ^tanb fe^t^ 
bie anbern ju lefen unb ju 9er()e^en*. ^i ifl Ja m'd^t 
ta6 er(ie mal/ ba§ bei^ einer ^i^enfc^fiC/ gietc^ von 
i§rem Urfprunge an, boppeite ä^ic^eu/ o^e Sf^ac^t^ 

*) ObdMc^/ toCe n>ttnunn>{fTen/ irner Sus n^ (Siipptm 
In poltttfc^er i^{nfi<|^t ^an} verunglAdt lil^ fp rnttb er bocft 
. fdr bie SB{f]etifc^ften / für Stimmt unb &imtif, nvS^t o§ne 
- erfprt<6ljc^e Jotsen fcyn. -^^ 






^ » 



fttib ^eSrauc^t morbim; unb fo mtim b\e U^^ttU^t^m^ 
iinatorifd^n m wlltommeAim €mt>erfldnbniffe mit unb 
neben tinanbtt befle^m fonmn. SSSotf ;ba« fänfrige 
€^icefal bufer @i)mbo{e fer^n/ unb ob bie eiire Titt ber« 
fetben ^otr ber anbcrn nn in^rt(id[>eö Itebergemtc^t im Qk^ 
brauch befommen n>£rbt? ba6 famt bie Ur^bec ber« 
felben menig fummern^ bie bobep nid^t auf fic^^ bto 
auf bie ©ac^e fr^n *— menn nur bie SBi^nf^afe bo« 
butd^^minitt; unb bad mirb fte gemiß / menni^crc^« 
feinen ^\an ))erfD(gt/ unb ba6 ^^ubiifum rec^t Mb mit 
jfjner Analyfe cooibinatoire befd[>enft» 

^Sßegen meiner iofa(|e{(^en unb Formeln ^a< 
{i<^ ^rt ^* nicbt ertiärt. £)er fc^neOe UeberblicP , bert 
fie ifto^ettr inbem fie bie S3eftatd)t^ei(e bed |ufammen* 
iufe|enben ®an|en fur| barfieUenf tier enge 3^fammen' 
^g mit ben combinatorifd^en ^uncricneri/ bur(^ meiere 
ftefic^ bequem au$fu^reti laffen; OerUmflonb^ ba^^ menn 
man o^ne i^re ^e^^iUfe fogteid^ ju t>m combinatorifc^ert 
7bi$btwSm f#eiM/ man nic^t (tlten in unn&(^ige unb 
vetbtu|lic^ ®eitlou|tigf eiten peifaflf (toepf; comb. 2ln- 
6. 176 —ISO ; 7(rt&* b. SKat^. J&» VIL ©. 374* 3755 
10)« — bie^ lufamknengenommen/ mac^t igcen ®e« 
(tau(^ toid)ti%, }um t^il unentbe^rüd^. SBiii man 
am^ ^üt ^udi^flaben im eigentltd^en <8inne vermeiben^ 
fobarfman nur ^att meiner gewöhnlichen 9teif;enbu(^« 
fiaben p^ q, r, s, t * . . , jlate bet ©lieber ' unb €oef« 
jicienuniei^en 1, x, onbere noiflf u^rlic^e Beic^en ober 
^c^jlabiipa^iiilSie Figuren toa^Un^ IDie ©ad^e ^^at 
>ii(^( bie geringfle <B(^mierigfeit» 

X)iefer (ange ^orberic^t toitb ^offentfid^ feiner €nN 
fc^ulbigung beburfen. ^ie Dergfeic^enbe 5;^errac(tfang 
*^« äeid^en (ie^r an i&rem red^ten^ Drfe : an ber ©pif « 
<mer ©c^ipt, bep welcher aijf (ei^fe unb t)leiumfajfenbe 



I « 



u. 



*xvn 



tfi fe^r dro§ unb mattnisfafttg. <Ste 6e|k^ ftd^ auf 
gottj einfache 3^arf}ef(ungeti ^ bteneti |u Bequemer %if^^ 
.^ng berfelben^ (urjen bte Vortrage ^ <S(&(ii(fe unb ^ie« 
loetfe ab/ erleichtern baburc^baöd^ac&benfett^unbfc^affett^ 
tote fcfeort ^err §)rofejfor ^faff bemerfe ^e, ben me* 
fenrüd^en ^ort^ei(^ bo^ fte Unrerfuc^ungent>eran« 
I äffen, m bfe man fonjl ntd^t fo (eic^f gebac^t ^tte— -- 

Ce n'eßqu'en generalifant ks combinaifons ctefi 
Simplifiant leiirs Symboles, que l'ame diftingue l&g 
parties d'un Tout immenfe. C^eft en foulageant ainfi 
* ' . la memoire , que ? imagiiiation difpofe de toutes fes 
forces, que Thommc concentre, pout ainfi dtre, 
rUnivers au foyer dß fon elprit. Efsai de CalctU ' 
fonct, Sect. /. . ' 

ietpjig/ \m 'Äprit 1800^ 



\ ' 



€rtr( 5fieDnc^ J&tn^en^itrö. 



f 



/ 



(• •<^» ,>.«■•• 
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I. 



<^ * •*■■• 



€nftt)trfc(ung geSrod&etiÄ ^uncrionen, in fofot» unb' conti 
Binatorifdjfn 3cjd>en bargeflefff, fn tafVfn geortnc/, un6 



* «» 



t^en 



• 'f 



• ■ ♦ 



€avl ^viitfxid^ J^ittfeen&urs, 



* » • 









03 1> r e r t n ti c r u n g* 



© 









f«ffor Iremble^VuerÄitlaßt trorben; »ei^be ttiü)a\ttn bVts 
frtbe Jfttfgafce, nttr u^jer öfrfcWcb^iieiiÄamrti u»b goäneiw 
üitb attf t)frfcbtebejaen Wiiitn a«fgeI6gn Bu gftolutto» 
jebto*efler SuttctJoufti . ffifert auf »tf berfe&renbe gteibeti; 
«tt^ bfcf« Jiib aifo et^ attfiAat ^pn {eneVr. KBie wichtig eU 

ttfjm ihm du^gebrettetfti eitifltiffe« mtf «tib<re äfufgabm 
f")/ ift bffanttt Um fo mc^r wirb bte m^gfi^Rf StmpHi 
ficarioo bfrfelbftf bui d& ble ^ o m * f it a 1 r i f cö e |(Ä e t b o b e^ 
in itireti barfleaettben Ui^t auflb^lic^en 3^i^tn } bm %ii4i 
I^ll«« »iUfommen frj^»» 

^errti ^remblep^ ®etfttdE>. riner ttett«tt »ef^anbrimg 
M<fer JRftfeftt ttjar f*oii bamöW, att ii* bie erjle ^amitu 
'ttttg combinatortf*? anaft^rifcfter ^*b«tiblttii 
Jen »J abbrttdfeti Heß, in meinen J^dnbem Sdj) «oat iblb 

Oj&lffe ©*rVt; ift M^ber «»ter bem («itr ^wf ben gr68tett 
Äbeil MMbt auf b*w gani^u ^iiDaU frerfp^t*^ pafflnben ZiUi : 
{oUwottiifcjjet gebrfa^ xC^tin »orben ^irr utl^ in 
bet s^fde.i^er i^ts}^ \4t ^i^m immei: unt^c bm obken an« 






ß^ Ji J^mben^jrssJ^ntmbfclttiig gtht. Sunctioneit 

leti«/ ^t kaffttfi ehi)tirA<rett/ unb Mtte bt^fir(ift fd^oti b{e 
bortfgc Sfttfgobe (§« 215« 0« §89 ^ 290) nac^ meinem 9ttt 
^a\^tn ttitb in meinen ^tidm^ int Sergleic^nng mifgeiieSt ; 
nur bie <Sti(|e b«4 nod^ Abrigen Stanmei liinfterte btfi 9$ot« 
l^aben* ^voU Sb^nbfamgin folgen nun ; bie meinigf/ 
tiadl^ i^ren be9ben^ bon eintnber wefentltct^ toerfc^iebetieii^ 
{formen: bir Xrembltbifct^e , mtt einigen CrMuretungen 
itnb 93emeifttngen t^pu mir berfel^/ bie man l^offen^id^ 
tit^^t Aberf{ftf(!g fnben »irb^ 



!»•*>.♦ * 



t. Unf^aU* ^ai €n(n»kfe(ung$tef<| für geBr«»^ 
^ctiotieti 

p' (ax''4-bx'^+cx'*^*'+ etc.y 



T— r 



H ' > . 



= p 



in 2ofal«unt> comBiiutfotifc^ Beteln msg/üniidtf 

2, TCtiflofuhg« I. X)er obigen; in iolaiitiä^tn 
ittdgebrftcften/ 9tci^ (i) 

p = p)eix^4-px2x'*^^+px5i^^^^+ etc. 
q = qitfx''+c(xax'^^+qK3x''^*^+ etc. 

p» = p'^xix'^+p'K2x'^'*H|.pr,i3x'^^*'^+ etc. 

0ttb/ nacl bem |>ol9nomif(l^en 2el^rfa|e^ ßt jeber 
. m^$ gegeben (Sr|ie @amm(« c« «t S(b|i^ @. 291X 

gemefenern ^Zftel t dtfte eammluttg eomBinate^ 
riftf); ana(ptiC4)er St^Nirblnngenanfätfren. 2)ariitti 
; ift («• 99. 9Jote h) Ä#rrit a;rem&let^« «((jrift WeW 
erm49nt warben, bie icb fo eben uifaitiu ^m. 



hlcfaU Utah comhimtctlf^B^i^^^ 3 

V 

nrgör P ne^me man fine Stril^/ *lt ttitt q*:±=q*«ix** 
+q'»2x'''^+ etc. tmtWpltdrt, Mefettfft ^^orcnjen i^on x 
bÄrflfttr, »tep^ !D)an fe$€ alfo 

nn^ fadft bcr ansenommenett Steige P nnb ber 9>ofmte|i 
]?^q^ epefficUntett 

P«i , Pxa , Px3 ♦ ♦ . P« (n+i) 

p'*i , p'x4 , p'x3 ♦ . ^ p'^x (n+i) , 

q*Äl , q^H2 , q'«Ä3 ♦ ^ , q»Ä (n+l) 

•* 
III. 2>ad sefc^ie^f tntmhtt fo/ Mf bie geMten fi>f ^ 

ficientets ber angenommeiiefi Süeibe P^itliabb^ngi^ t>oti 

finatibir^ b(o^ bitrcb bte (Soefftdenten Der 9>etiti}fti p^q^^ 

bie bnri^ bte Soefftcietiteti ber Stdbeti p. -q geiieben ftrb (i) 

bargefieDt (btrecte mbepenbene^ $orm) obir^ ba^ Jttglei^ 

folgenbc ober fpdtere Soefftdenfeit i>oti ibreti loort^ergebettDfii 

ober frAbern ab bitig ig gemacht werben, (recurrirenb« bei^ 

X>it ^ttfrifnnggformeltt (eViberSormett beriJ^aupt;^ 
^fi%9bt (i) unb einiger fpecieOern bat>oti abgeldteteti/ loiX 
M^ in folgenden 3; a fein aufüeOeit. ®o laffen f<f) bfe 
fiorwelti am beqnemi^en dberfeben nnb mit einanber trtß 
gleicben. ©le »-^(^tfertlgung ^berfelben burd!> t8e»el^ 
aebf} einigen Semerfongen / ibrt CinrtAtnng onb Ha ®tß 
hvuäf betreffeob/ foQen (»interlSitr. nadj^ge ^blt iperbf tu 



/ 



ia 



4 I. ${tiben6utgd€ntmi((e(ttng gebr. Functionen 



5afel I. Sluf[6fungöformeI Der J^uptaufgabe (i) 

A. Kf^urririttbe bfpenbnite Sorm* 
») Cotnblnatortfd^e ©runbfage tit 2Jat{atton*Maflen. 



wimtmmm 



3, a. gfit 

~^~ iax'+ßx'^+yx'^^^ etc.)' 

iß P= Pxix'^^»''+Pitax''^''*'+Px3x"^*'^*+ etc. 



=P 



unb Pxi = 



p'»t 



P«a = 



q'xi 



q'xi 



Px3 = 



q'P 
p'x3 — '5 



q;>«i 



Px4s=; 



qsp 
p'x4— *S 



■*-• 



q^Äi 



> , 



Px (n+t) = 



^ .» q'P 

p'x(n+i)— "^'^ 

q*xi 



I 



q* Cq*»i» q^«a » q'«3 ♦ ♦ . ♦ q*x(n+03 

R [ » , P»i , Px2 ♦ ♦ ♦ ♦ P«n J 

JDIe 3a&Ien r, 2***n Im geiget bejle^en f[d[^ «uf We 
^ierjlel&enben Soef ftctwten t>oti P unl> q% bw«« 9B e r? 
i>itti>uti^ ttitt emanber btc bejlimmten ?ß(itt«t!Oti#^ 
Maffen Wftimmt ti<tdi>welfem Infin. Dign. p. 172 
Tab. yill; Nov. Syft. Perm. p.LX. Tab. IV. SBa« 
ote Verlegung biefcr jtlaffen aUbt, ieigt ®eite 64 




.. in MaU uwb cmlinat6t^^%tU^nu 



$ 



j t 



Xaf(( l ^ufl^fund^formei Der J^auptottfga&e (i) 

B. iDif f ctt hibi)>enbeiite Sorm« 
«)^ C^mbinatortfc^ (SJrttttbta^e in SBatiation^HalTen. 



p'_ (ax'"+bx'^+c.x''***<f etc.)' 
■^» ■" («x''4.)8x''*^+rx''^*''+ etc.)* 
jjl P = Pxix'^^''+P»ax""-''+''f P»3?:''*-"'***+ etc. 

imb Pm = (q-*?*) »i — *Ä 

q-»p' 



= P 



fx% = (q-^pO «t = ?Ä 



I 



q-¥. 



Pk3 = (q-pO »ä = *j? ' 



q-'p' 



F»4 = (q"*?') M = 
» * * » 



'S 



q-y 



Pä(ij+1) = (q^pXri+0 = "'■*^. 
«Ifo P »,<. 



q-»p' q-y q-y 



q?»p* == [ »Ä+ »ÄJ^'' +*:ö:?'<^f etc. ] x"^' 

' i j , « , 8 .♦♦] 

»eg« ber 3flW«n i, ?, 3 . . ♦ im 3rtg«r, gHrbUJH^e 
Crinneriing n>fe auf Qeite 4 antetü 9Ba« bU S^ffegnti^i 
ber ^cc anfacfft^rttn fB « r i« 1 1 p n < ( i « ff <K flitzt , ictgr 
©rite 7» 



, 



• Im 



i&itrf>At6ur^ 



Xafel I. %ifibi\ms$fomti t>tt JS>Auptaufda6e (jO 

A, Slrcttrtirni^c bffftibcnte Sorm« 

ß) 3er(e<|le ^ortationtf etaffen (3 a) in t^re t^eil^ 



4. a. SAr Die S(utga»e (i ober 3, a) 

i^ Pxi = p'ief : q*Äl 

^«3 =(P'.3-.{:;::;5: >)=,•« 



Pk4 



|q*Ka.Px3| 

(q*x4^P»cj 



P»(n+i)a(ß'«(n+i)^ 



fq^ji2.Vxn \ 
I q'ie3,PÄ(n-i) I 

tq^xn ♦ Pk2 I 
\q'»(n+l).PxiJ 



P t « 

q C« 



, b 









2)a^ ^eidS^eit — «fftcirt l^et aDc ©Heber }n>ifd(»eti ben 
Jtlammeni [ ] »er loelc^en ed (iel^t; itnb q'xi ifi eitt ge» 
memfc|Hiftti4^er Dit^ifor ftlerl^aiipt in aOe ©lieber« ®eil 
p^q^ bttrc|> p ittib q gegeben ftnb (2) fo i^ andf p''iti:q^xi 
b. t. Pxi gegeben, uiib baoutc^ P»2, ««b Ph^ tt.f^w* 

€^ erJ^eBet , baß bie 9tecurren) (ebtgltd(^ auf ben Phi, 

^M2^ Pk3 ^ ^ ^ berui^et ; ba bie p^xi, p* 3*2 ♦ ♦ ♦ unb q^w, 

q^K2 « ^ « bnrd^ p unb q gigeben ftn^v 
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1- 



^f(i I. m^bfmd^tml Ut Jg>ätu|ytaufda&e (0 

B. IDimte inUpmhtntt Sonn« 
ßy Seriegte 9Ja^tation0Haf|en (5, b) in t^re 2|(eüe. 



4, b. Sftr »ie ar^fgabe (i ober 3> b) 



8«f© P b» U 



f<r = 



[p''Kl,q-»«l]x''^ 






.r^-;sM 












•tf 



« (n+I^ 



ip^Kn* q"'*)t2 I 



,r/«-s»H-n* 



p [ a 

q [ « 



9 
1 



b 

/3 



7 

> 



c 

V 



3 



d 






«« . . J 



I 



pH)» ein«I«9 mit btti«n l»et SHeiö«« p,q Xt «ttfioJe Cs»^)« 
{)ie Üiieflgni Sofal« Sunctioncn laffta fi^ leicht m c»nAi 
mrtorifie amfe|eB. (C. «. c, a. «. €J. »35 f 291.) • 

~^ 



8 I.-^tttbätfocg8^l»irf«faii8 8«$r.5imcft'«jii«n 



L 



r ' 



Xafd II. etuflöfuna^fortmlR fur<itij€lnc$dae. 

A. gircuirlrrttbe Ufiiibtmi %txm. 



i«MHIi 



5v«. 
P 



8Är 

ax'"+bx'"*Vcx'"*^*+ etc.-. 



f 



.V+2rr 



= P 



unbPxi ^ p«i : qxi i 

. Pxa = (px% — qxfl . Fxl) : qxi. 

PK3 = Ci,#3-{np''^|):q« ' 

P[ a, b, c, d, e..,]' ' ^ 

. q[ cc; 0, y, *,-€•♦,] 

^ffe* wie m (4. a) t^enn man bort r =: s i=: i fejn fiUn 
fo ffitu man (au« 3, a) — Mird(> ©«riatioBÄnatftn «««. 

örÄcftti ttnneti, STiK^ {ann «i«« l&l«r « (l«t qxumb a, 
b, c . . , flatt p« I, px2, px3 , , , fe^iti. 
6, a. Sflr . 

jP ^ ax<"+bx'^+cx ^^+ etc. 

q ~ ccx' - ß^'-^ _ yV^^-J-etT. ~ ^ 

^aben bie Pki, Pk2, P»3 . . . in aain iMn ©riibern ta« 
3fi(^fn+» S»attb«tf«lfoln(5,a)«uräbwaa, »0 — 
^t% t>a« 3f{*«n + f(|en. 9(u(t) In ber ©cale q, ^«»^ 
J>en ^ier ble /?, y, rf, « . . . ba< ^(tc^cn -t-' (»Je in 5, a) 
bf» — ^, — 7, — 4; __ « , ^ , fan Kenner «ntges 

t>\t «af»ftttig«forttte( f&r ba« - (öf*t{n 6,a)jflp 

t<n (23) auCsefu^tn 3B(0tn b«t Unife|ung ber 3«f(^«i 

— rhi + (6t«iib. itnb 21)« 

^ ' 



z' 



in fofat « tiifib c0ni6in(iforlf<^ ^^äfox» 



'^afclll. 3luf[&fuii9öfotmclivtuf eiiiictncgdöe. l 

> B. ~ )Dir«ct« tnbet>tR6rnt( ff orm. 



p _ ax'"+bx'"*''-fcx'^'*+etc. _ '^ 
"" — ccx'+ßx'^^+yx'^'^ ctc ~ ^ 



/C«-V+2d 




v+at^. 



y 

2 






(f ; 

6, b. gür * 

P ax'"+bx^*'^+cx'"«'^+ etc. 



3 



- ' 9 

9 * ♦ ♦ ♦ • \ 

, 4 . ♦ ♦ ♦/ 



,v+d" 



q «x"— ^x''"^— yx''*^^- etc. 
Mctt alle ^rUbci? un& lOw Sl&ctre t>a« gieid&eii + bÄf^ctr matt \)in 
^^" n °*«J^ « Jf««tt t <*«" — »« ^<« Soffftclenten ü« 5» b) fpe^tt 
mtt^ SDcr sJel(ier tjl benitodf) Ijter (Ww iti 5, b) bcufelbc ; neOmltd^ 



fo I. J^tt&«n6ui^ö€ifM»krcfaingS(6r,$ittictfonm 



^afeill. S(uf[6tun9^formeIii färeinjtlne^aOe. 



.»+2i 



7, a. gftt 

I i 

nnb ^i = I :"q*»i , - 



9?« == 



Q?3 = 



q*xi 
q*« 



s= .p- q*xa,Qyi:q*>H 



lq»X3.Qxi| 



« « 






tq'xi 



Qy(n+p = - "T- 

qS|eCö+l).Qici 

/©er ^ e Ig er tt)le In 3» a, mtr Q^ fftr P\ 
Vste ® CÄ (e fär q wie in 4 , a / 

Solgt au^ 3, a utib 4, a, wenn man bort P =r' Q^; a 

^P'ki=:i; b=:c=d=:ctc = o = /» j nnb 
p*'x2 = p''k3 = p^x4;=: ete = o fe|t# 

8, a. gftr 



,V+(J 



,y*zS 



Darf man nur in 7,a baS bortige s == i feiern €6ett bat 
<^iU*auc|> f&r ben Seiger; bie Gcalc fflr q tji l^ier mit 
bcr in 7, a ftberein^immenb* 



{R'lofat«ttHbc0m&i(tatorifd^3<i(^!Ni* n 






ttmmämmmtmm 



Xafein. 9lufI&fungöfonneinfürem5eine$dae. 

B. Z)trectf inbe)>nibetite f[orm. 



7» b. gft'f 

I 



,s 



i'+zJ 



" I H l I 



(«x':+/3x'-^''+yx''**''+etp.) 



= 9" 



{({ q-s = q-»xix-s''4.q-Sx2X-»:+*+ «tC. 



«Ifoq-* = — -TT»" 



/^ 



s+1 






+[ 



•a"A. -'»b'B 



.s-«-« 



a( 



5+2- 



3* 



-msff+zi 



-«3l«'A -'95b'B -'gc'C ■ .,.,, 



Ot 



s+» 



2 



a 



5+3 



s « s ' .. c ^ 

Vi» a , 3 » 4 •♦ • ^^ 

farbie ficitsett iateittifd)<ttf6u(C>fift6en, btc iwöer;&ri0en oried)ifd)cii 
defd)ttc»eit* Cbiqex ^txt^ för q^ anbeird au^^ebrucet, (4^) 

8, b. 8Är 

q «x'+^x''^^+yx'^^+ etc. ^ * 



iflq-'=-x 

OS 



^y 



.-V+lJ 



[-^. — r]^' 



-.V+2(J 



Oi. 



X 



a'A b'B c^c 

, , ■ «"A b-'B c'C b"D 
q-'K (n+i) = r- + -V r + — — etc. 



(f ' 



a 



Ä' 



ot' 



3 



« ♦ ♦ ♦ \ 
4 ♦ ♦ ♦ •' 



I 



vz L J^mti'^feurgs^nfmtrfefäftä geftr; ^uncriinen 



'mmmmram 



[■ ^afel IL. Sluflbfungefwmejn für einzelne 5d(k. 

A. SRffurrtrrnbe b«penbf nte %otm. 



9, a 8Sf 



>> «»• . 



\ I 



v-i-d 



■ccx'—ßx"-''—yx 



yf-zä 



l 

2 13 



etc. 



=a 



+ *tc. 



1 « 



+ g^feöt. Sfiv fcif bortiöcn qici, qies. qiej, qK4 , , V ffeJ^eti ^ier «, ß, 

lo, a. gfir 

I I 



M 



q I— ySx*'- yx^**— (Jx^*— efec. 

qa 

qQ, 

Qx3 d= '5 = /B.Qjta+y.Qjn 



S 9 

q [ T 
Q t * 

[ * 

SÖJati fef^e (43) 



/3 , y , J ♦ ♦ ♦ ] 

Qm » Q«*2 , Q«3 ♦ • ♦ 3 

I * a ,, 3 • • * ] 
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%afü IL , ?au(I5fungöforn«:ki für ein jelne %a\lt. 



9j b. S4if 
I 

q' «x' — ySx^""^ — yx 



« 



,y^S 



y-tzi 



eic 



= q 



-z 



•s 



■ 






-^ 



+ -^ 



ü'A 



^*-y^S 



J2, 



+[ 



«'A rB 



«'A 



b'B 



]i 



-y+2^ 






9 s 9 t % ' 

Snte^^ tote in 8> b; nur fiberdd bad 3^i(f)<n + (tan 
— t>or bie €ombtnacionenaffen gefel^r* 



(1; 



10, b. gfit, . 
I . 



.«•Z 



q ~.i— )Sx^— yx*^— ^x'*^— etc. ^ 

4. [a3A+ b'B+<^C] x'*^+ dtc. 
/ y3 , y , rf , fi ♦ ♦ ♦ \ 

VI, 2 1 3 , 4 ♦ •♦ / 
SlScf/ wie in 9^ b; nur J( =1^1 nnb )/=o gefeilt« Ct 
ijnc titibcre S)drj|if Bung in inbolittorif^en ^eicNi J unb ^ 

liubergolge (44, 45)* 



«H 



I 



tm 



Xafel IL $(ufI&runddforme{n fht einzelne %aüi, 

A. dtecurririmbe bepenbettte S^^m» ^ 



11, a* 



a + bx + cx*-f ^2L^ + ^» 



» 



etc. 



= P 



+ (b+/3.Pxi)x 

+ (4+/3,Pie3+y,PxaHP«i) at' 

s 4 « ^ i ^ 

Mti, ttne in 6> a mib in 33/ toenn man bort ^ 
uitb « = ^ = I felgt 



r y sc o 



B. ;Dtrecte tttbe}>enbeitU Sorm^ 



p a + bx +CX* + <Jx' + etc. 



= M 



—i 



q I — öx — yx* — cfx'— etc. 

tftpq-^=a 

+ [b+aa'A]x 

+ [ c+ba'A+a (a*A+b*B) ] x* 

a • 3 » 4 M / 

^Stf/ wie in 6, b, n^enn man nei^ndi^^ in 5^ h ftSetüff 
+ (itttt — , aud^ itt = y^i^o nnb xs=i^sz i fe|t^ nn? 
bte eifijebifn ©lieber den unten l^eranf fd^rei^^ «If» Wt 
Mdf^ . « c, b, ja» »ie bort nad^ a, b, c «^^ orbnct 

Sine iinbere Z^arflellltng in inf>oitttorif(|rett ^dfm } 
»ttb 3^ in ber golge C45). 



(f: 



mim 



m tM 
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^aiii IlL »Combinatorifi^ ^ inöolutorifc&e ^ovmeln 

für We be^öcn etnfac&flen formen (»o, b ünD; 

", b) ju unmittelbarev OJerc^kic^ung Der Stufiofung 

ftad^ biefen Jormeln ml( bem ^erfa^tcnna^ 

Den .iS^f emblepifcOcn in ttv nad^(lfoU 

' -' genbeijSJb^anöIung. 7 " ' 



12. 

I 



Sät 



I — ^ax— bx* — cx" 



etc. 



= q 



— I 



9 d' ♦ ♦ • ♦ \ 



q ** - 

Alfo (fär n tHi<f> uob n«4 o, i, 2, 3 . . . gefegt) 

i =q"*'xi+q-'x2.x'+q~'»3.x*+q"'Ä4 x'+ etc. 

^"" I = I + rJx' + j *J X* + i 'Jx' +. etc. i 
1= I +i'J''* + fJx"+"i^Jx',+ etc 

(a , b , c • d 
1,253 

€tf)tUttm6 10, b, »foit man bie bortigen a'A burd^ 
i7=i'J; W^^A+fy'B bare» W^f J; t)lf a'A. 
+b3B + c^C butdf i'J = i'^; lt. f ». (e ®. c, ü. «; 
®^ 267) üntbt&ät^ Uttb jlatt ^er borttgen Si>e!ftdetiteii 
/3, 7t «J; ßf Im ^mntt, ^ur ble trembMfc^en a, b, 
c, d .,, ff §n Smbirecter SS^wri* fecr gormet für q"' (49)- 

i)Die "J fttib €rdffetttiit>elttttofteti, bte »Jf 
leirilogrdp^tfcit^et SarffeKungen bon l^^^tüett tinb ti)re 
SRejeln (^bcnbaf* ©♦iSgf^ ©.2005204; @.28o/28i)* 

2) X)if a,b,c ««» im ^etg€t fär q""* l^ben entgegen^ 
gefeilte ^etd^en mit benen im 9leiitier q fär ben a3rud& 

-^ . ®lr< be« 95rud(>c« gietmer i-ax+bx^-cx^+dx*. ♦ . 

fo »ä|tf mo» baffir im 3^««^^ +«> — b,+c,— d**. 
fe(eti. Slitbnit feiger beri^It fiäf*$ »egett b«r ^lic^eti^ 
mie mit ber 93e)t€6ungdfcalf (27)* 

(Sitt ?>a<tr ^ewfpirif jur Srlinteruttg (60, 60* 



A 



jt6 u ^mUvS>wc%^ €ntnrfc!e(ung QÄt; ^cHonen 



^ 



J:afel ili. Crnnbinatorif^ ^ int>olutorifc^e iyotmelr 
für Die beöbcn e i n t a c^ fl e n ^ d rm e n :c, f. ® e tte 15, 



13. 

p 
•1. 



Sir 

et+ßx+yx^ + ix^ 4- etc. 

I — ax — bx^— ex' — etc. 



Pqf 



I 



Darauf <% n mä^ttniMä) o, i, 2, 3« 4... gcfr^O 
»irO pq''^ (pq"')xi+(pq"')«2.x'+(P<l"*>3.x*+ etc. 
t«a ift pq~' = « i 



G: 






9 9 

b , c , d 

2 , 3 » 4 

ffatt ber f J, T J> i' J- • i" P^"' '««" «««» ««*TJ' 

P 
metain 9litU — 7 (n+i) jtt erli^or» 

2(ttf< folgt 6i« eben fo au6 (rr, b) wie 12 attl (f o, b) 
na* ber ^Rac^jweifurtg m (12), Statt ber a, b, c . ♦ . 
/3, 7, *♦.♦ in (n>b) (ie^en l^ter o^^ß^y... a,b,d**. »t< 
'^fi^ i^erm ^remble^* (Stnbtrecter !Be»ei* be gor^ 

mtl fflrpq"' (50)/ 

©le Srtnnerangen i) %) in (12) mgen ber °J unb^Jf^ 
«tnb iMgeti ber 4iii:gegetf geff ^ten Sorjeicl^ ber ä,^,c,d.«. 
i« 9letttier tittb ^etger^ gelten oiid^ bter* , 

Sintge ^^p\At jur SrUttterung (62 -« 65). 
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Söfei IV. ssioivus J&inDenburgifc^e iDaijid 

fung t>er com&inötortfc^en 3t«)olueton,a^.c°5..A 

. • M, 2,3,4,5. ../ 



14. 



etc 



15 



etc 



fa a»-'[a] 



aia 
b 






a-'^Eb] 



bb 
d 



a"~'[c] 
a°-^[b ,d] 



bc 

e 



.u-5 



[bc,c] 



bbb 
bd 

CC ' 

f 

bbc 

be 

cd 

2 



a"-*[b'.bd,c%f] 

a''-'[b*c,be,cd,g] 

a°-*[b*,b*d,bc*,btce,d»,h] 

a'^'^^O'Cjb^e^bcdjbg^cW 

de, i] 
a^-'^[b^bM,bV,b^f,bce,bd^bh, 

c%cg,df,e^k] 

etc. etc. tu (♦ w» f* 

SBeipibe Slnorbnungen ftn^ le]ri(ograf>6tf(^ unb 
rein:: combtnatorifc^. 2)ie erfie (i4)gel(>t öonnie^ 
bflgern Snioolutionen anft>\t n4d&jl l()6&crtt fort, uiib^ttm- 
gefc&rt; bte jtt)CJ[)te (15) entl&dft bie ßomplerionen jur un 
beflintmten ©umme n aOgemein« SSepber Sarfledun 
geng€^5ren ju ben 3nt>oIutionenber t>o((fommeit.' 
flenart. 

5Jpn bc9ben (€♦ ©• c* a* 2l* an ntel^vern Orten) ; m^ 
mentlicö öon ber er j!en (baf» @* 183 ^ i85^i ; bon bcr jwei^ 
ten (©♦ 199 5 203) ; ein ^aax einzelne gdtte, fftr n = to 
ttnb wenn ber feiger mit ^, b, c, d abbricht (©♦ 280, 28O. 
9Begen ber S^enennung : ^oxioxt^^ i nbenb u r g i ^(tf e 
Sarjlettung, unten (74). 

SJon ber alfgemein^fn Slaffentnöolntionnj, m^ 
Sompteyionen jur unbefllmmten (Summe n (©♦ 204^206). 



» 



\ 



Ig I. ^nttenburg« Sntroicf «hing seBe. Functionen 



(lettuns t)er Complcfioncn öbn /«.b.cd.c.A fiir 

6c(limrafc QBci't&e tton n. 






16t Darliedung f^r n 


= 9. 


iiiiiiiii 


aaaaaaaaa = a* 


11111112 


aaaaaaab = a'^b 


. 1111122 


aaaaabb = a'b* 


111212 . 


aaabbb = a'b' 


1222a - ■ 


abbbb = ab* 


IIIIII9 


aaaaaac = ä c % 


11112g 


aaaabc = a^bc 


II223 


aabbc = a*b*c . 


2^23 


bbbc = b'c 


III55 


aaadc = a'c* " 


125g 


abcc = abc* 


3^3 


ccc = c' 


111114 


aaaaad • a'd 


1x124 


aaabd = a^bd 


1224 


abbd = abM ' . 


1134 


aacd = a*cd 


254 


bcA = bcd 


144 


add = ad^ 


I1115 


aaaae = a'^e 


1125 


aabe = a^be 


2r25 


bbe = b^e 


195 


ace == ace 


45 


de = de 


Iii5 


aaaf = a^f 


,125 


abf = abf 


^6 


cf » cf 


117 


aag -^ a*g 


^7 


bg == bg 


18 


^h = ah 


9 


i « i 



SBott ber SBoöcomtd^fd^en Srnortnung duöf u()rnd& (unten 
mi^, III. §» lQ^x. f ) gSBegen ber »enennung » o d c o w i et) 
J^ltibenturgtfc^e ©arjieUMna (<Jbenb*n. STumO 



1 » 



; 



\ ■ 



/ 



^ in totüii mt> comimtotifi^m Bd^n, 19 

X>it 3tf d^tfertigung ber %ctmdn in blefcn Xaftfn burdj^ 
»eme», tittb tua^ fojiji ttoe^ baruber |u fageti ober babe^ 
)u rrtatiero fepu mhdftt, witt idj^ in gcrgeiibem, unter ber 
ÄttaemeittCtt Rutr« il^wr gormen, ittfammenfaffem 

» 

©eweiiJ ber Formeln 5, a'^unb 4> a Saf.L @, 4. ^. 



i8* ©er «a$ (i) fitebt - == P. 3tt biefe - ®(et^ 

wö«3 ppfte tti4n, jlatt ber gegebenen «el&en p% q% unb ber 
'Attjeaommeiieii P, tVe iotalmttf^c (a), mnltfpricire bie 
«et^c fSr q^ (;3, i) mir ber ffir P C2, II) unb bringe bie 
' «Kcber ber Sflei&e ffir p' (ü, r) auf bie anbere Seite, ju 
q'P* Diefe« giebt o = qT - p^ 3n biefer 9(etc^ung 
f«^ man bie einjefnen, ju einerlei^ 9)otenj bou x geWriflen, 
Soefftcientett, einen nad^ bem anbern =^' o, ^ahmdfy fittf 
^et man bi« SBert^e ber einjelnen Soefftcienten ber SReil^e P ; 
>ic ®ertfte mi)müd) bon Päi, Px2, Px3, , ♦ mäf bttOvi^ 
»wttg/ tDie f[e in ber SEafel (3f a, «♦ 4) (lelgiem ©ie bort 

qT qT 

borfowmenben ®ariatton«K(tjfen *j5, ^5 , . ♦ ftnb Be<fueme 
«uibrficfe ber iurammengeWrigen ?>fo6iicte au« ber SRuftb 
plication berSlfjfte q^ (bon q'K2 «n) in P. «ie wad^en bie 
€ombinatorifc^e®ruttbUge au«, burd(> »eldS^e, mit 
5Je^fiIfe b^ «ofafwert^e ffir p% q% e« miglidö wirb, bie 
*ttfI6ruttgeformeI ffir eine fo berwidfelte Mufgabe in eiiten fo 
Pw*>elttunb, offne SÄbbnid^ ber 5)eutHclS>feit^ ftxxitn^ta^ 



Fk (h+i) =: 



ip'H (n+t) 



qT 



^Ärftellt, aufawmenjufajfent 



q^KI 



S9 3 



2p I. ^intjpilutgß €nt»i<f «Jung gtfet. Suntttonen 

I ' 

©at«u« lann man tittti fe^r Ui^t^ fyttmkulfl be« (CJ. 
4, unten) beipflefftgten 3eiget^, Die ®ert^e ber Soefftcietu 
ten pt>n P, ffir ben ©eiraud^ herleiten , unb bad fo einfach 
©erbinbttng^gef^ft fetbfl onfd^aullc^ barfietten/ wie fol<j(>e# 
(4, a, ©♦ 6) au»f &^rHc|> gefd^el^en ij!^ \ 

19. Da« Än«Mifcl&« ?ß<rfa^«n fÄr b«< ^lttf[^fl^n9 ua^ 
bete l9<n>W in 18» i(i ba« fc^on fon(l •fttm.b »iilfo^ se« 
brandete; äbtt bie »«bei) anft«»fnbet«i Sttttet/ Mt lolal» 
«nb cottiblnatorifc^en gttnctipnet», finb M« ben 
gf»6bnU(l(>«tt ganj Berf<*lfb«i. 25a^t eben bie fo grofe 
8lbn>ft*un8 be» ^ier be9gebr«c|>ttn MafI6funß«fbrmetn bitfer 
aiüfgabe bon anbetn ; wooon in bet Solgc C<im €nb( biefev 
8tttbrif) mt^x »ottommtn tvhrb* 

SO* gflr 

\Qocil' + i8x*'^^+ yx'*^^ + etc.)V 



fittbet man bie 3Bert^e Don P^hi, P^hs, P^»3, u- (♦ »♦ 
toenn man burc^g^nsig 

flatt P , r , s In (3, a; 4, a) 

^iet P^ fr t fs ff^n 

di^ 2)if 9)or)ei(i^en ber (Soefßcienten a, b^ c « « « ; «> 
/?,?♦♦♦ ber gleiten p, q (in 3, a; 4, a; 5, a) fttlb fcimmts 
lid^ +• Daffel^e ^eic^en mAjfen alfo auc^ bie Soefficienten 
bet einjelnen ^lieber t^rer ^oUnjcn p'.unb q^ (ol&ne SRÄcfs 
i^dft auf btt Sefc^affenfteit ber ($jr)>onenten r nhb s) f^aim. 
®a« alfo in ben SEBertl^en t>on Px2, Pxj, PK4 u. (♦ tc. 
9legatttied t>ortommt^ kernet anf bem ben ^{ammern [ ] 
t^orgefe^ten ^eidS^en — * SInber« oer^dtt e< ftd^/ n^enn bie 



« 



f 
I 



in {of af :: unb comSinoitorifcl^m 3^c^^n# at 

Spefftcimteti Dim p tttib q titd^tflmtlid^ ba« ^eid^en + l^a^ 
feeit« S(i fommm |)o|ttit>e unb Regattt>e Olieber unttr beit 
Alamntern t^ermengt Dor/ bie burc^ bat torgefc l|te ^eic^en 
— ipteber umgefel|t werben mAffen« Um nun nid^t auf 
fetffc jwe^erle^ ^eid£)en 9td(Fft(f^t nehmen ju bfirfen, tjtet 
\t^wm, ber Stufgabe^ an n)e(c|^er man bte 9(ttf{&fnng }rigeti 
tDtS/ eine foId(^e Oeftdlt nnb Sinrid^tung ju geben ^ burcf^ 
ivetclie ba9 i^or ben klammern gefe|re ^ric^en nid^t — fon« 
bern + n?trb« 1b<A n>&rbe )• 93« l^ier (in 5^ a) ber %^^ 
fe^n / »enn man bafelbfi burd^^gittgig — ß^ — r, — <f, ♦ ♦ • 
im 9lennefr ann^^me/ bie 9Uebe? aber be^ ber SntmidPe^ 
Itttig ber SBertl^e t^on Px2, Px3, ««« fo anfSb^/ al« obfte 
gtt ber Scale + /?/ -P r, +*,♦♦. ge^rten •*)♦ 

22« 3n 6, a (®« 8) iflba« »irflfd^ ber Sali« 2)a ftelgen 
nel^mlfd^ — ^, — y, — *, ♦ ♦ ♦ im Weimer, unb 4tte ® If e« 
ber beffelben / aufer bem ersten / babett \i^% 9)or)eic^en -^^ 
jDen (Srfolg ben Wt\ti, )iad^ ber Semerfung (in 21) auf bie 
S(ufI6fung^formeI M/ )^itb folgenbc JCarftedung rjeigen^ 
bie ber nod^^ Abrige Staum auf @eite 8 aufjuf Abren xM^i 
i>erff^nete^ ^ur Sbtoec^dlung xs>% id(^ bi^r a, b, c, «/« 
fiM, p»i/ px2, pä3, ♦ ♦ ♦ ttttb «, i3, 7,,. ♦ ♦ jlatt qxi, qj««. 



as. 8Är (6, a) 

p ax^+bx^^ Vx^**^+ ctc: 



V y3«->'+<^ *j«-»'+*<J 



=r P 



q «x'— iSx'^»— yx'*"— etc. 

b) $tel^er bie (^n(erif<be (Srinnecnng weben ber Sfernt 

a + bx 4" cx^ + etc. 
■* : — r-J primum denominatoris termi- 

I — «X — /3x* — etc. 

sium pono = i, hac enlm femper fractlo reduci poteft, nifi Is 
iitaso; reliquos autem denominatoris terminos omnes 
tanquam negatitros conteinplor, vt Scriai hiHC foriria- 
tae omnes termini'fiant affirmatiui (latr. ia An« 
Inf. T. I. art, 6}.) 






uttb Pxx = — 



Pxa=: 






« 



(h+ß,PKi)xx 



qP 



Pk4= — — = <d+ < Y.Px2 y ) : « 



1 [ « » ß^y » <^ » « ♦ ♦ i ♦ ] 

P[ f , Vki , Pk3 , Pk3, Px4.*^] 
C s* » '^ ' > 2 » 3 9 4 ♦ ♦ ♦ 3 

Jf^ler tonitn ttdf^mlid^ (in 3 , a uub 4, a) b{e ^eitl^eti 
— burd{>04ng{g in + Demanbelt (21% ^iidf erfieKet o^n^ 

P 
Scf^tDierigfeit/ baß aKe ® ({eb€r be^ öligen Quottenten — - 

q 

t)oftttt> fomttieti muffftt. ^an fantt bü^er (in 4, a) in i^ 
im ©riebe ()intcr ber Älawmer [] ba* ^eld^en — ber 
nf3atit)en gactoren, qM ober — /3 ; qKj ober — y; qÄ4 
TD^er — <J; ♦ . ♦ <jw6 b^m Slenner q, auf ba« ©orjeid^en — ' 
i>or ber Älammer »Irfen, unb folcfee* In + urtifefteri fatfen.' 
2)a6 ifl eben fo biet, aU ob ntan^ für bie gleid^faU^ f^oftttf) 

qP qP 

gejeid&neten 58ariattoniÄajfen +^B^ + ^B u* f* xo,, bann 
q !!+ «^, + /3, + ?, + ^, + •♦♦.] 



fa» Seiger^ fc^ttf H9 alfo tie €oefftcienten im 9leititer 9 
Umn im 3 c i g er/ t^on ^3 an ^ entgegengefc^t n>lrnft 

24* ^«ftti p unb q, t&it Bi^l^er ifi t>omu<gefel|t n)orbetif 
]snctil)lid^e Sftei^en fjfnb^ fo f)at UHx foIgetibe'Soefftcient t)on 
P ober Q^€hi aSefummuttg^fWcf mel&r, «!♦ ber üor^erge^entf 
U, unto bie^a^I btefer ®täcfe (ber etnjetncR.(^(iebeObie0 
fer Coefftcictiten toid)^ mtenblid^* SBcnn aber p unb q, 
»ie nid^t fette« bv gattifi, frgenbwü abbred&en, j^JB^p 
mitben Dteirtcn (Soefftcienteti i, unb q ntttbem brittett 

y» fo l^afeen, Wim ber etenerwä^nte gatf für — in (23) am 

q 

genommen n>irb^ nur bie erf!en bier (Soefftcienten bon P 
botgefeljte a, b, c,'d ttad^ ber S^rbnung/ «9b, »obtefe 
9$ud()f}aben au6faQen ^ bon ba ^n (alfo . mit bem fünften 
Coeffieietitcn P»5) giebt ei ffir b t e f e n unb a 11 e & b r ig e n ' 
nur br e 9 S8e|llmmungijiudCe ober Ölieber/ in benen oc, ß, y, - 
»44> *er ©rbüung/ üU grlctoren boifommen % 

®a6 f fir ^ = — auf- be« göO^gilt , mm bie Soeffu , 

q 

cteneen «, /?, y^i,^. ffir q irgenbwo abBred^en, jcigt un^ 
ter anbern bie Sormel (9, a) mit einem SBlidfe^ 

25. ©olc^e Steigen, wie Wöl&er finb betrad&tet worbeu/ 
»erben re cur r Ire nbe ober »leberfetjrenbe genennt, 
tocil icber folgenbe eoefficient berfelben , an^ einem ober* ^ 
ntf^rern ber «4ct^j!t)or^ergel^enben , burd^ SBetj^uIfe genjifier 
M<Jttbig6tt ©vjßen gebilbet wirb, weld&e nad^ be S&loit)re, 
>er pd(> mit ber Unterfuc^ung foId(>er IRei^en juerfl unb bors 
l&ftttd^ befd^äfttgt ^at, bie aSejleJ^unglf cale (fcala. re- 

c) Nifi Nuraerator in infinftum progredlatnr, additio^nnmero- > 

rum ex Numeratore) mox ceffabit, atqiie qiüuis terminus 

'fecuTulum legem conftantem ex aliquot praecedentibus 

determinabitur. (Eul. Introd. in Anal. Infin, T. I. U ^30 



' N 



24 L J^inbenBurgi €nfmt(fe(uttg gebt« ^uttcdonen 

* t 

lationis) audniad(ieti« Sdt^ n){D Sßott>re'tf eigene ®Dtt€ 
llieruber 4u6 ber 6cl(>rift Mifcellanea analytica (p. 27) in 
n)e((i^er er feine ® jige Aber tiefe Sleiben am an4f&(frli^fien 
vorgetragen nnb erwtefen l^at^ l^ier anf&^ren: 

26* Si Series aiicjuaita fit conftituta» vtaiTuintis in 
ea ad libitum terminis quodibet^ termiiius quisque Aib- 
fequens ad eundem feniper antecedentiuih numerum ha- 
beatrationes datas, talem feriem voco recurrentem: 
buiusmodi eil fubjecta Series : 

A B C D E F 
i+2x+3x*+iox'4.34x*+97x*+ etc. ^ 
in qua D ;= 3CX — 2Bx*+5Ax' 

E = 3DX— 2Cx*4-5Bi' 

F = 3Ex — sDxHsCx' 



etc. 



etc. 



etc. 



Quantitates autem 3X^ — 2x*+5x' vel etiam 3 — 2+5» 
fimul fumtas fubqu^ propriis fuis fignis Connexas » voco 
Indicem feu Scalam relationis. 



ebenbafelbli (©♦ 35) bcweißt be SloiDre ben Safe , bie 
6nttt)fdfeluna be6 SSrnd^« r- 

1— fx+gx^— hx'+kx*— ^it. 
gebe eine »ieberlebrenbe Sftetbe^ unb fe^t C@« 36) %\x{%ViX 
Scala(relationis} conficitur ex Divifore i — fx+gi^* — 
hx^+J^x* — etc., deleta vnitat5, mutatis fignis, diuifis- 
que terminis reliquis per x, x% x^, x* etc., adeo vt Sca- 
la relationis fiat f — g+h — k4- etc. ; iam vero cum haec 
Scala refpiciat tantummodo Coei&cientes terminorum Se- 
riei, fi defideres Scalam, qua termini ipfi ad antecedens 
tes referantur, nihil aliud faciendum erit, quam vt Uni- 
tas deleatur ex denominatore, mutenturque Signa termi- 
norum reliquorum, feruatls poteftatibus quantitatis %, 



1 -^ "• 

tn \t^A ^ imb com&ittatorifc^^tt Beteten» 25 

adeo vt Relationis Scala« quae terminos ipfos fpec- 
tat, fatura fit fx— gx^hx?-— kx*+ ctc^ 

37. aWre Älfo eine SRril^e ^ 

A+Bx+Cx*+Dx'+Ex*+cte. = S 

koß E = «D+ySC+rB+M 
unb F = aE+iSD + yC + tJB 
tt. (♦ tP» f* 

fü iDJre S <il9 eine recutrirenbe Steige gegeben/ bie 
fcalä relationis »ire nj^mlid^^ « + ^+y+d, ob», bie 
gaetüTttt +a, +y3, +7, 4- (f ntad(^ten )ufammen i^re SBe« 
)iel^ung4fcaleau$/ unb ber Kenner ber gebrodl^enen 
Sttttcdon/ bnrd^ beffen 2)fbifton S entftanben/- wire i — «x 
— ^x^— yx^ — rfx^ J)af ^ortganglgefeij ber 
Steige berul^t alfo Auf bev SBejtel^un^^fciile ^ unb biefe giebt 
augenbli(flt(^ ben 9lenner be« a3ru(|^^/ burd^ beffenSut« 
iDtcfelung bfe recurtirenbe 9teibe entjtebt 2>ie ^tx%t\t 
f^ e n ber «9 /3, v, ^ « « « ftnb ne^nilic^ im 9lenner nnb in 
btt sbe){e^ungdfcale einanber immer entgegengcfe|t / nnb ei 
t>er^2It fjdl^ mit ber SBe^iebungifcaU/ wie in (22) mit bem 
ßf Ig^^* 8ftr bie SBejle^nttgdfcale — a — ß — y — i etq. 
ifl^re ber 9lenner r -f-ax + /3x* + yx' + rfx* + etc. ; für \tt 
we+Ä — /3+y — <J+ etc., tt>4re blefer i — ax+/3x* 
— yxH^Jx^— etc. SBenn alfo mit einer SRei^ie )ugleic^ 
i^re fBejiel^ungöfcate gegeben \^, fo bat bie Sejlimmung ber 
gebrochenen Function, beren (Evolution bie Sleibc gicbt/ fei^ 
tie ®c^wierigfett* 



y 



N 



28. Tb\t 9Sejiebun<fcaIen/ nnb folglidb aud^ bie 9lenner 
\m SBräd^e^ bnrd^ beren Sntn>ic(elung bje Sleiben entfprin^ 
gen / befteben g e n> 5 b n (i cb mA einer beflimmten %Xi%9!s^\ 
i>on (Srtebern« Sfb b^be aber bte (Sneberjabl ber @ca{en 
nnb 9lenner/ fo n)ie ber ^^bler^ nicbt gleicb anfangt %u 
f(br3nft/ nnb n)ieber!ebrenbe Sieibftt/ in einem n>eitl4uft{:; 



. %6 I. ^inbenhmsi Snfmtcf eümfl ^tht. Suticricnen 

gern &mt fo ge nomntett , xoit idf jte (im 9(nf angc »on 24^ 
25) befc^riebe^ ^abe« 3n}U)tfi$en ^at man berettö/ nad^ 
flotter 93ef(l|>r(lnfun9 , bie n)ieMrfe^rfnbfn SReU^en inPr^^ 
nungen abget^eift; nennt Steit^en ber, erjien/ imeip^ 
ttn, btltttn * * £)rbnuug / nod^bem i^re 93e}iebttng«^ 
fcalen an^ e t n < / itotp, br e 9.«. ©fiebern befleben/ bte 
9lenner alfo ber )ugebbr{gen ^&ä)t, in ibrer tlnfad^flm 
gorm/ I — ax ober i — «x— ßx^ ober i — ax — /3x* 
— rxV !!♦ (♦ »♦ ftub ; wobeie man jugleic^ f^ftgefegt b^t 
(wie ancb «iS^err ^rcmble^ tn ber folgenben SIbbanbbtng 
turd^ingig beobachtet) bie B^b(er biefer fSt&äft fepen^ in 
aibftdE^t aujf bie berdnberlid(^e ®rb^e (x) toenigjienlTtim 
einen ®rab niebrtger/ M bie jugebbrigen 9tentier$ 
berglcid^en ^x&d)t mau eigenflici()e/ ^cbte jn nettnen 
pflegt» 2Bieber(ebrenbe Steiben^ in ber Sdidbebnmig tote 
iä) folcbe bier anfangt genommen b^be/ tDärben, in ^(bftib^ 
anf Srbnnng/ an ftd^ g a n ) u n b e fl i nt m t fe^n^ iebe Steibe 
t>dn beflimmter Orbnung aber in ftdb begreifen^ ttnb 
fotcbe burdb augfnblicCIicbe 9lacb)»eifung/ n)elcbe@fieber ober 
^robncte be^ i^r tocgfaHen/ mit gr6ßter Seidi^tigfeit fogteid^ 
borftettem 

29* 9lo(b uttterfcbcibetmanfericm recurrentem puram 
Don ber impura, ünb nennt puram biejrentge/ wo aHtd hUi 
burcb bie cc, ß^y-i^^*** ber 83e}^iebung<fcale befiimm^ mirb^ 

I 

wie bei? r ; imputa beißt, wo anßer. ,. 

1 — ax — ßx — etc. . % 

ben a, /5, % (J, ♦ ♦ ♦ , ber asejtebttng^fcafr/ audb »ocb anbete 

©rbßen a,b,c,d.;* wenig(!enö in ben erflen®Itef 

bern ber 9lc!l)e, Dortcmmen, wie bie 6:ntwicCe(uRg Don 

a +bx+cx*4- dx^ ♦ . ♦ 

H — — ; (iir ä) jeigt* aSei? ber pura tfi 

I — «X — ßx — yx^ ♦ ♦ ♦ 

I 

alfo ba* erfte ©lieb i^ wenn ber SJlenner mit x, ober — , . 

wenn er mit cc anfclngt: aSe äbrigen ©lieber werben *Doit 



in htai ^ mti tomhmtonfd)m Seid^en^ aj 

^ettt/ t^ermittelfi ber eitijelnen Zf^tiU ber S3f }ie^unglfcale^ 
nd^ ber Orbuung^ gebilbet jtommen im 9tetiner ©prön« 
gc brt) ben 9>otetijen t>on x Dor^ fo muß mic^ be^ ber ®ialt 
9tu<f {tc^t barauf genommen n^erben^ nnb umge{e()rt beV bem 

I 
Renoer« &o gibe — -^ r eine feriem rccurrentein 

puram, berctt Scale -r-« — o — y roht; unb in ber 

©cale Q+ß+p — i itffhttt ber »rnc^ 



I 



l_/3x^+tfx* 



30^ T^ai Slnfong^DTteb i im 9lennet ber gebrodiienen 
Wtion ,)virb )um gemeinfc^aftlid^en X)it>{for «Ker ©liebet 
ber entn>i(felten/ unb bie a^e^iebungdfcai^ fingt mie beff 
{toet^ten (SUcbe6 im 9lenner €oefftcienteh « an« Sben fo 
pbCT^&Uee fi(|^^ n>enn im 9tenner q, fiatt i lebe anbere ^a^I 
q^xi ben Sfttfang mac^n ^ann if{ q^sa ber bur(l(^gingige 
2)ibifot in aSe ©lieber ber ebolbirten Sunction^ unb bie ?Öes 

i^«ftutig«fcale ; r-^ r-^ — etc. fangt bon 

bem {weiten (Soefftcienien q'x2 be^ 9lenner« m. Sie 9)prs 
ittöftix {tnb auc^ bier bet) be^ben bie entgegengefe^ten (4» a ; 
7» a), @o befolgen bie gebrod^enen Functionen/ bie im 
«rfien ©liebe beö 9tenner^ nid^t i f^ahtu, einerlei^ ®efe<j 
tttit beneu/ bie mit x anfangen; unb fo finb bie Steigen 
(7ra; 9, a) wirflid^^e Series purae, bie nur aKein bon i^iren 

, q^x3 q^«3 q*»4 

85ejie^ung«fcalen ( — — • ~ "^ T^ ♦ ♦ ♦ *^l^ 7. 

q'xi q^»I q^Äl 

ß y S ■ * 

a; nnb + - + -• -I — , ♦ , bei? 9, a) abfangen, obfd^on i$'. 

a( « 0s 

te Slenner nid^t mit i anfangen« Sben fo ftnb bie Steigen 
U^ ^J 5? a) impurac , »eil bie gormiruttg if)rer ©fiefcer, 

w«i ber a5eiiel^ttng«fcale ( — — — ♦ ♦ ♦ '« 

' q'»I q*xi 



28 L ^nUnhnvii €nf mtcfeltms gebr. ^uncttonm 



4f a; ttttbf- 



q«2 q»3 



- ♦ ♦ ♦ lu 5f a) ; tiod^ We !B«^» 

l&filfe atiberer (Sr&0en (p"*»! / p'^a • ♦ ♦ för 4, a, ober pxi^ 
px3 « « « ba6 i|l a, b . » « fftr 5,a> erforbert; jene giefrt bcr 
Slentfer/ biefe ber 3i^Ier an bie J^anb« ^ 

31. Seil ber erfie X^^eil bed 9lennet« ber %nncÜ9n b» 
gemethfd^Aftlic^en X)ibifor in aSe ©lieber ber ju enmtcfeln^ 
ben aUet^e gielt (30) fp bürf btefer nic^t = o (eym iDettn 
xoixt q^Ki ober qxi b» i« ^ier ot^ ober o: = o, fo lonrbet 
baburcl(^ bad erfle unb aSe fofgenbe ©lieber ber Stellten (4« 
a; 5, a; 7,2; 9, a) unenblid^* Jffiie.man biefer fd(^et» 
baren @c^n>ierisfett begegnen^ unb fte (et(l(^t beben f&nnC| 
bat <£uler (Introd. in Anal. Inf. L. i. f. ßg) ^ejeigr« Sttie 
anbere wicbtige 95eme\fung/ in SSejie^ung aufad^teunb 
nn&^tt gebrochene Functionen/ unb toit, itp btm(Bti 
brau(be ber (entern/ bie gan|ebartnnenft»a(teneSoncti9ff/ 
in ben ©liebern/ in noelcbe fle fornrnt/ ba« S^rtfcbreimngf« 
gefe| untertriebt (Sbenb» l 63). 

32. 2)ie J^auptaufgaie (i ober 3» a) b^t €u(er in ber 
©ejlalt 

(« + /3x + y»H etc.)" ^ "r x 

aufgelJf t (Inft. Calc. Diff. P. IL Cap. VIII. f. 207) 

2>ie eulerifcben Jtt, SB, (S, D*** 

' finb meine Pki, P»2, Ph3, Px4..^ 

aber ba6 borttge Sorrfcbreitung^gefc^ für bie Sert^e ber % 

S9,^ & 2> . * . ifl nicbt fo leicbtunbetnfacb '^) al* bai ^ieffge 

d) (inUt, ber t)orber mehrere ®efege,- in wetitger ^ufammeiigei 
Jetten fallen, w6r tlidft au^gebröcft unb angrgel)ett Ijat, i^it 

Met a. a. 0. von tiefem: Lex, qoa jftae formulae (fät Me 
SBertbe bet ^^ !8/ €/ !2) « . .) vlterius continuantur ex ia* 
fp^ctione facilius apparet, quam rerbis defcribl queat» 



C45 O ffi^ W« P«j5 P'*^» P*3 «♦ f- ^^ ®"^* ^'^ *^"P^^ 
frnig btefer 9(ufgabe^ l&e^(iuf>mbiefcr.9rofe 9(na(9jl (a.ü* 

jD« f. 208) Üt itf^tt t>on tter C^t>o(utiDti bir Sttnctionen unb 

fcer recurrtretibett 9leil£^en ermekert }ti l&abeti« Sben bat 

gilt t>oti ber 3(ufl6ftttis '^ier (4> a) uro no(|^ me^r t>on ber 

anbern (in B)^ 

33« ttelfter^iiu^t ^at (£uUt t>on ber €boItttictt ber 

Suticttotien in Stetigen ^ unb beti tDieberfe^venbeti Steigen 

intbefiynbere (Introd. in Anal. Iniin. L. I. Cap. IV. ttnb 

Xlll. itifll. Inft. Cälc. DifFer. L. IL Cap. VIII ) ilu«fflbr«» 

Irc^ ge^nbelt Unter itn lel^tern fdj^ienett i^m t>or anbertt 

Meiettigeti Stetigen ^ bte ani ^x^äfm entfptiitgen ^ beren 

9letmer eine 2)tgtt{tat ober Q^otettj einer 9letbei(l/ 

«inet befonbern fdtttaäftmg n^ert^ ^u fei^n. fdtp ^^otenjen 

»on 95inomien l^atte and) bte SKufftnbung eined aDgenteinen 

€kfelget (Introd. L. I. f. 64 s 67) feine ®(^n)iertglcit; aber 

bi€9>oten}enber 9ol9nomien(bter 7, a)}etsten/ auf 

beut 0en>b^nIic(^en SBege^ bejio gtbfere^ bte ftdb no^ um 

!BieIet berme^rten/ unb fo bat @efcl^ noc^ toeit infammetr^ 

^c^ter macf^ten / v^enn cnxi^ ber ^d^Ier eine 9^oten} einet 

9>ol9non(iiumt ijl (»te bier in !)♦ ^ ©aber aud^ bort (Introd. 

f. 68) bie SSebanblung fcld)tt Sleiben unb bie 9(ufftubun0 

ibrer ®efe|e^ aK für bie S{nal9ftt enblidber CSrbßen }u 

fd^Yoierig/ in bie £)ifferen)ialre(l^nung CLib. II. Cap. VIII. 

, f. 19g s 207) t>ern)ieren U)irb« £ie Unterfudb^nd bafelb^ 

fd^Ue^t mit fo(genben ®orten : Hoc igitur modo doctrina 

d6 feriebus recurrentibus amplificatur » dum iftum 

defectum fupplciumus, atque legem coefHcientium de& 

niuimus. ii non foium denominator fracdonis fuerit 

poteftas quaecunque (bier 7, a) fed etiam numerator ex 

quotlibet terminis conßet (3 unb 4, a); ad quam legem 

, detegendam fola inductio non fufficiebat (a«a.0.f. 20$)« 

Z>at wirb boff^utltdE^ ^it bier beK^gebracbte ettoat an^^ 

f ft^rlti^e 9btteinanberfe$nn0 emfc^ulbigen / um fo me^r^ 



30 I. Jjinbenturge €nöD«felung geSr* ^mcücntn 

bd Mti bur(fi gati} tmfaäfe, auffaDenb leichte , bi S^li 
functtonen ani^eptiidtt^ 0efe^f bargeflf Dr unb gegeben t| 
;Diefe 9efe^e fudi^t €u(er fAr te^en eitiiettten SaO tee^bej 
bere atxf, unb ffeigt fo i»om 6f>ecieUeii auf ba^ SDgemetnd 
J^ier ^itigegeti (lieft aKe^ auö ber aOgemetnen Aufgabe (i)j 
unb i^ter 3(ufI5fut}g (3 nnb 4, a) burdl^ Uiä)t€ Snterpretatti 
unb man f^at ni<tt ii6t^tg ju togartt^men unb ij^reu JDtffe 
ren}ialten feine ^ufluc^ ju nehmen« 2Me 9(na(9ftd enbß 
d^er®r6fen i(i allein binrei(()enb/ ade t>orf ommenbe ®dbn>fesj 
tigf eiten grätibli(l(^ )u ^eben. SÖlan barf nur an bte ^teSej 
ber Xogaritl^mett , unb i^rer Eiferen jtalien / bte gebraucht' 
loejrben^ ba^ negotium perquam laboriofum (a« a* £>* f. 200)' 
ber ^oteniiirung ber ^^olpnomien ju bermetben^ bM ctm» 
btnatorifc^e ^erfabren fe^eu/ ba^ an^ hin, u>ie> 
attbertp4rt# (2lrd&. JJ. III. ff* 334, 2?) al6 ein longc prac-; 
fiantiäimum et ffuctuoßilimum compendium ftc^ bcttabrL; 
t%iit ^^gegebene Steiften p unb q, ftnb- nebntüc^ tl|^re ^oten}eii 
p'^ unb q% mitipn fn (m+i);.q'» (n+i) folglich att# 

—, unb — H (n+j) burd|> bte comMnarorifcl(>e SÄetMel 

q' q 

mit «eic^tigfeit gegeben (€♦ ©♦ c. «♦ ST* ©♦ 235* §,138, 



34« ^uf biefen nnb ^^nlid^en Sorbernngen (€benb. 
150. $. 15} gränben fi(ff bie fdl^6nen^ in Sotaljeid^en hnr^^ 
gdngig aulgebrtlcf ren / 3(uf{6fungen berfd^iebener / f&r Me 
gen>b^nlic^e Slnal^jt« fd^wierigen, 2(ufgaben J^errn 9>rif. 
9^faff8 (Sbenb» ©♦ 123 « 152 ; bergL bte änmerl* ©♦ 125, 
I26)f SWe^re, nod^ berwIdfeltere'SIufgaben biefer Sttrt 
ftnb bott J&errn ?)rof, 9>faff auc^ in biefer jwe9ten@amm^ 
1 u n g mitgetl^eilt tporben« 

35* ©abtep^xi, p^3e2, p^x3 u. f tu« in bfuSlufllrung^d 
formein (3, a; 4, a) ber J^uptanfgabe (i) unabb^ngi^ 
bon einanber gegeben finb^ fo (eru^t aBe Stecurrenj lebtgUdi^ 



\ 



in totaU unb combtttaterifd^en Seid^em 3t 

«uf ben Pxi, Fx2, P»3 it« f* w. 9Bie ntAti dud^^fefe iiufc 
jfteieti/ unb fo bie®lteber inbe)>etibentt>0n einander 
Sarftetlf n unb fttiben (6ntte / bdd jeigen bie Sormeln (3, b ; 
4, b) fit toeidft bte ?ofaIfu«ctton q^^x (n+i) burdS> q eben 
fo »le bfe p^^Ä (n+i) btird^ p gcgebeti ijt^ J^leigier ge^brt • 
B^Igenbet« 

B, ^Dicecte inbcpenbente §orm* 
^emeie ber SotmcUt 3, b unb 4« b %a(^ l. 6. 5/ ?» 

36. L gar ?^ = P ij! (2, II.) ^ 

P = F7cix'^''+PK2iL'^''^^+PHyi^^''^^^+ etc. 

IL Um nun bie P»i, Pxa, P«3 ♦ ♦ ♦ n\d)t {xoitin 3, 4) 
bnrctietnanber/ fonbern uti ab^ ^tigig bott dnanber/ aii4)tu 
btftcfen, fe^e min q""'p'=Pv alfo P«i = (q"V) «i unb 
Pxa = (q'-^pO x2 m^ Px3 = (q-'pO «3 u* f* »♦ ©«^ 

P' 
bmd(f I4flt ftc^ bie Sbolution bet gebrochenen Sunction — 

ttttfbte Suflbfttttg be< allgemeinen ^robnctenpro« 
Hem€ {9lx<i). ber SÄat^^» J&eft IL ©• 224 u, f.) rebucire», 
»enn man flatt ber bärtigen a, b ^iet r^ — s fe|u ^ 

in. ©eninad{> ifl (a* a« ©♦ ©♦ 227, 8) 

q'^p' 
PH(n+i) = (q-^pO<n+0 = "^"^ 

2)araud |(tbet man ben combinütorifd^en Sla^orncf ber Soef^ 
ftcienten f&r q"*p' in einjelnen 9S(irtatioti«Hafl>n (»te in 3^ 
t) ttenn m«n'tn bie oWge gormel Mdf «nb nöt^ o, i, 2, 
3»4*jlattnffftt; nnb bierau* ergiebt 1?c^ , flattbetSSa^ 
vi<ition«naffen i6re SDertbe nüc^ bem bortigen feiger fA( 
P' «nb q-* gefel^t^ bie «ei^e für P pber j?VS wie folc^e^ 



( 



/ 



\ 



I 



tnit>er nntergcftltctt Scale f&r p uitb q, (in 4, b) (tfittb« 

• / 

IV. SBfil f&r gegclftene Stet^en p, qi au^^ i^ic 9>oreiiiht 
p^ q''% bnrd^ bie com(tnatorif(^e SDItt^obe^ unb jtDar Mn 
t)Oi;]^erge^enben ® (iebern ganj unab^angi^, gegebett ftnb, fo 
t|l burc^ bif Sormel (4, b) fär p^ q"^ bie Sbolutioti xm. 

-* > auc^ bon aOer S(bl&dngtgfeit ber ©lieber bon einanbcr 

q\ ^ 

bf^e^t^ unb a(fo bie geforberte^ unb bi^r (iti H) tbiebctbob 

te, aSebingung boOflinbig erfäOu 

37« 9ßa6 (iti 18) bpn bem bortbeitlSfüf^^tt (Bebrattdbe bet 
borttgen 9)ariation6{(affeh unb ber Sofalkoert^e fär p% q% 
gefugt tDorben ifl/ b<t^ gilt aud(^ bon b^n bi^jtgem 2>er 
STudbfudf fÄr Px (n+0 n«cb b^r bi^ftgett itibepenbenten 
gor« (36, III) i|l fogar einfa^^er, a(« ber bortige (18) fÄr 
bie bepenbente* 

38. X)ie 9{ufI6fung (4, b) btefer %)x%At l^abe tc^ bor« 
I4tigft (Infita. Dign. §. XXVI. p. 120 feq.) gegeben* Die 
l^ier gebrauchten {ofaldulbrAcfe p'xi, p'xa.** q"^xr, 
q"^x2 « « ♦ ftnb bequemer ül^ bie borttgen ^ tpiUf A^rlic^ ges 
»ai^lten , "A", "B*™ . . . 'A^^ "B*^ . . . (p;r2a, 45 
123 9 6)« S)ie burd^ bie ^(SombinationJraetbobe bewärlre 
gan) einfad(>e S)arfieKung in ben gegebenen 6oeff!cienten unb 
€jr)ponenten^ fielet bafefbfl (p. 123» 124» 8) unb bie recur^ 
rirenbe febr berwicf e(te Sulerifd^^e Sormel jur S^ergleic^ung 
(p. 125, 126, 9) 
' ^- 

39« Sti ter tofalformel C4t b) ftnb itbe^ grofe 3^or^ 

tbeile mit einanber bereinigt: i) ifi felbige f^e^ bon aSer 
fftecurreni^ 2) f&btt jte bie burcb anbere Serfabren fo fE^wie^ 

rige (^bolution ber gebrochenen Sunction— auf @ummen boti 

9 



/ 



• 

yrobuctftt. ttir4df , tcrm %acttttn f"« (o+i) fftr jete< m, 
i(fo 4ud^ ^tr r unk ^ — s, hwtijf coml^tttat^fi^ Sirfa^reit; 
$it{{cr fetr jDttomig bt^atm ^df biirftettca teflfai CS» G^^ c^ 
i. SU» @« 235). iDiff# SUbttctton ifi t^eme^mlic^ wtibUs ; 
hmn otif i^ taro^l Mc ^rof 1 Siid^tiglf it l>er 9(ofI6fi]tig ttf> 
(eA|{ tttd^ €u(er6 ttrr^cile^ f» <)n«Dt(t<lKti STufgoN (t) Mb 
^Atm gifbt;f!e «i^t feftm im&^tl{(|^c S^etUrjungeir att tte 
i|^nb^ wo anUtt fBürfd^riftm in unottlSiigC/ oft ttt tttiAtorA 
fe^ndtie !$eUUtifirigf fiten f&(rin. 2)ti S^Se^ tt)o birghi? 
4m ^itlAr^tingen lintretcn^ finb biefiKnt/ wie id^ berettg 
fär bie cowAmamifd^ Rie^rftonffbmit CVrci^« bt SRai^K 
^.Vir. ®, 374; 10) angegeben IJabe» 

^ie Sortnel fär f^ q"* (4, b) Iß eben fo mAnnid&fÄW« 
|era}er4iAeriingen/ ngc^.ben berfd^iebnten SSefitmmungen 
^ö» P,q, ^, y, (J*, r, s, fd^ig, M iene fär P (3, a; 4, a)^ Um 



(9' 



oJ^nrStecnmng (bie fecnrriTenbe Sormel (fel^t in 20) 



}tt em»)icf ebi/ barf itiian nm p^*^ q"^^ barjUDen^ b» b* in ber 
Formel flr p"' q"^ (4# b) überall fr, fe.jlatt r, s fe|em 

p 

4i» gfir r = s = I, ober fftr bfe ganction — , tnu 

^|t (5, b) bie €ntn>{cfelnng iu combinütorifd^ien ^eidS^en« 
^e borttge formet iii m(ff a» b» c, d . . . ge^rbnet^ unb 
% 8ortgang<gefeli fiUt ol^ne ®4>n>ierigfe{t in bie Singen«. 

i>iefÄe, nur über mit^ « -7 ' "^ ♦ ♦ ♦ georbnete, Sor« 

»el ^be id^ bereit« (Nov, Syft. Comb, p, LXXX) be^ 

'^»t genuid(Kf bie bajtgen n, ^, « . ♦ ♦ ftnb ben pjcn, 
PK (n-i) , pH (n-3) • ♦ . gleic^geltenb* iDie ©«rfldfung 
fe b) jelgi jttgleid^ («ugenf^einHc^er, «W jene anbereNov. 
^yA« a« a. O«)/ bgp in iebem folgenben ©liebe ntte 



\ 



/ 



34 I. J^mben6ur^<3^mmicE«lun9^^6r«$uncfiotim 

^mibindttettitk^in beS niSc|^f{0ot1(^#rge^enben fMies 

be§ fttti(Mitten ftttb/ tthb baß man alfo ^ uhi^ man t>on ttefm 

6{aif«n fftr irgenb ein ®üib btxtäfntt fyUi f&t aKe Dor^ets 

gel^nbe ©lieber ge^raud^en fann; nur n)erbett bU in einem 

f|)itern Stiebe in b, c, d, e, f» g * . *niuIt)))liciriftt@onu 

/a°A J»B \ 

WnatiottÄelettiettte f — ^, —»•••)/{»» na4>|lt>ors 

J^ergel^enben in a, b, c, d, e, f . . . multiplicirt Unb 
nmgele^rt/ »rnn fn einem (Siiebe bie Sombinationietemen» 

U Ca""-'A,i°-'B^.. n"^' iV) oi>er i^re ©tefft^ertreter q-^^n, 

q""^K (n-i) . ♦ ♦ q""*?«!, in a, b . . . a mufriplicirt Dorfonu: 
men; fo fommen im njd(^ftfDlgenbeir €ßiet>e btefelkn Sle^ 

tifiente/ <Att in b, c . . . b, unb nod^ Übethiei q'^ (d+i) 
In a niulti})Iictrt , t)or; t)3le au« (4, b) errettet, wenn man 
bort r= s=z::i fe^t. . j^ier itl^lfidf a(fo auc^ eine Sl e cur^ 
ren^/ aber {eine ber gfmeinen fo lifltgen unb ftefd^merlic^cfi^ 
foifbern eine combinatortfd^« inibolutorifc^e ber 
Sufamnten juff ^enben Elemente ^) / ^ur<^ votJdft man iebe n 
verlangten Soefftcienten aufer ber £)rbnung mit Seid^iigfeft 
fd^ftffen fann, unb jugkic^, wie er mit ben t)brl&erge6enb«n 
tiny folgenben ^nfammen^änsr^ mit iOeutiic^feit uberftel^t« 



. ^ 42. ©ie gprmel för q"' (in 7, b) (<l0t ft* in 8(*f c^t 
auf bie borttgen asinomiaicecfftcienten ~!3(, "^35, "^ß ♦ ♦ ^ 
nod(> anber« au«bru<(em 2)enn weif • 



f »f 



£>.9}^nfoI(6ftiCDmHttatorifd^en3)e)^enbett|eH folgen« 
ber 2Bert6e o^er ©lieber uon »orfeergel^enben/ bie a^n, ver- 
möge ter gAtil eigeiteu fUit oon gufamtnenfe^ting ber @le; 
.mente, a&fpluten 3nbe))enben|en ooUfomnten gleicb« 
gültig (Fnb, 6«t>e td) UteM anhemäxt^ C3lr<b* ber 9»atb- §• 
HL S. 324) gefpro^ett unb ^ej^fpfeie ^egeWn» -'-* «^^ - 



in total » «nt> comUtHitotif^n BavÜKti, • ;« 



- t 



-«58 = + »+'35 = + 



s,^*'2r ' 



-s 



€ = 



s+a. 



€ = 



-»15 = + *+'2) == + 
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. «I P Ml 

a 



.$+4 



>g 



S+4flP . 



€ s 






D 



5: 



fo tt^itit fi^ butcmi^ mm mtmi, 9, bi$ UUtn Socfjfti 
denie» ^ btt wjlw /n tffe gormtl (7, b) fetjt, nnt »ca 

^ - 

I 



q- = 



r-S" 



a^ 



oc 



s+i 



- a'Ax^'^^ 



S+i 



ft 



S-M 



[«*A 



ar6*B 



]x 



-SJ'+Ä^ 



s 



cc 



s+i 



[«*A 



2«, 



/ 



aoe 



*. 



3« 

« 






43» Sdr^ietSooratiott btlQuotientm 



^MlMtaiM«***^« a-M» #« 



.2J 



Oo, a,, b) f^at mttt attberti aud^ JJ^rr öc Ta ©rotige ebne 
Sormel gegeÄen, (Mcm* de rAc. de Berlin, anjaöcijös, 
p. a85» 286} mglt^tpepll ^mj^t äÄttarf,@»iiö-T-n8)f 

Ca 



/ 






^ U J^{n&en6urd6 €nOotcfe(ang geSr* $uttc(ionm 

®{e ifi ittf<tmmc»gife^tfr/ aÜtie^te{!ge(io, a)/ ^t aicr 
citif etkoad weitir getriebene .Slniilyfe ber babe9 »ort otsmew 
ben €oefftdeiiten jum ^tDfdt^ bte g(ei4)tt)o^I auf @iibfltttt« 
tiosen unb Stebtutionett^ »ie bie gen>6(nlM^e/ fft^t* «l^en 
be la @range emy^e^It bA^r in bir Solgf (Mem* §. 22. 
p. 291, 292) n>egen bei unenblic^m Slul^eni biefer Steffi« 
denten be^ fo t)telen Unterfu(i()ungen ^ i^re auifft^rlid^^e 99e* 
redS^nitng unb S)arfteKttttg in ben gegebenen gonj einfMK» 
Soefftctenten ^, y^ i,6 * , . Z)i€i teigt bie grof e S}i^ 
tigfeit bet fo ftm^eln / t>on allen Gubfiteulionen nnb 8te# 
buctionen gan| freien unb nnabb^ngigen combinatoti^ 
fc^en Sormel (10, b). ^ur befern VLOntfidft be« bi«^ 
Oefugten berglei<^ man ioep^r a*ä^O* ©♦ 119-*- 123 
nnb «r*, ber SKatb« J&* VU. ©•36}, 364} 366/ 367* 

44. 2)ie.a"A, b"B, eC, bebeuten ANrban)>t. n^^^ 
Sfaffm )ttr ®umme n combinatorifcb geojrbnete/ mit 
ibrtn fBerftl^UQgija^Ien t>erbunbene/ €ont)ß(enonen ^ fi^ 
n)6gen in i^rer Solge auf einanber fnboltttorif(b bargrfleOt 
fe^n , ober nid^t. Verlangt man- nun ntdbt b(o< combiniu 
torifd(>e fonbim ingletcb int^oIntorif(be ISnorbmsngett 
biefer Soefffcienten , fo f ann man bafir bte j" J ober j" J* 
gebrattef^en^ iene fftr bie S (äffen* biefe f&r bie (ejcito« 
gr^^bifci^tn Involutionen {S.6«c*a«0« C 266; 
267)^ ;Dai glebe fAr bie inbolnforifcben Sormeln (10, b); 

q-^=si+ iV + fW^+ PJx'*^ + etc, obet 

/ /5 » y t *% « ♦♦> \ 
\i,3» 3» 4*tt/ 

'S. V J 

iBie ©itfoWtfung ber 6(ajfenlnboltttion "J nnb ber UiAß 
^gtapWjp[^ ^^ (unb jwar ber Teitern auf jw*9 t>erf(^i<^ 
•beJie SJrrett)fÄr bepimmte unb nnbHttmmte Ätmrnienerp 
•ntnun n, jeigen (9,*e^c.ü^ »•- ©♦ i83» f; nnj €. 20a/ 



V 



/ 



do4X^ S(tt4 hl bie(Srr imi^fcn Gammlitng tnirk 
45* ©Ämn« folgt fär t^r^fei sfe« . ^ 

p a + bx + ex* + etc. 

q I — ^x — yx*— etc» 



* • » 



v\ 



«X 



pq-^ = a 



'/ 



vp 



',» 



.-^^ 






♦ ♦♦ 



+Ed+ej'J+bn+ai'J]k' • 

(^ , y , * , » . . . A 

»i« nm ♦ . . «41m «iwtt «w» fe<s«i f j, i* j 

46« SAr bie C^t>«Jbtttpii ber eiementarfunctioti 
— - . •^.. ' ■ /' ■ ^Ät^iid^ &e SWotore jwo gormefa 

I— bx— ex — etc... . 

gfgelbeii: (fite rec4irrif etibe bepcttbetite CMifcan^ 
P. 35» 36) biettttt bet Wefe«« (lo, a) M««iif bie Jeic^tjitwa 
bontommen ibereitiflimmt/ unb line birecte inbe)>tiis 
bentf bordb We (So^ffcienUti b, c, d • . . brt Sdetmer« uti* . 
mittettar au^gibrflcfte (ibid. p. 89* Coroll. I). Sie ^tt? 
fammeiiff^uDfl ber legten fotatfeine^mgea, »le bod|) ju tr^ 
»arten war / ber unmittelbar bpr^er (auf betfelben ^AkO 

atijegebenett Regvifife producta litcralia ex praeccdcntibqs 

coUigendi; auc^ \i^X be SWoibre, »eld^ attbere*®efefe ba? 
^v^ |um ©runbe liege ^ nid^t angegeben* Die @a*e ifl 
dne Kterarifd^e SWerf »flrbigfeit, fiber toel(^ Ic^ In betgotge 
8l»f}<t>luf gebe« werbe* 

47* Slttcf^ ^t ,1^1! qJrofeflTot ;$cemMeij Jti »erlitt hi 
^er felgenben 3tb|anb(u9S iAn bit n^teberie^nbrn SKei^ti 



38 L J^ittbti^urgö Cntmitfelüng gebt« Functionen 



inxd) St^oltttion f>oit 



+ y3x + yx* + *x* + ete 



ctc- 



I — ax + bx* — ^cx^+dx^ — 

M &mmt tnt^ktm iß) 



(»orlrm '■■ ' ' ■ ' ■ ■ 

1 — ax-tbx — etc. 

mit' t)leteni:^d^rfftiin eine Sermel anfge ftmben/ bettu SnU 
n)idre{ung/ xoit {(9 in bir folge jeigni uoerbe; eine comfti^ 
itatorifc^eSlttorbnutig b^rffeDt 6ie Begreif Inf^UU 
gerioeife bat oben (46) oermift^ bönbe SDIoiüre ttfd^t ans 
gegebene/ @efe^ ber B^fammeiife^ting iinef ^eefftcienten 
t>oa|f jnbig in fld^ ^ tinjb entfiatt (b eine »eitere ^Mlpft ber 
ST^oi^rifdt^en SInorbnung iener ^oefftcienten« iUx^ beut 
ganjen S^ortragc ber 3(bl^ani)Iung feÄfi erl^eSet iebod^ ans 
genfd^einlicl^^ Va^ S^ttt ^remSfefi/ bem bie nntttxoi^ntt be 
Stoibriftc^e ^ufantmenfelgutig ber b» c, d . . . Demtut^tid^ 
gar iiid(^t be(an»u gitoefin i)t/ fTfü^finenett SBe 9 litigefc^Ia« 
gen nnb t^erfolgt ^au 

^u unnitttelbarer/ in oerSotge an)ttfteKenben/ 9)ent 
Sttid^ung ber« "^lembfcr^tfc^ett Sormeln^ttiib ilfrer SfnfTffting/ 
ntit ben combinatorifc^ - inboltttortfc^etr/ f^aU idi) U^tttt (in 
12, 13. aiofrt HI) bwgelegt/ äiic^ biefelben'^efffdenten 
<^9 ßyy ** J ^r^f c . . . hti^^l^Ier unb 9len;ier ber gebros 

^enen Sun^tioit — 9 ttie be^ J6i(rrn^rem6(e9/ UtfhW^ 

' 'i ■ 

Utt. 35<t l&ier, »r'geh berSted^tfertigung ber gormein (12, 13) 
«uf anbere borVrge^enbe(36, llDt^on rotUl^tn (le abT)angcn/ 
t)er>\>iefen wirb : fo irirb eö ^cffeutlid(> nicl^t öberflflfftg fe^w, 
einen birecten ^mt\6 biefer Sormeln ^ier bet^iubringnu 
25e9 ötter Strenge laßt er jT^ gönj furj fafftn, unb fc^affl 
Un Sort^eii; baß/ »emblo« um nie ©nftc^tunb 53ergtci« 
(|)ung ber br^berle);) Sormeln (ber meinigen unb ber t>on 
J&errn "^remblet)} unb ibred ®ebrauci()d in ber 3(ntt)enburg ju 
t^unifl/ biefer ba6 S3iiC^er Vorgetragene ganj uberge^eu/ unb 
ftd^ nur mit bim}und<^flSoigettben betannt mad^en borf« 



Cp^rrectcir S5em^fe t>er ^ormjcfn för q*"' im& pq-' 
(i3, 13) neBjl einigen ^e^fpiekn jur Srianteruiig^ 

a) Se»<i^ t)er gormelför q''^(i2,Si;Äf;nio 

t ■■ ■ ■ 



" 49* Sä* 

-.1 I 

q I — ax — bx* — cx^-— etc. * '\ 



q ' f*— "q 



^' ^.-{ 



^, '. -^:V 



f.. »♦ 



'q[a, b, c . . . -1 ••'*'^ - ~ '" 

fo^fid^/ pÄtf bw 9)oteni«ti V? V» V • • • '^« «njeW««' 
Sr» ^i 234 §. 130) «efe^fy : '' J. 



■ * ' 



. ',,. = j+Ä'AxrH«*Alx^+ft'A),x^+ etc. 
I— q . . +Oi +.b'Bj . . 

;/,» » *>.■» «^? . 4 ♦♦•♦ \ ' 

V I » a . .3 » 4 •'•♦♦ / 

(tote ittia, Jlftf. 111) ft^Qt, tt?<tw ro«»/ «{^^ter tuw««« 
Crhtaetimg, ftatt b« «"A+ b"B+<"C + etc. bif i«8fft6ri» 
gm juttoltttctifc^B S«ttcliw«i fl j"J*, frtit (e^ttb. e, 

«67). ... _ ,/; , 



I 
I 



40 I. J^(i0eii6ttrg$ Sntmkfelung^sebr. Sunctbnm 



b) »etoei« bcvSoimel f&rpq'-'Ci}, SUf.IIl) 



50. Sit 

<1 



« + öx + Yx* + rfx' + cte. 

^ ■ * 

1 — ax — bx* — ex'-— etc. 



= pq- 



i|t pq- = («+y3x+yx*+etcO. (i+r Jx'+i*Jx*+cte) 

tDenn inart q*' burcf^ itit>0(tttorif(^f ^eidt^ti (noc^ 12 oder 
49) auibrflcFn ^taM folgt ^ 6e;^be 8leti«ti mt Hnw» 

pq-'=Ä+(;.i'J'+y8)x'+^tc. (n)le 11113) 

«•ta« ber i'X »''T- ♦ ^^«^ *wti tte* ani^ bit rl,l*r- .^ 
fe^en Ibttnen. 3(uc^ tfi bd5^ Sortfc^reittitrgtgefc^ |^.9Kes 
ber fftr bte fffiert^e t^on q"*' unb pq"*' [in a) b) ] fe betttlfa^ 
ttttb ejnli^d^tcnb^ baf ff^ bitraud bie ®ert(^ fdr bie oHsej 
ntelttin ©lieber q""' 7(n+0 uttb (pq-*) 7(ß+i) i«^ Cw, 13) 
fofllei^^ ersebei?^ , 

51. SRaii 1^ J^ier Hi wetiiji^eit einen bAnb{j|entM^4ttf 
btgen S3et9etd ber Orunbformeltf fftr bic €nimSthvi§ m^ 
2>arilel(ung ber ®(ieber in n>ieberle^etiben Steigen« €ia 
nettem fdfpipM, toit fe^r t^i^t ftUtn He SombimnwMle^re 
bie S3e»eife )ttfiimraen}iel^ mib i^r (ftrit ! 

c) Einige S^rt^fpte(f)nr€t{iHtetttna* 

52« QSoretinnerung* S« gte(t nte^ere ®ede/ auf 
n)eld|^n fiäf bie invplntorifdf^en Sanctionen "J nnb ^^ an6$ 
f A^ren unb in i^ren SBertl^es barfleSen (afen. fßoa btefen 
Witt id() l^ier nur Sei^fpfelSu^eife bie bfei^ ^orhnnngen an« 
fahren, bie wan (€• ©• c* «• 2C« ©♦ 183) ju unmittelbarer 
Vergleicfiung neBen etnanber gefielfr/ ftnbet: bie Slaffen« 
intvolttti^n ne^mlic^ unb bie be9bettleriIo9rai>]&i' 
i^tn (bie Wloimfd^ unb S^oäcomic^fd^e)* 2)tebar« 



f ■ 



fttVmt ifk «ort swor nttt fit n ^ 7 gegdiii^ «SN? Me »Hf 
für 6c9ge6r«t^teti 8tf s^tn (ttsb oSgcmem* 

53« 9)on btefen brei^ ^norbttttngen n)erbe {c|> l^ierbie 
<rf!e utib le^te (bte Stoffetitnboltttion itnb bie Ie;riIoaYft|)1gftf4)e 
SSeicoivid^ti^c) tiic^t gebr«nd(^eti : |ene titd^t/ n>et( td^ t>oti 
\%t m tneiiiefi fri&^m Sd^ififii utib fttid(> iit brt erßett 
emtimliaiif c* a. II. l^yftgett ^rau<|^ gettii<9i ^be^ unb 
frtNgi^ Ütf^ ben <ibr^inT#i^ti.ttm miifi^ Nbteiit iß} bie» 
tiid^^ n>ci( ge bc9 ber folgrtibeti IHbl^attblittig t»on JS^mit 
^ttxnhU\) am« f<||[idt(i(fiflen i^re 3(ti)Ei>enbutig ffnbeti t^irb. 

54. 3{nbeWf enb bie c0mbtnatorif(|^e SlnorbnQng/ bereit 
idC^ mid^ b«^r )u Snmoidnung ber (S0mf){e;rtetiett für bie 2fn« 
wUitioti "j|]f bebiejnen werbe: fo ffttbetinan (Xinfel IV, 14, 
15) }w^9 berfc^iebene DarfieKtttigeii babo»/ i9i> mäu wegen 
tcr erflett (14)/ außer ben bort atigef A^irtett ® tetten^ ottd^ 
im 3(r(|. b« SRatl^. J^. IV. @4 393 iia$fe|efi loittt« IDie 
}n^9te C15) anlotigenb^ fo gei;i6rt ^iel^er fofgenbe tSufgabe« 



3ufu|ren* 



VI, a, 3i 4/ 



3» 4, 



y 



I .1 



UTufT. 1) SRatt fe^ebie bre9erjlen6ompIejrionetia°-'[a], 
ü"-^XbJ, a"-3 [c], 4»fftr ft^gegeften, «nter 
etndtiber/ itnb eontintttre bie a^""*, a""% a^^? ♦ ♦ . im ®or^ 
11114. ttad^ Vfr Crbtiiittg» Die €om|)Ierioiiett bdr sitge^i« 
gen klammern «Serben tia;d^ einatÄer bcffimml^ tbie folget; . 

2. 3(|fett in ber b Orienten Jtfommer jiel^ben €oms 
)f>Ic^nen fe|e ^man b boif 

3. in benfenigen ^tmiptti\t>iiVBL ber leisten jitenrnter, 
bie entweber nur einen S3ttd()^en ober {wey nngteidE^eSIn^ 



pmgßbn^fUbtti (wiktt/ t>f rti>ec|^fe(e ttMiti btn erflf tl Steift 
brn mit bem n4c^({fo(g0iibeti. bt# 3^iB<f'* 

V 

@0 geBnt (3 unb 3 jitfammen) ble iSpmpfrripneti efaier 
neuen ober folgettben Mlammtv, m9 ben beleben ttiöffh^t^ 
lierge^etibew* . ' • 

4. Sfi^te btt Sem)i<li»«bin0 (3) auf eiwti S^d^a^m 
ber nidfft xm^ügit #4r (ber ^ier nur a, b, c, d tifct^iiato 
e^{ .... tnUfiii) fo 4l^8t(t. tttdli' bre (lotoffitj^iOfi. 

••• »»«••. • l ' '•♦ ••% 

56* aiü« jlehfar bte Sribbltttioir /a. b, cld^i Mä«*^ke 
eotti}>Wmöeti 

a»- [a] ... • : 

a"~' [e]. '.. . •' - ' ■• 

a'*-*ibcl,, . ., ' .,.-. . 

a""^ [b', bd, c'] 

a"-' [b*c, cd] 

z'^ih% b^d,: bc*; d«].' -' 

a"-' [b'c, 'bcd, cl 

a"-'" [b*. Vd, bV, bd», c»d] 

• »■ • , • . • - 

I •••••••* I 

X)tefe Sfiibdfnttoti/ t9o n «Ifeeniettt jebe g<rn}e4)ofTHb« 
^l^t »orficOen fatin> ifi ^ti^ar« in äfbftd^t bed ^eigf jr« (bet 
i^tet mit cL abbcMt^ty Ibefd^r Jnf ri. bi^ ebiti gegtifneitt S^fgelit 
abet ffnb attg^iMeift/ ti^ie So(gi9bf4 leiten toirb« ,. 

> 57* ©U 6omj)te;rIonett ber3öboIutlo».a,b,c.d;e.,^ I« 

VI, a,3,4>5. . «-^ 

fttibett/ f&r nxlc^t bte,!D}rtige ber Sßnd^^^Atn a, b« c, d t . . 
jtbeti fo/ u)te W @ttmmemx))oueot n^ ganj unbejümntt iß/ 



• 



j 



i 



in total i xMb cw<bxnamif(i}m B!^id)fn^ 43 

lebtent ntom ftd^ (er {ßcrf^iifteti h 2? 3 b(rr t^origen SSufn 
gal&e (55) mit Ueberge^uiig t>on No« 4; xotxl ber bort anges 
^ffbuie^SaQ l^ier^ »0 e< ItUieiv lei^m a9ttd(Hi<ibeii giebt, nic^t 
(intreten fann. S)ie iHu^fAl^ntng ^infr foMK<> 3Nu>oIatiott 
ftier %af. IV. 15. utib €♦ ©♦ c^ «♦ Sl» @. 2oa% eiti be^ 
fottberetgatt bat>on/,ffir 9=^=10 (Sbenbüf @. 280). SSort 
iolbt i(^ <iu^ bet änt)oIutiott f&r eüie tinbefltmmte SReiige 
t9Q (SIemintni / tie fät eine bijiittimte abgeleitet* ' ^ier 
babe ic^ umgefebrt^ bte-SBifige bet Stenettrc a, b, c» d 
ttft b^Pifflnit angenpuimtn (55)^ 119b gejeliif, wie ^fe Sle^ 
gef , 6ttrd^ ' Sli^^ebuttg ber Ö e f4> t iS n f u n s / fät jebe m-^ 
bejlimmte SÄetige |)afe» 



58» Sttt« *" J** n»b f ftren Somyftrieilen fblgen uiiimittefc 
barbie/Mr ""'J; ^^ JV °-'J..* ober fir^ --J, 

Wc^gdngig n — ■ I, n •**- Ä li — 3, ♦ ♦'/ ob« a + 1, n+2, 
n+3v. .s^-^^att 5i filjt> bk fiebetifiebeiri^en (SwÄ^)Ie;pione>i In 
bni klammern ^^ giMt; 'Mt^crinbetf bMdr^R* €ben fo 
%»/ fflr bejlimmte «, ^» »♦ «ui "''^ (iSbenb* ®, 280, 

2^1) Yxt ^, ^ :% ; blJer bie '^,;:^, . .. burcö 

fnccefftt)e J^ititoegna^me t^cr J^injucbuung eihei obermeb^ 
rcrer > jn ^en 5^oteajftt.t>pttia it^ *°^, mit jSe^>bebÄlt«ng 

betnebenfif i^enbfn €otn)^ei*ioiien :itt be« jSUitniTerm Ueberit 
<)Q mtt^ i^iHit biefe^9$er4nberungfo lofitmibeii/ bi^ man 
rntf a° t^erfdUt; Weintet Äramwer «eben a^ pcljenben 
^om})leA:iowen (inb ncbmli^^ j^betjeit bie Irrten ber 3nt>ohu 
tioti. J5ie ©arjIcKutig einer einjelnen 3nt>oIution lann fo 
tax Qtroiibktge ton ^unjl^lic^ Dteianbertt bienen^ bie man 
^onio4tti imb t&ixx^itti$ tar^ud ftnben fann« 

59^ ©ie einjelneu QonipUxmtn öon °^, mit ben ju« 

9«i^rigcn fBerfe^ungSjalHen' bber ^^oli^nomtarcoefftcienten i 
*f«Wcn, geben i"^ ©an tiefen ^a^len (Infin. Dign. 



I ' 



44 I« ^inhttihmii^intmidtiva^ gefrr* ^undicnm 

^Km.ün(fy^tify.t>MMh,S^AV. 6^388/ 4)- tut 9m 
{eichen ber etitjelitett (S,9mpUxmni Umtf^itt matt ati5 bot 
fBov|ct<(fnt bcr dti|elii€tia, b, c, d. « . im ^et^tr^ bk 
beaett im Slmticr etiegrgc it, gefegt fmb C^s)* 



6o« Q^jrempet i. Z)df lob^ ®Iieb Ui SSriu^ 

q 



= q 



-X 



|u fftibert, feifee man (12) n+i — io, alfo n=9; bat 
glett . ' 



— 7 {9+0 = 

q 



Z+a, ~ b,+c,— d\ 

\ i> a» 3i 4/ 



]bk ^tinl^. ber a, b» ci d fett ^iger btr Stm^obM 
(:i09.ftnb tii^mltij^ Untu im 9l<9ficr bfl Sfm^Mi/ t^e fe 
tf>m tx'mmxt mf9»m t^ (59)/ cmgeg^gcfr^t« 

X)ad t>er(atigte ®Ueb au« ber ka^pbxiptif^^ Suttctfon 
jtt entwirfefo, befolge man 

I) wegen ber einjelneti Somflejriottett fAr 
^{]f j bie föotfd&riftett i, a, 3, 4 in (55) Miff m\^ man 

üfi^ a^a, a'^b^ a^c bie übrigen ftnbet ; obir^ manfe^e 0=19 
in (56) unb tie^me aOei; h\i mit a^*'=:;=a^^ itnb xoai bantf 
ben in ber JUammer ffe^f (jS) 

a) wegen ber be^iuffigenben Serfe^angt^ 
galten; bie brannten nnb (59) nod^^gewiefenm Kegebi ; 

3) tbegep ber S^orieid^en bereinjefnen (Som^ 
^Ie;cipn,ett; bie Semerfung ebenbafelbfi* pai giebtiu» 
fammen q""'xio,x^ b. i. 



1 

( + la' - ga'b + 7a*c + aia V - 6a*d - 3Ca*bc ) 
q-Vios I Jioa'b'+ada'bdtioaVt3oa*b*c.iaa"cdt5a'b* > x' 






.?! 2i^^lj2 



-laa'b'd- i2a'bc*t3a'd»- 4aVct6a"bcdtia c» 



/ 



ober q"'3e9* x' b* u 

/+ la« - 7a^b + 6a*c + I5a*b* - 5a*d J 

^7^79= j-^oa'bc-ioaV-hi2a^bd+6aV+iaab^cV x« 
(-6ac4+ia**b^ -3a°bM -aa^bc^ + laVj 

mttDebet umnitrelftar (duJ 55; I9 3, 3^ 4 tmb 59) obei^ 
miitdlKir ait« q"' 7io (58, 60) 

• * 

6d« €rempe( 2« £)a« lobe @(tf b bi< 9rttd^< 

p a + ySx + yx* + (Tx' 
q I— ax+bx^— cx'+dx^ 

{ttfinbem ' \ ' 

3B«ti frt^eOs) n+i = 10, alfo n=9; bM siebt 

-7(9+1) = («'J+zerj+yf J+*i"J)x' 

Z+a, — b, + c, — d\ 
V ^» 2, 3, 4/ 

»ie fnttetcTeluns «otr f J', i*J' ftr^t im »orid<n 
«iBWMfel, (60, 61) utt6 8«t «"♦f4r i'X i*X ®*** 
«cre hiiwlittorifc^e guncttonen f ftnn«n j^itr ntc^t »orfv>mm(9« 
mU »ie €^f{(i<nteR im 3l^(er bf« a^m^« mit ttm »icrten 
((() obBrKtK»* Z>ie9RuItt))Iic<ition in«^ y3, y, ^(atfcine 
^^^»Ditrigbit ; An((> n>4r( rt db^rflAfftg Cwrgcn befiTen, xmA 
fd^n im' Cr» i #H^) Me ({n)e(nnt €«tttfl(jripneii ««n 

- -^ 7io ^ier f efonbcrt Aiittfei^ttt!^ 

-q . - 



46 I. ^ben6ui^^€iten>t(fe(tin9dAr»3ttt^oneti' 

63/ €jt*empd 3. 2)a«7^e ®fii» ber gd^oc^fttn 
guttction 

P I + 3x + 3x^ ^ ^ 

gar— = -, --^ Witt (13) fftr n=6 

q i+ax~bx* — ex' . 



X« 



(Pq"') 7(6+1) = («fj + ySj'J + vrj) 

y'— a, +b, +c\ 

folgltd^^ bie {n»oIutDnf^au<sebrädften OKeber 0(^Mg «nti 
n>i<f(lt (55 ober 56 mi 59) 



4a'b/ + 3a='l 



+ m' 

+ 5a«bl — 4a'bl + sa^b 

4«'c| +, 3a'c>/3 — 2a'c>y 

+ ia'»b= 



+ 6aV>« — gaVf 
— 6a'ic| +2a"'btf| 



» ii 



®e^m«n^ifr^ iti9S(ate^>ta8<tttft)(n§fdelM(nS$Vu((, 
«=:.i; j8=3}.y==r3j atift a = i; b=3; cs=a; f« 
fiibrtwi»» ' ' 

(pq"')77 = (15. 1—7. 3+7. 3) X* =15»' 

m ■ 

€« ip aud^ wf rttW^ -^ — — — ^ ä t + 2x 4- ax* 

l+x— »ax^r— a:?:' i, • ' ^ 

+ 3^'»'+ 7^* + 5x* .+, isx*" ,+ 9x' + 3i<+ 17»' 
+ 63x"'+ete. * •• ■■ •; ■ ^'' ■,. 



64, SSt^ ber SKktYDf nbtttig mf Ufiitmtt %&Ue, t(ain 
man tntwtt>tv (yak in Dorl^erge^eftbem (S)^^mp^ 3^ bie IBof < 
ieid^e» het mitlntn ?dnif^0bencimpUimtu iltid) fo äHn» 
bern ^ n)te fie bie ^(^ett b^r Soefftdent^n im $&Wt unb 
9tenner beflimmeti/ ober man {^nn allen ^d^jlabencoms 
|)(erio!ten b'ad fSovaeicI^ett + lafen (ivie e« (kI^ (Ar )>o ft ti be 
«, /3,y, <J • . . im ^aH^t^.ttnbfär ben ^tuntt i — ax 
— bx**^.cx' — etc. ge^5rt[ai]) «tibble'^eöberuiig ber 
^ei^^en erfl mit ber ^ubßitutiott ber ^ol^lm (tpte in folgen^ 
ben Srempel'4) uorn^l^men; n^Qbe9 man nid^t tsergefen 
nin0: bte ^eic^n ber Radien im ^&^Uv nnberanbert be^ju« 
behalten/ ^^atr ber ^eidi^ett im 9lenner aber bie entgegenge« 
ft^unin'nii^mtnf unb fo bir ^a{)Ien ju fnb^itniriiti. Spenji 
im 3aWer ober 9lenner be« gegrtenen SBrndS;« ein ^»ifi^eni 

glieb fe^ft/ fö »hrb ber jnflel^6H8e €ocfficient 9luK gefegt* 

, , ' '.,»'♦ 

65. €jf empet 4* 8fftr bfe gebrod^ene guncHou 

p 2+x* — 3x' r 



H^5x+x' 



% — 



T 






X* 



> » V 



J4a'b( \aabf (biV'^ 

habM 

T= [a(3ia5^5oo+i5)+i(i25rio)-3(25-;ij]x» ^ 

=,C5a8o + 115 — 7a)3c* = 53a3x*. . 

iwnn fnait nimlic^ «s^ä; jö^n^^oj y==i} *a— 3J 
nnb a = 5; bss^-i ge^ftvig fnbjlltnirt - 

66. 2)aS 6te ®ßeb^ ^al matt ^iev (nadg^ 55 «l^ef tnr^ 
Sc^l^ft^ bon 56) bon beni^or^rgij^hbm 'tt^a&lif4tttig 8^ 



I 



48 / L ^bettburgd^htttoicfeftuig geBr.^nctionm 

fitübeit 1^/ flute man tepeiiteiit f^eti biefcti/ änfitmgßs 
tohfnAütm SBrgt/ Dmnittdfi bor S9e)te^ttiig«f€afe^5 — i 
(a/) tUn fo. Cl ijl nindi«^ (n, a) 

Pxi = i 

I +( o + 5P«i)x =i+iox 

+ ( t + 5Px2 — iP»Ox* =+49x* - 
+( — S+SP'^S — ^P*2>^ = + 233X5 
+( P + S^H — :iP5^3)x^ =: + iinx* 
+ ( o + 5PX5— iPh4)x^ = +5333*^ 
-j- c^c* ^^^' cte* ^^« 

@^gner/ ber biefe^ txmptl unter me^mn (Elem, 
Anal.InfiD. P.J(. §.568) nii(t> ber !Beiie^uog6fcaU +5 — i 
bmdt^nct/ auffttJ^rr^ f^t bur(^ einen Stec^nnngffe^ler 

4444^^ M 5333^' g^feftt* 

Semer: Ikt uni^te fdmif be< Cjcempett 

— 3x'+x*+a 

enteilt bte^ünie^Sunction— 3X — 14 



X* — ,5x + i 



^. 16 — 67X 

nnbben Hgtnrlid^euilBro^ -^ =:i6+i3i 

X — 5X + X* 

+ 49X* + 33'ax3 + iiux* + 5323*^ +. etc. Sme nnb blefcr 
)ttfatnmen> ^i«i 2+iox+49x^+33ax'+iixix*+53a3x^ 

+ ctc., »iiej^^r^ltt* , ; 

■ « « f «..1 

^ 67* S(^ M^ in bitfer .3(Hanblttt^^ttr(^|)igtg ^ bie 
rccnrrirenbe bepenbente Sorm^ t>on ber btrecten 
inbepenbinten/ nnterfd^icbem ' 9tun lomtneti }t9ar in 
ber U4ittxu 4i# 9^(^^i^en)]riiii#f (41)/ at^erber Um« 
flanb^ i(^9 ftecom(iti<lti>iif4Mltiro(ttti)rtf(^er Slrt 
ftnb^ mad^t fte ganj nnfc^^iMtc^ mtb «bfoluten 3nbe« 
}ßt ni tn$ttf ttfftTi^mfttin ^tt t(f^I|;ig« C< loirb %er1Rn^ 



in lotat ^ unt> com6i«af orifd^f n Beteuern ^ 49 
tomiin atotiidftn, an mm ^t^fpitU »orartegen. 

Ao «• P . « + ^x + rx^ + etc. ^ 

q i-ax-bx -cx^- etc. 



XO&rt 



in . be))enbent€r gorm 
Utgemetm 9lecumn) 



in inbe))eiibcnter Sorm 
u« com6tnat9iecurreti$ 



ober 



pq 



->z 



^ 



+ [/3 + äPMi]x' 

+ [y + aPx3) a 
+ bPxij 

+ [rf4.aPx3) 
+ bpÄ2jx^ 

+ CpÄlj 



+ [ aq^';e2. + ;S q^^Äl ] x' 
+ [aq-'x3+/3q--^Ä2(^a 

+ yq""'«! j 

[«q-^«4 + ;ßq^"x3| 

+ yq""'K2 ; x' 



+ 



w<i&4ia; 4,b; wenn »tan bortr=s=z:i, tttibpÄi=:a; 

px2=/3; px3=:y;^^^ Utt& qKl=;i; qÄ2=a; q»3 



= b 



5 ♦ ♦ ♦ 



fe^t. 



69. ;Die fBergfeid^ung be^ber SärfleKttngeR {etgt fo& 
9«»b<«: 

.1) Stt bem Sperrte fflr P fommeti, Äufer beti a, b', 
^« • . be« Sftftiner^, ali bin einjelnen ©fiebern ber SÄoi* 
^tPifdS^eu »ejieNngdfcale (27) au* nod& bie «, ^5, 
•y» <f * . ♦ be« SahUtB tou 35er STwebnicf fftr P ftettt bem^ 
^cid eine fertem recurrcntem impuram (29) bar* 

'^^^ gleidjigfiltiöe 2lii«bru(f fär pq""' hingegen, l^at gan| 
"< 5orm t)on einer ferie recurrente pura, ti^obe^ bie ot, ß^ 
^' ^ « « ^ gleic^fam bie @uUt ber einjelnen ©lieber einer 



50 I. ^inbtnh\ivQ6 ^ntnoicf elimg gebt« ^unctioneti 

S3e)ieM8<fciib DertretfR/ Ue man ^nd) Vxt^tiitf^nn^ßs 
fcalc fftrbie combinatprtfc^i Recurrens nenne» 
»nme. 



2) S)er SIuJDrucf für F ijl bwnac^ jufammntgefe^rer, 
M Ut fi\e pq^S unb tcxti tS baburd^ tto^ mebr^ baß tti 
ben P«i, JPx2, Pj«s ... bie «, y8, V ♦ . ♦^ttttb a» b> c, . . . 
untir cmanber gf mengt i>or!omnt(n / bie in ben einzelnen 
@(iebetn t>on pq""* auf^ betitlid^fie ton einanber gefonbert 
ftnb* %0n ben bt^tbe^ aufgefuiMten ^robncten t(l immer 
ber e r ü e Factor einer ber fSndiflaUn a, ß,y ^^.^ au6 ber 
Reiöc P, ber anbcre Factor, aW gocfffcient t>»n q~% 
Uikl^t fid^ blod auf I, a, b^ c . , . nnb tntUlt nic^tf 
Don a, /3, y\ . . 



3) X)tefe gr5ßere Sinfad^^^U im {entern SaOe^ ^at tl)^ 
ren Oninb t^orne^mltd^ in ber VDeiter getriel^nen Slnal^fe 
ber Steige für pq^'. £er ^u^bruct fAr P jeigt n^Iid^ hM^ 
wie folgenbe ^lieber ber Steige t^on i>or(ferge|fenbm berfel^ 
ben fRiif^t ab()<lngl0 ftnb* €ine if^nli^c 2)epenbenj ber 
Otieber/ öBer duf bielSIementarrei^ieq"' bejogen, 
}eigt ber Sßert^ fär pq'S ber alfo weiter {erlegt i(l, alt iu 
ner für P. <f nblid^ 

m 

4) Äünn man ble ©oeffidenten Päx, Px2, P^g . ♦ ♦ für 
Pf nac^ gemeiner Stecurren}/ nic^t anber^ al^ einen 
nadf bem anb^rn/ leinen aber auf er ber Orbnung/ burc^ bie 
gegebenen flf> ^, y . . ♦ a, b, c . . • au^brAcFem Die q~'xr, 
q'"'»2, q""'»3 . . . I&ittgegen für pq"', lafien ffc^/ na^ 
combinatoriJc^er0lecurren}, burd&biei4'jX>f^*** 
(la ; %af, III) unab^ngig f)on einanber barfteUen. - 

. 70« @ei^t man bie inDoIutorifidiien Functionen (69» 4) 
üfatt jener Soraljricf^en in (68) fo erb4lt man 



in lo(at'miccmhmtmf(!^n Stilen* • 51 



jpq = « ■ 

f 9 e g ' 

/3 , b , c , d . ,A 

äaa/ wit in 13; a:«f. m. n&tfj, mm<iu<!^ k 

feiner £>r)>QURg mit oorfomraen f6nnte, t|l ä6eraa feinäBert^ 
I gefegt ttprten. 

' 7*. 2)ie SSergtelc^ung be< aTttibrndf« für P (68) mit 
>em fÄr pq-* (70) 8it6t 

Px3^a(«i'J+/3) +* 

+ b C«) V 

+ y «♦ (♦ »♦ 

/a , b , c , d . ♦ ,\ 

V't » a , 3 » 4 . . ./ 

• 

, ®o Keßen Jtd& atfo aud^ ble P«i, P»2, Pk3 .' ; ; (in 68) 
wt>oIttrorifcl{> jerregeti imb mbepenbeiit barfletteti* 2)ie# «ut/ . 
ttm in jtigen/ tt)a« tttati ju bfefcr ^(ftd^t fälr bie bortigm 
F^^n t^un Hnne; benn fbnfin>trb man »o^I feinen SKugen^ 
MW «npe^en, bie t^iel Mrjere Sormel (70) ber oSigen weftJ 
Wi^igern ^erlegimg ber W^ern Summen in ntebrfgeVe in 
ber 9(u«&bnng ^oraujief^en* 

@e|t man (in 68) « = i nnft ^ = y = <J = etc. 
= o, A(f9 -^ = i- , fp f^jtt in bem 3r«i«brtt<f« fÄr P W« 






p ^I. i^inbetiWrg6<£rttn)kteturTg gebr. Functionen 

ganje erfie Serticalrei^e 0>ät ©Heb oc — i ünistnoms 
ttieti) unb in bem 9Bert^e fAr q"' bie ga n je }n>e9te !BeT< 
ticalrei^e ber €oefftcienUn tpeg« Sm le^tern gaSe tommt 

t |=:q""'Hi -f q"*x2.x' + q""'Ä^.x* + etc. 
"1 \=z 1 +i'Jx' + i*Jx* + etc. 

« 
/ 

73* S&t bie c^nA\xiatoxi^d)i Slnorbnnrg ber einjelnen 
€otti|>lerienm t)on "^ t?abe fd(> bl^l^er fcurc^gangtg bie 

SWoiore'.^inbenburgifc^eDarjleßiing 05; Xaf. IV) be^ 
nullt; matt fann aber ait4^ bafflr bie ^o6comc^ < J^inben^s 
burgifc^(i6; Xaf. IV, unb a;af. V. 2Ib&. III) gebroncl^nr« 
£a»cn mit me^rerm be9 @e(egen^ett ber folgenben ^i^ 
Iftanblutig t>on J^errn ^vemMep« 

74« Sie SBenenttung S!)Zott)re« J^inben&urgtfd)e ;i>ar# 
flellung rft^rt t>0!i JJerrn ^rof. ?)fajt b« , bet felbige in fei« 
tien t>ortreflic^en Disquifitionibus analyticis (p. 300, 6 feq.) 
eittgefuffrt unb burc^gdngig getrauert f^au ^ f^ait nebms 
lieb bad !D}oit>rifcbe ®efei^ ^) ber S^ucbflabetiprobucte be^ben 
Soefftcienten bet 9>t)l9»omiaItbeDremd weiter anali^ftrt unb 
gezeigt, tote folcbed leirifograpbifcb ftcb anorbuen unb 
int>oIutorifdi^ bereinfac^en (14 ; Zaf. IV) aud^ ja einer 
Snbolution ber boDIommenflen 3trt(i5; Sbenbaf.) 
verarbeiten unb erbeben laffe; unb in biefer ebm fo einfacben 
at« aDgemeinen ®e<lalt »erberrlicbt ftcb bie LEX NATV- 
RAE,, wie fte be SWoiore nennt, burcb i^re »unbertbatige 
Straft am meiffem / 



f) ^tne bewtilte 2)arfle(Ittttd be^ tÜMoIvriffeen ^tie^ei in bn 
Mut ; «rcb, ^^r Watft. ^. IV. €. 387^ 3- Sin^ weitete 
9(nafpfe bt^fiben fixbtt «uf Me invptnlorifcbeQ IDarfhaungeii 
C14. 15, aaf. IV). . 



in ktaU unb comWnaeorffd^m ^d^m* 53 

öudS> ^oöcomic^ 5 ^remWe^ifc^e 25flrflf llun'g fagett ; bttfti 

ic() xvtxbe in «er golgt jeigeu^ ' baß bat 9tcfu(rat ber Xrmt? 

I (U|[)ifc^en £)pj^rarionen mit bem ber ^otco^^^en combinas 

•tKifdt^en Slttorbntttig (Blie\> fdr ®[ieb &Uttinftimmt , utib 

Qot^tt>ettbtg Hmit &berein(ltmmen m&jfe« « 



76* 3* ^abe (Nov. Syft. Comb. p. LXXXI, 4) 

S^jelgt/ n>ie man MtS) Qtbxt^tnt Sunctionen / tvlt 

p _ az^ + b2^+cz'^+ etc. 

q 



= pq 



>•! 



wrmittelj? ber "Az*s «Bz«% »Cz«' u. f. w. (^tenb. p. 
, XLIV, i8)combi«(itorlfd(> barjlftten, unb fii fSttif^tnU 
Xßidtln Ihnnt. S^ner Quotient li$t ftd(^ oe^mlicl auf 

p a+b-f-c4*di + e+ etc. 



pH 
q Qi + ß + y + ä+e+ctc. 

lurÄdtffi^rett i&etii. p. LXIV, 6 ont Infia. Dign. p* 
148 — 150)« 3d^ np^iU mic^ aitt liier baN9 nid^ ^of'* 
Wten* 



54 !!• XvmhUifi 9Serfa^ten.ba6 aKsemimeOdieb 



I ^ 



II. 



93etfu(^>eme$ leic^fen unb 6((|ucimn ^crfa^ren«^ b<i8 
adgemeine ®üet> b^r wieberfe^rraben 9l«^en ju ftnben ; 
wn J^errn 3o^ann ^rembl<9, otbenrt. SWifafiebe btt | 



Vyegetin^jrtige 3(6l^attblun0 tinti fc^orfftntiigen/ bnxif 
me^^rere grtttitlidt^e Q^tifttn unb eittjelne A!d(betiitfc^e 91U 
I^anbtuttgtn rftl^mlic^fl Mannttn Slnaf^^en / tfl ritt w\ib^ 
§€« siftrttff flcf f&r bad STrc^it» ber cotti6inarorif(^ett 9(tt(il9ffi* 
9!e t>erbiettt um fo tue^r forgfdirig barinn aufUxoafjßct )« 
trerbeo/ ba fte eine j|6(|^ft feltene <Srfd()etttntrg bürfUKt ; n^ 
bem au0 ber ^tt, n>ie [[fier ber ®egetiflattb bel^iibeb oirb, 
beutlic^ er^ieDet/ baf ber Serfaffer berfelbett )u bett toenigen 
Oeotnetern gel^6re ^ wtldft bett c o m b i n <t t o r i f (|r e n 3 »^ 
i>o(atipttett ttte^r ober »etiiger naU gelotttttten ftnb/ fol^ie 
dud^ tt)ol^I/ o^tie im geiittgfleti ttxoAt. bat>ott ju a^ttbett/ fcbon 
erreicht ^abett ""). 3(ttd(^ Meti ©(^riflett biefer Krt/ iteBni 
if^rett eigetttl^flmKc^eti Sor^geit / ntify bof 6f fonbere Scn 
bienfi/ baf fte red^t ba^u geeigttet ffttb ^ bie ^Bortre^tdt^teit 



a) 93oit bfefrnt ehsf erft me tf wAvbigeti 9(4itotiteit btf^e f A an ver^ 
fcbiebenen Orten att#fötrli(t> gel^anbclt 2)te bablit ge gertgfv 
eteOen ffn^et man (€rile 6amm(. comb; anal mhi. €. sojr 
304) bepfammen aitg^fAtrt S)te Letten/ bie ^err ^rem- 
II tp fttr ba^ affgemetne ®lieb fftibet, gebeu^ loteicbseigm 
»erbe, eine combinatorifcbe ornorbnnng in «Oft: 
Sorm» 



6er tokbette^tenben fKei^m ju ftnt^ii. 55 

fter comhiwatoriiä) s anat^ti^dfm SOIet^obe utib il^rer ^^td^s 
mmg/ tn ha6 ^eKefie Sid^r ju fef^m^ nnb aUt $rütiftl, bie 
man mbcv fte^ t^tlU an6 Uiifunbe tf^tH$ au8 tiic^r gttug^ 
lieber S3eramttfc()Aft mit t^t/ er pöbelt M/ ju tilgen unb 
fian^licl^ 2u jertnreuen* ^u toUflJnbiger @rretcbit»g birfer 
Slbftc^t ^abe id^ bi^ftr Sfbr)anblnn^ berfd^iebene SrMuterun« 
gen/ 93erg{et€{)ungen unb 9l(id))Deifungen/ tl^eifö in Srnmrr« 
fangen unmittelbar unter brm^crt/ tl^eif^ in, einem befon« 
>ern 9(iiffalge (IH) bepgefägt; ^otnei^mlxdi) fotäftn fiefero 
{ugefaUen/ n>e(c^en combinatorifc^e 93e^nb(nngen ^ 2)(ird 
ßeKiingen unb (Sntuoicfetungen / m^ ni(^t redtit gel4uftg . 
ttttb^ 

X)er ^au}j>timd , ben J^err ^^rofejfor ^remSfet^ in fei^r 
r nem 3(uffaQe über bie kbiberte^renben Steigen ^eabftd^tiget^ 
i|i fben berfelbf/ ben J^err dtatix^Ü^ XzttM in feiner For- 
mvda Polynoiuiorum **) jt4> borgefeig t l&atte : ^SHuffini 
vbnng eine^ adgemeinen @ltebe< ber Steige/ auf einem teic^^ 
>tern unb bequemem SBege^ oXi bie borl^erbef annten ;^ bnrd^^ 
»3lb»)|erfun9 ber Seffetn ber 2)epenbeni folgenber ©lieber 
9))on bor^erge^enben^ xotliit, wie bie Srfal^rung leH/ %tp 
•Monbetr« be^ Sftei^en mtta3ud(>fia6encoefftcienten/ fo I^fltg 
•unb br&cf enb jtnb ; mit S^ermeibung ber g e w 6 1^ n ( i (^ e 11 fo 
9^efc^toerli4)en @ubj!itutionen ünb StebuctioneU/ bermtttelfl 
»re.gelma^iger (eic^t ju f ormirenber 9lei(»en*^ 
^td^ 4fi J^errn ^rembtei/^ fßerfa^reu/ in bem ©inne^ in 
toeldl^em J^err Xeten^ ba«2Bort nimmt (S* S. c. a» ST* G^ 
2/ 3)b5IIigunbburd(^au6äna(9ttfcfi; inbeme<tei^ 
iKi^efpuberen/ bon ben bisher Abüdi^en anatytifc^en C^^ero« 

b) 3<b bäte 0e/ mit i>ielen erlituternben ornmerfungett trrfeben^ 
in bie @ t ft e ©ammlund comb. anal, ^bbanblnngen (6. i — 
4?) eingerü(ft 9lu(b i|l folcbe au^ bem £tintf(ben von i^errn 
S) e g e n äberfeßt/ neuer (i(b lieber abgebrnctt morben. (iPb^ft t» 
4em* naturbifl. matbem..9(bbanbf. an^ ber neuen ^ammlnng 
ber 6(briften ber ^6nig(.3)4R. ^efeUfcb« ber ^i(f* erfl*fdanb* 
erfte «bt^f. C6. m— 15a) Äopenb. i79J^> 
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ttotten goni t^erf4^lfbeneti ^tUittn (bil^tn .^m ^etentf bie 
comfeittat^rifd^en Opfrationrn uitb Sn^^tatto« 
iinf rechnet) i rfoibert 

!Be9 biefet tteberitnfttmmung in bem J^att))t2iDe(f f/ un^ 
Urfd(^etbni ftd^ tod^ belebe Slb^anbfungen in itot^ <5tucfen 
fe|fr merfttdi^ t>on einahber: Siumal, baß nac^ Jg^enn 
^rcmblcp iroa^ Up bet $etenf(^^n formula poiynomio- 
rum ntd^t gefd^iibO 2^C9 n>eflrntlf d^ »on ^tnanber Dcr^; 
fc^iebene Elemente/ ^nc^ftabencompIe;rtonen nnb 
ibre Sterfegüng^jal^Ien ober ^olt^nomtafcoeffi^ 
c i e n t e n / audbr AcCIicf^ bon rin^nbrr g e f d(^ i c b c n/ bei^bcr 
@efe§e imb Smn)i(t.elungen tinittn btflinmt, unb fD/ 
but^ eine weiter einbrittgenbe f&Mipft, bie Snbrefufr^ite/ 
biet leidster oMbort^ gefunben tDerben unb ^df barfieHen 
lajfent -* Cann^ baß in gegeniD^rtiger 3t((fanb(ung 
tiirgenb« eine ^ergteid^ung M bartnn t>or{ommettben Ser^ 
fa^ren^/ mit bem combinat^rifc^en angeflellt, nedf biel tx^^ 
tiiger nad^tbetlig barAber abgefprdclfen n)irb 0* J^err 9>ro^ 
feffor %tembler) f^at ^xm\itf)l\d) t>ott meiner bereit« 1781 be^ 
Ianntgemad[)ten cembinntorifd^en ätufl^fung be< fxMtm^ 

c) SDie ^err €tat^ratb Seten^ fit feinem mnf(at^e get^an (et/ 
^ . in iDeld^em (Cf. 6. c. a. «tt. ®* 4) M^^tidliäi behauptet wirb/ 
bje (^Dtttblüatton^metbobe fep bcp bem ^olpnomtah nnb an^ 
bern analptifcben !ßro6(emen ; , m man feine ^ufliK^t an i6< 
genommen ()abe^ gani rntMrli(6. @iii anmafenbe^, «a^ 
unnlinaHdiex «Befanntfcbaft mit ber^®a<be gefällte^ UtttjeiÜ 
n)ie i<b ((S. €. c. a/ Ot. ®. 241 u, f.) nntotberfinrectpacb bargen 
tb^n babe , nnb tebem .Senner bet cembinatortf(ben ^etüo^^ 
obne ®cbR)tert9(ett t^on felbft etnleucbtet ^an vergleMe 
• ' Carcb* bet sjRatb. $. Vfl. e. 348, 349 nnb ^. VIIK ©. 495/ 
509/ 510) bie ^n^ttnmen bteper ftbarfflfnnigen ^nalpptif 
Die meine ^nwenbnng ber ^ombtnation^Iebre auf bie ^nalpft^ 
mit ttitii^en ^ttgen geptäfr unb mit voOer Ueber^engnng iD- 
ter ©Ate unb Jbre^ «Wu^enl gebiaiget baten. \&err ?)rof* 
$faff bafnacbber, burcb eigene 2)arfleD[ung nnb 93carWfturtg 
bet erHen ^rönbe blefe^ neuen ßweig^ ber ^nalpft^, fd&ft 
ba|u bepgciragen, bie ^enntnif btefer itbeorte unb ifjret ^et- 
<ben , ber (otaiett fo mie btt combitfatorircb^n/ weiter su per« 
breiten* Dls^uÜltiones aoalytlcae etc. pag, 260 — 333« 



ter wirterfe^tenbcn Steigen ju finben» 57 

[Nov. Syft. Comb. p. LXXX, 3 ^t LXXXII, 6) nIcbW 
nrfa^eti/ ^at «Ifo fettige U^ fejoer im Sa^e 1783 ««fae* 
feföten 9I6^ftnbIting (bie J^err ;Director ^ernouKi au6 teflen 
frdni6ftfc^et ^Anbfd[)rift &6etfe^t mir mttget^eilt 1^0 arxdf 
tiid^t 99r Slugen lüften unb i^ergleid^ti f intseti« 

^inbenburg* 



4iMto 



S< ij! befätitit / ba^ baS allgemeine ©lieb eiltet 
t»i(berfcbreiiben Steige/ bie an« ber (SotwicTelttng bee S3ru« 



et 



f» 



<^e$ — :_ intjlc^et ='<ta"x" i|l. , SWan miß att(|>, 

I — ax 

taf/um bad angem'eitte ®Ueb einer ieben »ieberfe^;! 
rtnben Steige «u ftnben/ folgeitbei }tt betba^ten tji : „ !0tan 
n^ac^^i ben 9lenner be<S3ru<i^e</ aud n^elcbem fie entjle^et 
= 0; fud^t bie SBurjeltt biefer ©leicbung; erbebet iebe 
»bcrfelben au ber ^cU^it n; multiplicirt jiebe mit einer 
»fcbictUcben beitänbinen 9r6$e; nnb abbirt nUe biefe 9>ros 
ffbucte iufammen'' "^^ £)iefe iDIetbobe ifi aber aUen mit 
b«r Srforfd^mtg ber ^urjeto l>on ®(ei(bungen berbunbenen 
UtibequemU(bfettennttferu)orfett; unb &berbie6 fann bie @es 
fialt biefer 9Bur)e(n bon ber 9(rt fepn / ba$ bie Srl^l^urg 
berfetten su ber ^oteflät n fe^r beffi^werlic^ fittt % 



4) ©lefrlbe «SorWrift (Eol. Introd/in An«!. Infin. T.I. J.225. 
^xgU mit $. 215) ®atf anal9tif<be «Berfa&rrn bafiir bat be 
SKoiore ^neift ange^ei^rn j^MifcelU anal. L. II. p. 35). 

<5^nbenburg« 

3)tefe fliefä^mtlxMtit lUffe fT(b aOenfafl^ iixxäf bie comb^n^Ta 
torifcbe ^etbo^e br 9 bergieiÄen ^otrnien , »enn auA nicbt 
0an| beben/ becb f^rbr betri<btlicb erUicbtetn; a^rr ber etile 
UmÄanb^ loedcn iZTufftnbuna ber ^uriel«/ macbt ein tveniger 
f(btoierige0/ reinem fobben %n^9$ MigtfttiM, SBetfabren 
»uttfcbenerpertb. 4^ 
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34^ tt^erbe (ier eine ^tt^oU miitf^eiUn, totlift ju htna 
itlitn ^totd fiUret/ tint bftf tibt^ig t(} b(e fo e6nr ehDabn« 
tenffittrtiln ober einfadi^eii Sacrorcit eittjeln talfeimett 0/ 
uttbn>eI(i^efp0ldct>/fflUte(firegeTm<!^tgerunb (etd^t 
}u forntirettbeit Sleil^efi^) b4tf gefu^^te allgemeine 
@(teb an bie J^anb qUAu 



ec + ßx 

§. !♦ €« fep ber a5rttd[> r gegeben^ dt 

i-ax + bx 

ber ad^entetne ttrf))rflng(t{|^e fBtndf cUtt voUhetUfyttnUa 
Stefli^en ber )n)eD teil £)rbn tut g/ ba^if!^. ader fblc^eti; 
n)D eitt ieDlid^ed ©lieb mittelfl ber jn^e^ t^or^erge^eiu 
ben gebübet n^irb. iS6 fe^en m unb p bie äBnrjelnber 
® fetd^uitg I — ax + bx^ = o* SWan ma<l^e/ nac^ ber jei 
n)6^nIid(>rn9Beifc^ bie "iSxi^t ju gergfiebern^ 

« + /3x A B 

- + 



I — ax-fbx^ I — mx i — px 

fo folgt barau« * 



O X>eti{elhen $ma bat fc^oti ®a(me^Upin feiner Maniere 

Bouvelle de troav«r le terme^dn^ral des S^ries recurrentes 
(Mem^ de TAc. roy. de Berlin , ann^e J758. p. 270 M »or* 

sefe^t/ luo (p. 2SI) ba$ iproMeni oorfommt: Trouver ie ter- 

me gtfn^ral d'une S^rie recurrente, fans avoir recours 
aax facteurs du uomiaateur de la fraction d*oü eile 

tire Ton origine. 3)U bott angeae^ene ^ti{(6fiing aber fäi)rt 
}« iolibtn Settldufdgreitett , ba$ i(b ^wtifie, ob irgeub Hn 
^nalpd iemal^ t)i>n tdr ®e&rau(b di'nia<bt uub.ctn ®IUd brr 
wteberfebrenben bleibe barnacb 0erud)t b«ibe ; baber id? «n(b 
bag!B^a(m^(epif(be':2^erfabren/ unter ben oerfd^iebenen (l, 4}'4?) 
rtwibnten $Berftt(beitf nid)t mirangffäbtt babe. «5. 

g) ©ebr W(rtr! Me (eldjtf Jorm^tfon ber Stembleptfd&en 
9{eiben gri&nbet (td) barauf^ bd^ba^ bafür t)Drgef(bnebfne$(r'' 
Übten, bie ^lieber in einer cpmbtnatorifd^en f^fnorb- 
nuttg ber let<btfften 9(rt barfledt. ^rin SS^unber alfoi 
roemi ^errn Q:retnblfp fo(d^eg ba^ gefudbte aKgemetne &IU^ 
fog(et<(^ ba^ beitt Het,%mt ni<bt frep oon aOer/ M 
aber obne bef(bwer{i(be/ ©ut(titution giebt. ^* 



* 



tft tt)ie&erfe§r<ntien Stefan ju ftrtöm. 59 

^ ß + ocm . (ß+ap 

m— p m — p 

Sttc^ M twan m +p — a, unb inp=b. 

2)tt nun 64» aOofmebte (n-{-i)te ®fifb »on fold^ «rt 
'8l«ifttti= Am" + Bp" i|l, wo n eine itfjU<!^t $af)l Mmtt, 
fo m^t id^, nm Da« erjle 9Utt> berKril^e ju finden, 



n=o, unb bajfftte »irb c=: A+B= — 1- =«. ' 

m — p 

©^« itt)ci)tc tjliebjti pttbeti, f4e ic& n=i, tttib 

b^ffette n>irb = Am+Bp= -^"^^^ P^>+^'(">-P) . 

m — p ' 

J5fl« btttte «Heb )u ftnbe«, feige {(^n = 2, »nb 

m — p . 
= «(m* + mp + p*) 4. /3 (m + p) 
=*(m+p)*— mp)+73(m+p) =«(a^— b)+y3a. 

»Ä« »ferte &Uti> m finitn, ff ^e ic^ n = 3, «nb 

6#fte «,lrb = Am'+ Bp3 = ^'^^-pWCu^^p^ 

m— p 
= «(mH m^P +' mp* + p') + ;8(jn* + mp + p=') 

= «(Cm+py— 2(m+p)mp)+^((m+p)*^mp) 
= «(a' — 2ab)+/3(a* — b)» 

f 

STuf glri(|>e ®<ife tt^irb man ftnben 

©««ffinftf©Ileb=Am*+Bp* 
= «(a* — 3a^b + b*) + i3(a' — r^ab). 

S«Sfe(ö<le®neb, =Am*4-Bp' 
= «(a* — 4a'b 4.' sab!') + ;S(a'» — aa^'b + b*) 



/ 






66 II. ^cem6Iet>ö 95erfo^ren tai affgemeine ©fieb 
I>a«flt>ente«rteb=Ain*+Bp* 

= «(a« -7 $a«b + 6a^b« — b') + /3(*' — 48^) + 3ab*). 



©a« «*te 0f ieb = Am'+Bp' 
<a'-.6a'b+ioa'b*-4ab') + /5(a''-5a*b+6a='b*->'). 



•i 



2)«< neunte ®Ileb = Am^+Bp' 
= «(a» - 7a*b + i5ä*b* - loa^b' + b*) 
+ /3(a' - 6a»b + loa'b* - 4aV). . 

I 

3iai @efe^, xotld^ti tiefe eiieber Ibcfolgen/ ßegem» 
am Sigc ; "man fielet Har, büß Äjbcr&aupt 
ba« (n+Ote (glicö = Am'^ + Bp«* 

(n-3)(n-a) 

__ Cn-5)(n-4).(n-3) ^^_,^, 
1.2.3 

+ (°-7)(°-6)(°-5)(°-4) ,n-,b*^,tc.K 

i.a.3.4 

Cn-4)(n-3) , , 
+ rß(a»-'-(n-a)a-'b+ ^^ — i^a-V 

___ (n-6)(n-5)(n -4) ^»..yj^, 

(n-8)C°-7)(°-6)(n- 5) ,n-^4+etc.]x- 
1.2.3.4 
JDiefe Steigen fe^t nw« fort, M ttwin ju ©Uebern gelanj^/ 
twld&e = o f[«b.' ÜRan bewerft fo8fei4>, baf bte jwe^te 
giti^, welche mit ^ muttifßcurt ifl, blefette «ttbie erjie mit 
et «lulttpfichrte t|l, »enti «iatt nur p-i «nftott n fe^t. ©tm« 
tiad^ ^ot twati, wU gtftdfftt^t «uf bleft fSttmUoQ, «tte«/ w>«» 



id^ boti ber €fflin Striae feigen mxUf aud^ auf bie ixot^tt , 
«njntt^enbeti ^)* 

©a* OefelJ ber ©Heber feftfl ber eiflen gtefftf; i(l 
frbr einfad^ / n)etin tt\an bon ben So^ftcimten abffrA^irct ; 
inbnu ber CPrponftit t>pti a be^ iebem ®Ueb« um 2 abnimmt^ 
unb ^agesen ber s>on b um i }ummmt. 9Ba< bte nume^ 
rifi^en ßoefficieuten anbetrifft; fo ftnb Hefe fo Jelc^t 
)u Mlbetty baß man m(i)t nhtf^ii iat, biefelbeti in ber adge^ 
meinen gormel J^injufdEireiben ; inbem eine etnjige Sflegel jn 
gormiruttg berferten bicireicf^t. Diefe SRegel ip/ baf / mnn 
mn ba« (Blieb a^b' ^at/ ber Soefftcient biefed Stiebe« gteic^ 
fppn n>irb/ ber 3In}a^( ber ^ermutationen t>on a& + v 93uc(^fla« 
ben f t>on bencn ^ bie gleicf^en / unb bie ilbugeu v auc^ bie ' 
gleichen ftnb ; rttld)ti burc^ bie Sedre ber, 9>ermutationen 

giebt ^ -— - , ba« Ifl 

1*2,3^^ ♦ y I*2t3***^ 

h) Unb in ber ^ot^ecviäf auf Me britte, liierte, fdnfte 
..«(Reit^e, »ennmatt n-2, n-3, n-4, ... flatt li \n bie etftc 
fe<^t CS. 3)« 2)ie O^üebertDel^e bter ben Sactot »oorft0 
babe»/ geben bie etfte; eben fo bie, roetcbe ben Factor ß ober 
ben ^itctor 7 oor ft4^ b^tbeUf tie ^weote eb^r bie b ritte 
• (Hetbe ; u. f. w. Up ben i^brigrn Jactori^n unb Otribm. ü^e rrn 
itremMep'^ ^^emerfuttg^ mie (riebt aOefoigenbeSKeibenau^ ber 
erften ficb iibleiten la^en, 1(1 tvid^tig/ unb beift eigentlicb fo« 
oiel: bie erile bleibe inooUire oOe äbrigeu. t!6ie unb 
»ober hai tomme, $ewn bie combintttotircben QU« 
orbnnngen nnb (^ntwiceeinngen ooraägücb beutlicb. 

SRan oergleicbe biermit, m^ (I. 58) oon ber 3nool«tion "^^ 
gefagt wirb, an« ber M bie "-'J', "-*J* , , . ober au« 
^{g n+i«jp^ n+2-jp ^ ^,j ^j.. ^j^^ «ei*rt8fejt ableiten unb 

beflfmmen (air<^n. Segen ber X r e m b U 9 i f <b e n 3noolutto« 
nen in^befonbere/ febe man bie föigenbe i{[t)bgnbiung 0^^ 

1) a}on ber Formel fit bie Serfebnng^ubien mel^rerer/ gfeis 
<betober ung(ei<ber, gactoren d.^'h^Q^dr . . . einer Somple^ 
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60 tjl |. 9. ber Soef f icient beS 4tnt «fiebf« a<^b' rr 
1*2 • n — 3 n-5.n-4.n-3 4.5* ♦. n-3 

i.2.**n-6Xi*2.3 I#2»3 i.G^**n-6 

»erSoefftctettt be« 5tetii0Bebe« a^-^b^ == 

i«2. ♦♦♦♦♦'♦ n— 4 n-7.n-6.n-5*n— 4 

i*3*4** n-8X i.2*3«4 I •^♦3.4 

tt. f. 19. rot\d)i^ mit ben ©ßebern ber weiter oben angeferdd^ 
tf R 9tf ide Abmtn|i(mmt/ bie id^ juerfi Att5 ber fdtttad)mt 
hergeleitet f^atu, büß bie Soefftcientea be^ erfien ©lieber bie 
ßgurirren ^a^Un ber efjlen £>rbtsun0; bie (Soefftcienten be^ 
2ten @Itebe^/ bie ftgurirten ^äffitn ber 2ten Crbnung / va^ 
&6er^au|>t bie (Soefftcienteit be< nten ®(tebe« bie ftgurirten 
^al^Ien ber nten Crbnung fe^en». 

®ir f&mten bemnad^ htp Slnffuc^ung ber allgemein 
tienSormel bie 3<t^(ettcoefficiettten aud ber ^dft lü\i 
fen ^)/ ba fte aKejeit bnxä^ bie obige Siegel f^r jcbe^ ®Iie» 

rton, dergleichen an± (ier in^ber ^«{ge C$. 3 tu f.) vorforn» 
men , meine Infioit. Dign« <§. XIII. p. ji. 32). 9Bie f!(^ Mn 
mtmertf4;e gßert(^ btefer Formel fär oeftimmte .0^, ß.y,^.* 
feglet(b an! bec Safel ber ftgurirten ^«bUn Claf. I^ign. p. 
162— i65).«e*niett (äffe (Sbenbaf. p. 34^ 35). <?l«e itefet 
mo bi^ mit bet iebnten 2)t9nit4t bte a^erfe^nng^iabkn ntm 
Uten 9acMen fielen (2)ar* p- 168 # 169). iBon ben^oi^ 
9rifd)en linsen fär bie iBnd^ilabencempterionen te^ ^efo- 
nomialtbeorem^ (9(rd). ber 9!)^atb. ^. IV. ®. 388). @^(boii 
Hetbnit/ fo wie 3ac. nnb 3ob. ^ernonai b«ben bte ^orwef ge^ 
rannt nnb gebtancbt. 9)tan fe^e bie ton mir (lafin. Dign. 
. §. XII.) citirten eteOen. ^. 

k) 3n anfanmtengere.(tern fiffen, wo ^robncte/ nWt Mo^, »fe 
bier/ oon a nnb b, fonbern von a, b, c, d... vorfomnen/ 
i(l ba^ no<b »eit t^ortbeUbafter ; baber ancb ^err Sremblep 
($.)) an^brftcf Heb erinnert : „wenn man bieißerfebung^iabl^ 
«»einfhveilen weglaffe/ werbe man hai (S^efeQ ber (bliebet ^'^ 
,,qnem au^br Acten r nnb bie ® lieber felbfi obne^dbe ftn^ 
^;l^en tonnen." S>iefe 9(bfonbernng ber Sablen's i>ber V0I99 
nomialcoefücienten von ben Vncbfiabenptobncten an^ a. b, c, 
a... ift feftr wtcbtig (3(rcb. ber OTatb. ft. IV. 387, 2). Sluf 
ibrbetubt bier oornebmlicb bte gro^e £ei(btigfeit ber ^ou 
mirnng >er erfien nnb taOer übrigen bavon abringenden 



Ieki(>t {5nnett gefunben mrbeti ; unb matt befommt/ trenti 

gefe^twirb, ba« (n+i)te ®Ileb ber »jfberfel^retibenSleiBe 
ber jttx^nen Srbnung =(aA^"^f M^""'^>° ♦ *) 



(9h>te h) SUtdfn. ^etrn StemBIep jtnb Kfrlnn Bereite 
3ac.f8etne\xllt, ^eihnii, De s|W.0lt)te.(2rr*. a. a. O. 
itnb Sp. VIT. 6. 36S) vorandegangen ; au(b icb p^ege l^rp ana« 
Iptiftben Untetfuc^uitgeii/ »o bergleicten oorfotnnien/ fOy ttnb 
Hiebt attOer^^ anoerfabtrn. 3n tneinrr 2)arileanna bc^ 90I91 
nemimc^^foremd ift^ !Bf t)be^ beutlid) von eimnUt abgefoutert 
ttQb bnt^ befonbte ^eid^f ti angebrütet anb au^gebrdctr. D^s 
ber eben bie grofe üfeitbtigfeit in ber (Snttvicre(«ag but0 gan| 
(ttnpie €ombinattfin^9erfa(ren. ^ert (?tat^ratb ^eten^, 
ber In (einer formula Polynomiorum (g, ®. c. a^ 9[» C I u« 
f.) ben ecbrttr/ beffen mlcbtige folgen er nitbt gan} übers 
feben batte, mtebcr inrutf Hatr unb iBucbflabencompIrrio;; 
neu nebfl ben lugebirigen «Oerfe^unglial^len/ »ieber mit ein9 
ahber «erbnnben HtfteüUf verbunfeUe babnrcb feine^^ormeC 
C^benb. $. 8. ®. 12, 13) unb end^n^erte ibren ®ebran<b tn 
ber Untvenbnng« (?iae IBejlitigung biefe^ ^n^fprncb^ von 
mebrertt ^nalvflen (^rcb. ber ^atb» ^. VH. 6. 348 , 349 
unb bie borrigen Oimnerfungen). :Da^ empfteit ^erün itrem- 
hlep'^ ^erfabten von biefer Seite nmfo niebt/ H ibm stt 
ber ^tit * wo er biefe Qibbanbinng aufgefegt bat / meine coms 
btnatocif(b - a»a(otif(be ^etbobe, nnb bie iBebanblung feinet 
^MUmi na(b üt, gar nt^t befannt gewefen ifl. ^. 

9Ke{necombinatorif(b^invoIntorif(bfn2ei(benitatt 
berS:remblepif(bengefebt/ n»4re/ fAt 

a -f- ß^ * p 

-' ^ir- = — , ba« aOgemeine (n+j) te®lirt, obei 

I— ax — ^bx q 

(pq-) 7 (n+l) = («j? J + /Si«- J)x» 

/a . bV 

«üb |l«tt htt ®Ieii<init8 fit A^") im Zttte, timt Uv nt(t 

ftö (0 

Q6 finb n<mU4 bie ({es tinb in bet Solge t^orfornmenbrn $ei« 

(^cnf nacb 



64 II. Xtmbk^i ^ttfa^vtn Ui aH^emm ®(tet> 

S)iefc festere %mn ift atoMr in bm segeti»artigeti %a1U, 
m A^">, A^^-'^ fo Uidft bvix^ a, b fidif atxibx&dtn laffb, 
entbehrlich ; fte wirb mt äbtt in me^r iurammettgefe^teft 

§. 2. €in 99e9f)>UI ") von unfnrcc Soraief )ti gttav 
nd^me i(^ (auf SaUtf Introd. in Anal, inf» T. L p, 
179) bic toliUth^tnU Steige 



nnb meine i"^ 



BW 






/a, b\ /'«, b. c\ /«, b, c, d\ /a, b, c, d, e\ 
Vi. *J \«.8.3/ Vi. a. 3. 4/ Vi. 2. J. 4. 5/ 






etc. 
etc. 

etc. 

dleiAgeltenb^ nnb Cann man (na^f I. ^2) füc bte ^^ bit lei 

jrif DgtapMfc^en ; ^oiore« ${nbetibut9tf4e (f« i4/i5f 
^af. IV; 55—^7 Mnb mejrrte Söepfptelf 60—65) ober H« 
IBo^comtcb* ^iNbenbnrgifc^e (üDaf. 16, £af. IV. ml 
au(b ^bb» ni, l£af. V) Sar|le8ung gebcaucben* 

®ew6bnr((b brancbt ijerr iEremblep ferne Ä^"\ B^"\ 
C<°>, D^"^**. für ble Slbfen«ii<bftabeiicotnple. 

rtonen°^, obne bie iBerfe(ung^iab(eii i; fofleit birfe 

bepgefügt Cbie )"^ amTgebräcf t) »erben , toU hcp mwn^ 

bnng bet aUgemetnen ^ermel auf iSepfpiefe notbmenbtg gt- 
fcbeben muf » fo (oirb folc^e^ aOemal auebrticflicb erinnert. 
S0?etne Seicben n^eifen H^ , obne aUe weitere €tinneru8gr \ti 
ber^ett betttttd; na«}, (fben fo ian(b ber feiger/ mie weit 
bte ^ucbtlaben a, b. c» d . . . bep ben (Sompfertonen tn Sbu 
iracbtnng i\\ Rieben ftnb« (Sine njbere ^ergtetdbnng ber im« 
glelcb (er<btern Wnfl&fung memer Srid^en/ al^'ber ^remMeoi* 
i^tvi, in ber folgenben $tbbanblnng {. 30«. am ^nbe« ^* 

Ri) Um bad ZrembleDtfc^ iBerfabten für bfefe^ »nb ade fofgen^ 
be fSrpfpiele vorMuffg mit ber f8o^cowt(bfcbett ^norbnung «n« 
mittelbar vetgleicben ju f6nnen / babe t(b (^. ig. it:af. IV) 

bie ©arfteUung für ^^ unb ben 5elgrr (J; J* ^ ; •; ^*) gei 

geben, bte alle n l e b r i g e r n 3n$ohtioAen *^ , '^^ . . . 

in f|<b beqrelftf unb fär ade bier vorfommenbe fBepfpiele bitt^ 
reicbt. ^an barf nebmiicb nur bte £remb{eptf(ben 3et(ben i» 
bie melnigen Aberfei}en (9;ote l) unb bie audetingen ^m^ 



^ V 



1*4" ctÄ 
+ 29SE*+472^+etc. = 



i-z-zas 



S^erglf id&t man bfe ©lieber blefel ttrbrud^ä , mit bell 
Unebern ttufer^ aSge meinen S3i ud^e«, fo l^at man 

Um rniii bö« 7te ©(leb ju ftnben, fe|e man 0+1=7, 
bfmna<^ = 6; unb tott tfaitü 

jtommen t^t tte So(ff!ctenten l^iniit^ fo (^ 

A(*>i=a«'- 5a*H6a'b* - b'= 1+5+6+1 s= la 
A (*) = a» — 4a'b+3ab* = 1+ 4 +3 = 8 

(13« + 8t8)st* 3= (13 + 16>* = 292* 
)»» M ttifirnicl) in oMger Steige {i«^n 

»«A bannig , 

s 

(^{frbtielt Ulli) tiemnitfiiiitUttaftl ttet^men. (g0(*(? um Utjt 
A.a) s;; |7 «j* ^jjl 9^ ^^ nehmen ^ Htf man 

/a, b\ /a,b e.V. i\ 

^ön ken bDrttgen ^omylenoneii > b(e |I(b ttiU üi obet b f nbi^ 
den (aber ntibt Wfirer) un^ mit itorp oter me^rciiäi 
«nf^gen, iwei) ä uotrt »eglaffe«(t»*ll 7==9— -ä) »«nb Die SSeta 

+ 6a'b + ioaV+4abS ii>ie abe« Im fterre? «ur ttae* 

)>of!ttoy iventi ber ^^eiliiet M JdxM^f wie bep mie 

t — ai-^bx^ («^öte i); Wie m«n jebe ^tiüoltttlon 0<i4 

%0^comicb titiab&4ttgid barflenett f^nn^ (Wr(b brir tKatb^ 
Ä. IV. «. 404^ 405 Nut) iitx, SJbb» ui> II, lay tmb t«f* V> 
VI, am <?nöe)^ 



66 n, XremMei^ ^etrfa^ren tcA aH^mmi <9({d> 



A(7)-a^-6a*b+ioaV-4ab^ri + 6 + io + 4=ai; 
t^tritnadff unb »eil A^'^=ai; A^*>=i3; ijl^Mgte 

(öl « + 13 ß)z^ — (al + 26)2;'' =: 47«'' 
ttAUtman, xoxz in obiger 9tei9ev. 

Cer fBorTbeil biefer iDferbob^ br ffebt t^fitetc^ bdrtml> 
bdf fte btffelbc i(i/ bie ®ur}e(it mbAett gleich oder un* 
g I e i d^ ife^^tt ")* ®tt4^t man i)ie ®ltf ber mineift tH äQgei 
titeine n <9lif be^, b«? S u ( e r fitiber/ f» n>irb mun bcnierfeti/ 
^aß Die 9Retbobe wetiigßend um Den gdn}en Xbeil &er Sri? 
beit, bie man brau4)t bir SBurjeln ber fSfjiebung^fcale )il 
Ibeftimnea/ iDettl^iiftger n>irb; ubb t>erg(eiÄt matt bie@ei 
tiera(f0rnt^n>e:(^e au^ Sulerg üRetbobe (p. 180) eiitf)>nngt^ 
tittb naöd unff ren SSenennnngen biefe ifl ; 



( 



«(r"aa + 4ab + a) ' 2ß\ /ä + r'aT+Tb 
2^aa + 4b 
Ä(iraa+Tb-a)-3y5 



( 



-oc- 



D 



a-r 



aa^^b 



) 



a^aa + 4b 
fo wirb mm fie gen)i9 Der^idCelter tmb unbequemer ffnben« 



§♦ 3» S« fe^ ber UrbrudE» 



ft 4. /5x + yx* 



I — ax + bx^ — ex' 

ti»<((bem ade wieberfebrenben Steiben ber britten Orbttung 
entHeben; n^o nemltä[^ lebe« ®({eb mirtelff ber brep t>or$ 
l^etgfb^nben gebifbet tvirb* <ti fet)f tt m, p, q bie 9Burf 
$eln ber ©leicbting i ■— ax + bx* — cx^ = o; fo madj^ ic^ 
nad^ bem genobb^iK^l^^n Serfa^ren 

n) ®te matt jt* Bet^ imep 6bft ittcfiretn filef(6eii 23ör|era# 
att<t ber 0mö§nli*en -»Ijtotfdjtlftr ^ti vetbalten HU {Vai). in- 

trpd. in Anal. Infin. T.J. $• ä25 9e;rg|. mit U 2i8» 45.]) ^. 



bet tt>kbette^tent}tn fUtifyen ju ftnbem 767 



ec + ß\ + yx^ ^ A , B C - 

I — ax-j-bx^ — -ex' i-mx i-px x-qx 

y + /3m + am* 

wnb erhalte bdrau« A=: j 

(m-p)(m-q) 

~ Cy + /3p + «p*) ^ 7 + /3q + gjq* 
(m-.|>) (p— q) (m-q) (p-q) 

°^+P+q=^a5 ipp+mq + pq=:b; inpq=G. 
»Ä« aOäcmetne ©lieb folc^n Steiften fp Am° + Bp"+Cq«. 
Um nun ba& erfie (Blieb ber Stetige juerlattseo/ ma4i|e 
i4^ n=o\ unb fo wirb biefed ©Heb 

= A + B + C 

Jyp + /3inp + Äm^p + yq + ^Spq | 
+ Kp\ + ym + ySmq + ccmq^ I 
T- [ yp + /3pq + «pq* + yq + /3mq ]. 
— [am^q -f. ym + /3mp +«iiipi*] 

(m— p)Cm-^q)(p— q) 



Oi 



/m^p — 

1+ p*q+ "iq 



m^q 

2 



pqV 



SS Ä 



(m-p) (in-q)(p-q) t. 

^«i'jtvej^te ©Heb jn ftttben/ feöeld^n=:i, ttit)> 

^Äflelbe »Ivb 

/ « i"m'p— m^q— mp^+p^q+mq^ — pq^ ] \ 
l + ßl m^p ~ m.^q -mp^+p'q+mq^ -~ pq^] / 



(«i— p) («n-^q) cp— q) 

(Sa 



68 It. txtmhU^ ^vfa^tm bai angmelne €M(e& 

X)a< britte ®(teb )u finOcR/ »irb n=±2 gefe^t^ unt 

t 4»/3[ni'p-in^q~mp'-|-p'q +mq' - pq'] \ 
(+y[in*p-ni*q-mp*-f p*q+mq*- pq*]j 



d* 



(in-p;(m-q)(p-q) 

= » Cm*+mp+mq+p*+pq+q*)+/3(m4.p+q)+y ' 
t= «[(m + pfq;* — (mp + niq + pq)] 
+ /3(m + p+q) + 7=«(a*-.b) + /3a+y 

2)a« vierte @lieb )u fiubm^ ff^e idf 1^ = 3) ttti> 

bajfelj)e »irb - 

a [m^p - m^q -»mp* 4* P'^ + ™9^ "" P^* ] 
+ ß [in'*p - in*q - mp* + p*q + mq*— pq*] 
^-^[m'p-m'q -mp' +pM +inq^-pq'] 



1 



•itii^ 



(m . p) (m— q; (p-q) 

c a (m'-foa^P+nip^+P^+°^^q+i»pq+P*q+in^*+pq*-H^ 
+ /3 f m^+tnp+mq+p^+pq+q-) + y (m-} p+q) 

s a([mf p-l-qp- 2(m+p+q) (nip+mq+pq) + mpq) 
+ /3 ( [m+p+q]^ - (mp+mq+pq] ) +7 (m+p+q) 
E Ä(^a'-,2ab+c)+/3 (a^-b) + ya 

eben fo wirb tnati iai Vre^ Vite, Vlltt, VÜltt, IM 
©lieb ftnbeti: . 

2)a* Vte ®«eb =; Am^ + Bp* + Cq* 

= ot (a*-5a^b+b^+2ca)4./3 (a3-2ab+c)+7(a*-b) 

3b«6 Vite ®KeD=±: AmHBp* + Cq^ 

\ tzzx (2L^-^2L^b + 3ab* + c (ga"" ~ ab) ) / 

+ ß Ca^«3a'b+b^+aca}+yj(a'-2ab+c) 






3D«« Vllrc®!«^ = Am«+Bp*+Cq* - - 

= X (a*-5a*b+6a*b'-b'+cCn a»-6*b+c) ) 
4./3(a'.4a'b f 3ab^+c(3a*-3b) )+T(a*^3a*b+fc*+2ca> 

ttti Vlllte «lieb = Am' + Bp? + Cq' 

;:?r«(a'-6a*b+ica'b''-4ab»+c(5a*-i2a*b+3bV3<:a)) 
+ ß ( a^-sa^b+öa^b^-h'+c ( 4a'-6ab+c) ) 
+ y ra«-4a'b+3ab + c (3a'-2b) ) 

JDa« IXte ®m = AmH Bp8 +Cq» 

= « (a^-ja-'b+iSa^b^-ioaV+b*-}- c C6a* 

-^3oa'b+iaab*+c'C6a*-3b))+/3(a'-6a*h , 
+ ioa5b'^-4ab'+c (5a^- 1 2a^b+ ^""+^0^)) 
+ r (a*^-5a*b+6a^b*-y+c (4a'-6ab+c) ) 
% < ». älttlfet fann mau fc^^On oa* ®efe§ oer (Slkitt tnU 
itätU *')* unD man »tro im Slttgemetnen fiubeu 

2>ae <i»+l)« ®lif 6 = Am" + Bp" + Cq" 

y-n <"-^) n-»hj.^°"^^^!ll?a»-»h* 

I I. a , 

Cn-5)(n-4)(n-3 ^„,,j^, 

1. 3."3 , ■ ' ■ ' 

(n-7)<n,6)(n-5)(n-4) ^«-Sb^+etc.) , 
1, 2.3-. 4 

* • - ' " - ( 

\ 

«') ®(t «ea nn bUfet 3 n > « 1 1 i e n, kntd^ tie »erüf rartenbe» 

^Äl«e" Äangen , W nWt grtin« , «nl| o* mjitn 

ftiet nur *. b, c tqit ei»a«bei »«mneen. 2>fl« »«>*««*'? 

35<f»loEelung au« mebtef n «u«rt«l>fn a. b, c, d. . . 1*»«'«» 

(timettnlxb . >er Ä ö r * f fi a l b e t »egbUiben mnf t«i. ©«« 
«m^fiebU um fo mm ben fo ftmpeln butcte» «tiof t« b«? 

'«(Wi «agfowlne« Sotmef fto ^^ b^e..,) ^" '''' ^°^' ®'* 



+ cCCn-a)»«-» — (n-4)(n-3)a'»-»b 
4.-< — ^ a" 'b ■ ■ I ■ '■ a° 'b'tetej 



c 



1. 2 I* 2. 3 



-|-C 



■[' 



^ (n-9)fn-8)Cn -7)(n-6) „_.. 

1. 2. I. a 

(n-ir) (n-.io)(n-9)(n-8Xn-7> n^«,, ^^ 
■ a D ctc.j 

/ . 1. 2« I. 2. 3 



(n-i2)fn^TO(n-ioVn-9)(n-8 ^ „ ^ 

^ » a«^*'b*+ etc.] 

I. 2. 3v. I. a 

+ c* (etc.) + etc.) 

+ ß (2)ie (Sluttx , bie mit ß multi^ßcirt «werben ttiäfi 
f€u, ftab DiffelbenaUbiei^origeti/ mit 9}€rn>atib» 
lung >on n In n-i) 

• 

+ y (S(e mit r ^u n^ultiplictretibett @(ieber fitib btefeU 
ben ata bir i^origcn / wenn man nur n in n-a t>crs 
»anbelt)P) 

01an ffl|t bie ©lieber tiefer Sltei^en^ fort i\i man au o 
gerauSit* , 

2)ad @efi^^ ber 3a&lettcoeff!cienten biefer Steigen ber 
b ritten Cibnung ijl eben baejenigc, weld^eji wir fftr bie 
Stetigen b?r livti^Uxi JDrbnmig gefunben i^aben ^) : n>ie man 

p) ^e^en bft I)ter in ß unb ^ an ntuUlpIicirenbeu Otriven/ fe^e 
man bie ^Jcote h. ^. 

q) SKan fcl^e $. i unb bie borttge 9?ote i. i^» 



/" 



hev witbevte^vmben Stellen ju finben« 71 

fogleif^ fffcen wirb. SBir wüm i. »♦ ba#.®fl«b a"T''bV 
tie^mett> fo ifi bte 8(njal^( ber ^ermittationen =: 

i.2,3 n-8 n-i2^n-H.n-io n-9.n-8 



^^»•"^^T" 



IA3^ .n~i3Xi*2X 1,2.3 I»2*3XI.2 

tote moin tti miferrr Sormel bemrrft ; bf ^balbf n fontt ntdii 
Don ben ^ablencorfffcienren abflia^iren^ ba flr ftd) Idc^ 
f&r jebed @Ueb befitmmett (äffen , utib tiDetin cie^ 9ffd;|cbf tt/ 
tpirb ttmn o^ne ^&b« ba^ ® f ffl^ ber ®li(ber felbft 
finbeu 0* ©iefe* bariatbu«, »cHen wir wirber bfti in ber 
bo.igen 3(ufgabf angegebenfn ilBertb t>on A^") }nr J^attb 
tiel)meii^ nno Dann baben n>ir im ^ÜQ^mtintu, 
für b4#(n4-i)re ®{ieb ber SRribm ber Dritten IDcbnuitg 
«(A^"> + cA<^"-^>+c*A(°-^Hc' A("-^)4- etc.) 

'+,3(A<^-^>4.cA<°"'>+c*A^°^">+c'A<"-"'°H ctcj 

+ ytA<°-"*^+cA^''"''Hc A^"- ) + c'A^'^"H etc.) 

■> ' . • 

SÄan feifet bie ©ertl^r bon A<°> fort, W# ba^ bie Sxi 
yonenten oerneinenb iDeroen^ Olunmebro maäft h«an 
Bco) _ A(">+ A^""'^c+ A(°"*^cH A<"-^^ c'+ etc^ . 

focmflebct 

fAr ba$ (n-{-i)te ®lieb ber tbieberfe^renbeir Steigen ber Mit« 

ten p r b n u n g bie Soimel 

.0 ©tefe Jormrl, in meinengeicfectt (9tote 1) uu^gebröcft/ gieM" 

fi|t r =::i J^ ,M (o+F)te ©lieb/ obe« 

I - ax-bx^-cx' q 

/» , b . c\ 
Vi , 8 , 3/ 

€ben fo fommti ft^tt bet £rembU«if(ben Q^M^txng füip B^"\ 



I 
I 



7a IL %tmhU\fi ^erfa^rm t>oi oflgemdne (Blkb 

\ fXan br«u*t imnai) nux ble tiUebet A^"\ A<"'^>, 
A<'^"^> etc« }n formtreti/ fcbann nad|^ 9ltilettana bicfertif 
•lieber B<">, B^"-'^, B^'*-*^, ctc, utib im gorrfcbreitoi, 
feen ^Abfcticoefftcicnten ieoe^ ®liebe4/ nac^^ ber oben gegcf^f» | 
tten Siegel^ ja Mlben. 

§.4« Sih SSepfplel aud^ bon btcfer fformel ju gete«, 
ttebme id|^ iti bem arg-fd^rten (Suler(f(^en 9Beite p. iSOi 
tie.wieberfebrenbe Steige 



+ 42*^ + 610, = 



«I»««* 



I — z — zz + z' 

fßfrgffid&t man ben Urbruc^ mit bem tmfugeti/ fo t^\M\ 
fi(j(^« = i, ßz=^o, r^o; a^i, b= — i,czz=— iJ 
Um mm ^a^ jte ®lieb }u ffubeit % mad^e id^ n + 1 =7, 



/*,b,c\ / a . b \ 

Vi. 2,37 \ i , 1 J 

eine ibnliAe ^etfe^un» ^er bibern Snpolntionen nnb 97e{(m 
oibnungea in mtbi'wtf, ipU bir Oltrd). &. tV. €.4(8.^)1 
loctctet i'td) >?err XrembUp (.dbnltcbe Olebnctton^formelft 
lommfM be^ ben folgenb^n Ofbnungen vor) (^a^u beMent^ (a^ 
fBerfd^ren / ^urd) Ointven^nn)) bet j^prmein bn t)otbergeteni| 
ben iptbnnngett/ fnr Oie bec folgenden / baburcb htx leiten. 

^ me bie c, c\ cK , . blnter ble "-'jf , "^X*^ 
""'3^- • • Ö^fretf ble biet im terte (§. 3.4. s) balb pot 

balb btntet ben Snoolution^^eicben (leben« 3>ai i(l bep ^erti 
a:rfmble9*< 'Uerfabren, bet tmtner bie iRebnction^- 
f r m e I n im 'Huge bat, gana gletdtgAittg ; bep bem com»^ 

ti a t e r i f * e n blngej^en, m bie Functionen *> J^ , ""^ J 

iftd> eben fo (ei<bt nnabbiingig btfrfleOen (äffen/ mn§ man M 
POtt bepten ferifeßen. «5, 

t) »a? 7te ®lleb ber (»fibe Im terte jn finbettf wo « =1; 
^ j:^ y = o,^ iil nacb ber Jotmel («Wote s) fä^p=:itt.n=6 

(q-0 7(6 + 1) = fjz^ 



r a» b, c N 
V If », 3 / 



/ 



.1^ -j 



V 



t« toUbette^vml>en fKci^en jtt finfeeit. ,73 

tf fo n = 6, uttb unfere ^ormtl »trb 
Da nun 

A^^)=a«-a*b+aV-b^5 A('>=a3-ab, 

B W ~ ^^ ^ a^b + a^b^ - bH a'c ^ abc + c% 
«ttb/ wenn iel^r bte ^oefficlentnt f)min^thtbn »erben, 

B^*'^— a^-5a^b+6aV-bH4a3c-6abc + c|^ ' 

' VHlifti mllid) ba$ 7te 0lieb iji* • 

§♦ 5* ^*" 8»^«?tf«»e9fi>je!jufle6ni, tiel^me tc|l bie 
ttleberf ebrenb^ Ä^ ibe 

+ 3ix'*+ i7x^+63x'H ^tc. = ^r-.—. 

t-j-x-ix'^-ax"' 

Xtr SJitBfetc^ung bfefe^ UrbruÄe« mit bcm unfrigen, giebt 
.05 = 1, /3=3, y ■=r3;-a==-~Ti, b:::::;.— 2, c=:2* 
J)a^ lote ©lieb ju fünbciv Inac^^e ic^> o+i = 10, bemtiad^, 
D = 9, unb bie gormet tebu(iri fid) m\ blefe 



unb B<^> b* t-^J" «>^<?t au* C9Jotf f;]f =a*'+5a*b 

4"6a*b* + b^-f4a'c4'6abc + c*j wie man (9Jote m> 
entweber unabbdngig; vber t)oii ber^norbnung (J. lö.^afJV) 
bepenben^linbet/ »ennmanuonbenboctigen^ompiejciorifn füt 

^ ip, bie (I(b fluf a, t ober c enbigen (aber,nict}t iveitei)' unb .: 

mit brep ober ntebrern a anfangen; b t e 9 a t^orn wegldßt (meil 
6=9— 3) unb bie ??etfr|jung^ÄabIen bepfdjreibt. g»c »«ij 

b=i; c = — i; fommt f^ =:^ i + 5 + 64-i'-^4-ö + i 

=3= 4, wie im Gleite, eine anbete Slnorbnung för f^ 

ftel)t in (I. 63h ^i<? SremMe^tfcbe Einordnung fx)mmt mil 
ber ^o^coiQtcbfcben übereiUf bet^n (ein- eombinatotifcbe S)gt9 
jleüung (111, 12) fte^t, ijt 



•s 



^ \ 



» 

74 II. ivtmhiti^i ^f (fahren bas adsememe ®((eb 
tlu«.f!l^^et*B(»)=A('J+Af*>c+A<'>c»^:c'; 

B<«>.vA()f A^'^c+A^-V i B<'^=:A^'')+A*c+A(")c*5 

A('> = a' — a'b + a'b* — a'c' + ab* ; 

A* = a* — a*b + a^b* -- b' ; A' = *' — ab, 

SolSti^l B<') =r a' — d'b ^ a'b* — a'b' + ab* + Z^Q 
— a'»bc+ aVc — b'c + aV — abc*+c* 

rber (»emi öK 6>f*ftcl n:c't form^rr tve:t;en) 

— 3oa*bc + 30a' b^c 4b^c + loa'c* — I2abc* -f. ^ 

= — I — 16 —84— 160—80+14+120+240 

+04 -40 — 96+8 = — si- 
eb'« fo Klonimm wir A('i=a«-a«b+a*b*TaV+b*; 
A'»> = a'-a'b + ab'i At*^ = ** - b; bmnac^, wk 

u) 3» meinen 5et*f» (92ote I) fir n = 9 ; aj = i ; yS =3} 

i « , b , c \ 

JJlct fann nnn ^^ gftÄbean au^ (L 16; Caf* IV) gffrüm» 

tuen loer^rn^ mwn man blo4 Me anf a, b unb c (ic^ enbenbftt 
(Somplertoncnr mit Ue!)ergebunti &ei ubrUeni brobcMU/ nie 
fie oort auf einanöet foliieii. 2>if «Bepföaung berußet |V6iin<i^j 
Sablen unD Die §&ej\tmmung tex ^^id^en ber einzelnen (iom 

piertonen, au^ a = -*i; b=:2; c = 2, siebt aUel fO/ m 

im l:eite. für B^^^ fiebt. 7)ata^i, mnn niMt m ben^om« 
plVrtPnen bte <f\ii a anfangen r ein a n^eglaptr ftnbet man Me 
€0 «plenonen für B^**^ =^jX' **"^ barani^ n^eirer, anf eben 
bem 2Be4e (buri> aberntali^e >ißegUifnnd eine^ a) bie ^oni' 
pltrionenfar B^''>5=^^ OJJote h.m, t^ am, n?ub 

leite, * ^» 



bit toithetU^mAm Steigen 311 finbeiu 75 

mn fofort bte (Soffftcienten nAtQthilM mxttti, 

4- 6a*c ^ 2oa^ bc + 1 2ab*c + 6a*c^ - sbc^ =^1 + 14+60 
+ 8o+i6-i2-8o-96 + !24+24 = 3r^ 

$rbMd^ bahtn tt>ir auäf 
A<7) = a*^ - a^b + a^b^ - ac' ; A^^> ^ a^- a^b + b* } 
AC> = a. Demnach B^"^^ = a''~6a*b + ioa'b* -4ab' 

h Sa'^c - i2a^bc + ib'c + 3ac'' ==: -I-I2 -40 - 3^ +10 

H8+24-i2 = -i5, 

©a^'iote ©neb »irb'bd^er =f •— 3i+3*3i — 3* 15 
^93-^76= 17» wie el itt der Stiiat fe^n foB» 



3 



I — ax+bx — cx'ff-dx^ 

ibed ber Uri^rud^ adfr tt^ieberlf^rettben Steigen berDMer teti 
Otbnüng t|l^ bad (;eißt^ aller bcrjenigeiiy wo iebe« (Sfteb 
»iittflft ber öier t)orl>er9f ^ciiben gebtlbct wirb , fo fin« 
bet man, bntd) m bem i^origm ibniicbfö 55crfa^ren (wfld;ed 
id^Aber .^Arje l)afberbter weglajfe) bag« wenn man für 
A^">unb B^"> bte obigen ffieVtl^e bf!)bebilr, unb 0">=:ß^"^^ 

-" BC"-*M + B^^^^^M* — B<"-'*>dHB^"""''^^<i'' etc. mibt, 
fobaim im SlUgemeinen^ ba6 Cn*f i)te ®(ieb eineir' wieberte^« 
tenben Steibe ber 4ren Orbnung = 

, ▼) 3h meinen 5el*en (Sflote wnb 

« + /Bx + 7x^ +<rx' p 

für -— . — = *- > t(l 

I — ax-bx^-cx^ — dx^ q 

/a , b , c , d\ • 
VI . a • 3 » 4/ . 



76 II. Xvemhtetfi ^ttfa^tm hM aUqtmtint, ®UA 



iDtef^Ö attf ein 93f9f|)ie! ^') anjuwenbrn^ frt) bti 9t(tf| 
l + X + X* + ax' + 4x^ + 6x* + 7x^ + ^x' \ 

. I • 2X + 2X* 

+ ^x^+8x*+ cte = ^ : , 

fo g^fftt ^ie Serglef^mg ^tete^ Urbmcbe^ mt unfretit aOgi^ 
tnctiifti 99'tid^e/ a = i, /3 = — 2, y=a, ^ — pJ 

a=;=3, b:4;:4, C — 3, d=^i. 

©a« lott ©Heb jii ffnben, frtjfn ton n + T=riQ, oW 
B = 9, ttnD bieic^ (Bltfb tt)lrb=C<^)- 2C<®> + ^C^^x W'öi 

utib Itatt bet (SleMnuB fAr C<"> tm Z»ttt, (emmt M 

wtt « 

"J = "J+°-^Jd4-"-«ydH"-"'Jd' + cte, 
/a, b, c.d\ ' /a , b , c A 

cj^cine peicben vor ben inDplutorifdjf n 3(tinctiotiea lUib ni^t 
abwectfelnb, mie in $m|t itremblr^*^ SBerrbe pon C^"\ 

toei( bep mit tu brm 9?entter i^ax- bx*-cx' ♦ . < 

hie a; b, c . , feine abtoecbfeinbrn' ^etcben b<iben. SBarun/ 
$ert aremb(e<> ben ©lietern ber '^Unnex fr tner Urbrii<IX 
abn>e<bfelnbe ^eid}en aeaebea batü batron bte 9^ote iui*^& 
bet foUenten 'Hbbanblung. .^. 

w) t^^tiei 93e9f^lel Mtib in bem fo(i)cnben Vnffa6e (III, $« 3) 
«l^gj^ttdet be^ Xremb!eplfd?en »öerfabten« auöföbrlid) Ntta^t« 
fet iverben. j)ier genügt e^ an^umer Ceti» ba^ man/ nne (<> 

wrbergebenbe« (Srempel (9cote u") fnt B^'> gefdjebe«/ <«* 
biet bie So«n>I^rionen (Ät C ^ ' ^ «nmlttelbat an^ '^J 

(I, 16; %(\t ^V. nebmli« Uet ble auf a, b. c unb d^M^ 
benbcn :• nehmen , unb baraui »eltet C ^®^ = ^^ **"^ 
C ^''^ - 'y, wie im fo eben angefübtten e^empel/au^ ^fl^ 

mit a anfittgenben ^omplertonen , butcb fuccefftpe i^eglafTtfüf 
pon a, f(baff<^ii nnb b^tl^iten tatui» ^^ 



ter tt>iebetfe^rmbm SHei^tti }u pnbem 77 

^ äRöit ^iit a(fr fertier, wie in bertjorigeti SfufgaBr^ 
B <9) ^= a^ - ga^b + aia^b^ - 2oa^b' 4^ 5ab^ 
+ 7a*^c-3oa*bc + 3oa^b^c-4b^c + iba^G*-i2abc*+c^ , 
B<*>=i a^-a'b+ab^+A'c-bc^ 
|)mitiadt) (mit ^itbuti^ ber Soefftcienteti) 

B <^M — 6a*d -- 2oa^bd -f i2abM + ua^cd -• 6bcd j 
BC'> = a,unDBC*M*^3ad*5 folglJdS^, 
C <^> ^ a' - 8a^b + 3ia*b^ - 20a'b' + 5ab^ 
' 4.73^0 - 3oa^bc +• ;oa^b*e - 4b^c + loa V — laabc* 
+ c^ - 6aM + 2oa'bd - i2ab*d - I2a^cd + 6bcd+ 3ad* ' 

£= 19633 - 69954 + 8 1 648 - 34560 + 3840 + 15309 
; -^ 29160 + 1 2960 - 768 +'ä4'3o- 1296+ 27- 1458 

+ 2160 - 576 -^ 324 + 72 + 9 = 12, 
^^df tfl B^») — a«~ 7a''b+ ;5a^b^- ioaV + b* 
4- 6a^c - aoa'bc + i2ab^e + 6a V - 3bc* j 
Bc^)=:a4-a^b + b*+ac; baf)tx 
BC*)d==:5aM-i2a^bd+3b^d + 6ÄCd5 htmcii^ 
C(8) ^ a« - 7a^b+ isa^b* - loa^b' + b^+ 6a^d - äoa^be 
+ i2ab*G + 6a^c*-3bc*-5a^d + I2a*bd-3b*d- 6acd + d* 
2= 6561 - 20412 + 1 9440 -. 5760 + 256 + 4374 - 6480 

+ 1728 + 486 -- 108 - 405 + 432 - 48 - 54 + 1 = n* 
'SnMtd) ^ar matt ' . 

Bn:£a'^^ öa*b + loa'b^- 4abH 5a^c.l2a^bc+3b'c4.3ac% 

B^'>c:a^^ab+c; Öa^ei B<^>d 2i4aM.6aba+2cd ; bemnad^ 
Cc'') = a''- 6a^b+ioa'b\4ab»+5a'^c-.i2a*bc-f3b^c 
+ 3ae* ^ 4aM + 6abd - 2cd 
== 2187 - 5852 + 4320 - 768 + 1215 - 1296 
+ 144+81^^08+7^6 =^9^ . * 

äDemn«* C^^>-2 C^«^+2C^''>=:i2-2Ä + i8=8} 
' >^i(^ ifi wirtlich Hi lote ®li<b« 



"^ 



I 
\ 



78. IL XttmhU^i SSerfa^reti bai äQsemeine ®(ieb 



§. 7* ÜRan ^abe 



«+ /3x +yx* + ^«'+ f x^ 



aUbM 



UrBrud(^ aQer trieherleJ^renben SHeiben ber f&nfttn fOtU 
nun 9: mmi laffc aK b^^ C<"> bie obf ti atfunbfo« 

gBertl)e , wito ff ft« 

D^*^> = Q»> + a"-^>e + C<°-">e* + C^°-^^)e^ + etc. , 

fo finbcr man fiber^aupt bad (n+i)te ®lieb einer tpieoerfel^ 
renDen SHtlbe ber fünften Orbnung = 

€ln 93eiofpieI babon {n bertc^nen^ neunte ic^ (aui €11^ 
ler« Introd. in Anal. Int p. i83) bte Sfleibe 



2 — X^ 4" * 



x) 2ltt meinen Jetten (^ote 1) l^, für 

I - ax - bx^ - ex' - dx* — ex^ 



$* 



(pq-^)7 (n+i) 



Y * . *> > c ,. d » e \ I 

«ttbr ftaltber®lei*ttng föt D<"> imZexUf rommt M«t( 

/a»b,t.d,e\ / « ► b , c , d \ 

®a0 t>a^ (m Äleyt önfgeföftttc ^epfpiei anbettijftf fo gm Met 
fdtMe DW, D<^), DC''^ wo^ (9?ote w) m C^^ ^ 

C(8), C'^'^ ift erinnert worbem für irne werben «öe gern« 
|)!erionen an< (I, 16; ^af. IV) na* Der Crbnung aufgeföörtr 
bU (tc& mit a, b, c, d, e enbigeu^ mit aceilaffsrig aüet ubri» 



Jble SSergUlcfeuna btefcd Utim^t$ mit Mtifcrm aCftcmef* 

fctli^ gtcbtaxi, /3=i^ r^r, rf=o, 6 = 0; a=i, bro* 

c:=o, dü-i, e=-i. 3Da^ iote QJIifb ju ftSit^cti, trtrb 
11 + 1= ro, obiT 0=29 gefegt, itnb bd^ gefuclElftf ®«fö turd^ 
D(,^> + D c«)+ D<^) ÄM^geörÄcff. 91«« i^öben wir 
Df^>=:G<^^-ha*)e5 D^'>±0«)+D^>e; D<^)=:C^'')+a*)a. 

€« i|l aber C^^>rB^9), B^5;^ + B(^>d*; • O"^) s:B<<''y ^ d ; 

fblglic^ C^^> = a^.a^d + ad^; a^>e=:a^.de; tttib 

DW=a^-6a^d+3adH5a'*e.2de = i:f 6+3 -5-^=5. 
SnsUt^nt M ttwti Cc«>=: B(^>.BWd+d^ = a«-aM+d*i 

DWzi a«-5aM + d^4^4a5e= 1 + 5 + 1,-4=3* «nWtt|^ 
0')=iB<').BC^>d = a^.aM; CW-BC»)^;»^ ba^er 
D<')=:a''*4aM + 3a^ei=! 4.4^5=2. a5a^ lote ©Heb 

»Üb bemna^^ fei)« -DW+ DC«) + D(''> = 3+3+3 = 8/ 

M< « and) toittlidf i(!» 

I«- ax+bx^-cx^+dx'^'-ex'-l-fx 
ler ttrfcrud^ aKeir tt)teber(e^renDen SRiitien btt fcc^fiett 
^rbnung. Si-^dlr man bie tjorigen ®ert^f ton A^"^, 

fr tt)irb ba«' (n+i)re ©lieb einer fof^en »ieberfel^rettbett 
«eije 

y) 3« tteltten pelzen (?Rore I) tjl, für ^ 

Ä + ^x4..7x^~!-(}xH^x^+.<!Px^__ p' 
l-ax-bx*-cx'~dx^-cx^-£x^~ ^ * 



§. 8. -»er »ru*; ,_.,„, _, .\ ,\ ^ '. tjl 



I 



I 



Sin S9e9ff»iel }u getett/ mfmt \ä^ in bcm angeicgenii 
8Bir{e»on€uUr/ (p. ig6) oie Sletf^c 

Sßergleidbeti wir bUfeti ttrbrud^ mit unferm dDgrmftnftt/ (i» 
ifl «sr^ y3=o, ^=0, rf=ö, e=o» <p=o; bei, b=-i, 
c=o, dm» CÄ-ij f=-t 

S)a^ lot^ f^Iieb ju ftnbett/ toirb n = 9 g^fe l^t/ ttttb bafTdi 

CC5) 4. c<*) e ; D<*> = Ö'^ ; C<^) = B(9) — B^^ d + B^'M* ; 
CW = B(^>-.d; C<5)-B<'>, BC^)=:AC^>} B<'^=A^*^ B^'^= 
ACO; BW=:A(*>; B<')=A<'); bafter C^5» == a' — «1» 

+ aV^aV + ab^ — aM + a'bd— ab^d+ad*=:(mtt> 
{te^ttttg bir ßDefffclenten) a^ — ga'^b + 'cia'b* -**- soa^b* ^ 
4. sab* — 6aM + 2oa*bd - — laabM -|- 3ad\ 



X* 



( a» b; c, d> e, f \ 
V I» «> 3> 4» 5» ö / 

ttttb ftflH: >rt eiä^ttng fdr E<"> im Stme> fornrnt M 
mit , 

" J= - J+ "-« Jf + -" jf » + ■^» Jf » + etc. 

/d.b,c.d,e,f\ y-a, b, cj d, eV 

SBarnm bei? litlt im fetten SUi^rntff fftt "^> nl4)t. iüfetfi> 
^errrt^rrmbleHdr E<"\ 'bU Sdcten a&«Jf4)Wtt («Jo« 
V)» %\\t ba« fclfltfnbe (Jicmpd itt> texte WnneU/ mcgettii=^ 
bte «omVf^rtoiiert für E ^^^ foafei* «u^ (I^ 16 ; ^ai IV) 
tiad) öpt Örbnurtg aen^mmett roerben, bte ficb auf a, b. d,e, t 
enbtiiett, mit ^2ßeaU(fitng bem? i« t9e%ii c Cipeii bietc^ej 
t>ber gi h> i votf emmtv !§/ 



«rtfi f r Wit man Cc^^e ;? sa^c — na^bc + ab^e — . ide. 
«nMI(^ ni- ütti^ D ')f= 4a'f — 6abf. 25iefe SBert^e f^er^ 

jfe(') = a'^8a'^b+2TaV^2oa^h' + 5at)*^6aM+2oä'b(i 
fci2abM + 3ad^ + 5a^fe-i2a^be + 3b^e - ade^ 4a^f+ 6abf 

-1+8 +^H-aö+5*6-2o- 12+3-5. i2s^3+2+4+6=ia 

§4 9« X)ad ftOgemeiti« ®neb ber Striaen t»tin bei? fied 
l^tibenSrbtrttttg/ t^oti »eldOeti ber Urbrud^ 

Ä + ;3x + rx* + (»x' + «X* + (Px»+ %x* 
t-ax+.bx^-csxHdx*-exHfx'^-.gx'' , 

% }tt f(nbeti , muß man (mit SSe^bir^altung aller t^oHg^ti 
ifretiennungen) 

fr^en^ nnb l^at bann im Sldgetnetnen ba6 (ti+i)te @(ieb et^ 
to n)ieber{el^renb(n 0teil)e ber f t e b e n b en t>x^nm% 

==■(« F ^"> + /3 F ^" ■ ') + 7 F (^"^) + cf.F ^"-') 

+ €F^""*^ + ^F<"""^>+%F("-^>)x". ^) 

' ~ . ■ • ». 

' ^) töl ift/ in n;ettteii geilen C9?öte l) «tiÜ m^t 
« + /3x + yx^ + Jx' + €x^ 4- a?x^ + %x^ ß 

*— *M»P !■■■ 11 ■■ -J^J^H— ^^p»^— ^»«I^WTi— »»— ^H^i— — — — wAl^ - I ■■ <» 

i-a^-bx*-^cx'-dx*-ex'-fx*-gs;' \ 
Cpr') 7 (n+i) 



/a, b, c, d, e, f, g\ 
, V* ^i 3» 4* 5, 6, 7/ 



i » 



t2 II. ^remUe^e QSetfa^ten tai odgemetneGliet) 

§« 10« ^M ®if€l^ bitfcr 9irogri({ioiie» liegt mw am 

XftQt, unb mau fte^ci tUir/ bof/ yoenn maa fpttfa^rt n^ 

«fcen bnn ©efclge I2(m«tttatni ju bilben, man Da< aOgemeM 

tie ®üt^ einer leben 0tn^e i^A^n »>crbe* €< fe^ bemtuK^ 

' ber Urbrud^ «u< u)e((i(^etu. fte^entjle^et 



\ ' 



1-ax + bx^-cx^ -f-^x* + px* 

(too bot ^eic^in + flutt finbet n>entt m gerabe/ tmbbdl 
^eic^ *-- tMtin m ungf rabe iff) ; unb man formire «m 
bie im nd4^ffe|enben @d)ema b^r oefttOfen Qnitntititen/ 

. t <"> 1= B^"> - B^^-*> d + B^"-«) d"^ - B ^^-'^> d'4.£tc 
D ^"^ = O") + C^"-^> e + Q"-^«) e* + G<«-^^) e' +ete 
^E<"^= D^">- pc":^^f+D(''***>f*-iy "'"'*> f +etc 



M^*^>=; Ii<")+K^"-"^^p+K^"-^"')p*+ K^""^"V + cte ") 



"J - "J+''-'Jg+''-'''Jg*+"-*'Jg'-f etc. 

(a,b,c»d,e)f,g\ va , b , c , d , • , f \ 

aa) Die oJtgftt (RebucHon^gleiÄungen füt' A ^°>^ BC">, C°\ 
' D(">, EW F("^ berWNntörbnungewaufnffbrigm/ 

in meinen ^^ an^gebräctt, finb f(6ott in ben 9}oten (ii s» 

V» X, y, z) einzeln ))orbanben. ^tet fanbe man no<b 
fAr bie @|ei()}ung bet nnbeilimmten Otbnungn 

Ä^^Sx + yx^ + Jx^ + ex'* + « x™"* p 






q 
i-ax-bx -cx^-dx'^-ex^-". , .- a x^ 



3^ nintie Wer K^"^ bieÄrfcßen, xceld^e itn kpicberfel^reit^ 
%fn gielöett ber Orboaiig m— i to^ftt^$n. Sßmn m 
«njerabeijl, ftttft «Oe ©fiebrr M«^enb; ipingerabf^ f» 
(i«b fte »«c^fetemejfe fecw^etib unb berftemetib^ 2>iei f^aht 
k^ burc^ bie unbelljrtinuett ioppüun ^fldfm ^^) »ed SBer« 

^«i «llstmtlnt (n + i)te9litb, obn 






m-i 



Y», b, c, d, e • . . ♦ . a \ 
^*» Ä, 3, 4> 5 . • . . . m y 

»Hb bet SBcrtft für IVJ ^"^^ He fRehuttiomUUintti tet mten, 
Änf Me t^m — ote Örbitting/ b, f. 



m-a 



(ii,b,c,d,e... a X ' /a , b, c, d, e . , . a \ * 

H2,3,4,5,..iny Vi, «, 3* 4, 5 • • • m-i-/ lg» 

bb) gBege» mcitte* 9?eii«er< i — ax— ibx*— ctc wr^felit 
brp mtt fn bem gSkrrte fir °J^ bir 3rt«f « tiitbt fo, i»W 
ftrA^"), C<">, EW_. MW ob^nfm«wte,abt5Wo. 
J't). .2>afi?rfpart9(ttfmeirftrtifelt, tmb Ttbftfft ®f<nirtii»*i' 
l^tr^ mxi itO)/ ipr«ti e^ |ur S^ttoenbung fomtti^ <rtte^ «uf bie 
imte airgflrrbncirt: „3)ie soor^eiien ber eiirjerneii a.' 
'>D> (i> d. ., im feiger, benrn m ^emtt q b^r gegeben 

>»«e» gebrocbf nr 11 functioii i^enrgegccgefeir ^n nr b» 
.»men/^ (I. ^3/ 59 «»b bje (Jremp^l 60—64) 
®« im forgfttbrn ^e^fpMe «ngmommene SBrrtb f4t 

m-i tt,-i 

"^=7> ^lebt « -%; a=gj^barautf folge« (qcf')7(n+i; 
anb f J*, »f|p(e mit in9Jote z. Jit m = 10= ^^f i * 

*Qogeii/ «aJi^j^errtt Sremblep»« 93frfatwn/mmtttel(t 

Sa 



* 

tl^e« t>on M('^> angezeigt / wtläfa btt htu witHtf^ttnht» 

* 
f9l(|^en Steige iwtt ber «Uti ^btiitng 



V 



^ !B« toinn m=:7 gefegt tviib/ W mati 

Mb ba5 (n+i)u @liib^tt){irb im M^Mtintn 

li^t^e« eben bi# t^etter tUn C§« 9) gefunbette Sermef ift 
JDteff f injige. aKgimeiiie Sormrl fano untf bemtidc^ bieneti 
«te 9)mtfcaIaYformeiti iit finben, ittbem man t>on m Mö t 
l^erabge^en ... 

$^ m ;Ca«.Serf#en^ tpidd^«» jcln in blefer 3(ftl^b^ 
()ttig befolgt i^aU ^.Mnlt mir M « i n } i g e f (^ t cf li c^f 3» 
fei()n^ um einfn oilgetneinen SluSbrnct fAr bag «Rgemeine 
©lieb einet »tbetEle^enben Stet^e^ t>mt melc^ lOrbnnng fte 
U^p Sit fc&dffen/ ndd^ n>el(l^em {ebeg t>erlangte ©Heb efaieg 
gegebenen fömifi ^^ Teicij^t ftnben nnb barjieSen (afe '''') « 



feinet ntebnctiondfotmeln bf efelbf n Sompletionen in bft< 
felben Crbnung uitb Sage^ ivie (te in (I, 16; Saf«lV) 
f^ben. ^ ig. 

tc) 3>ct SrerabIeDif((e SUit^brucf fit hai affaemeine ®(teb bet 
»leberfebrenben ^Reihen jebw €>tbn«ng ift tn bet Zhat fp fitri 
nnb fmrfftvr a(< mogltcb ; aii<b befoCgen ble 8ttdeb6tiden (Res 
, buctioa^gtf tcbungen ?in fe{)t elnfad;^ .®eff 1^ , md;^ melcbem 
' tnan bal vet tankte ^Ueb butcb Ui<bte <§nbf^tturioneit 
füttbet« konnte m«n biefe eubflirtttiorienf bie fre»lt(|> ^ et« 
WA^ bobe bliebet unb Ctbnuitgen fe(ft iabltei« ßnb/ Utti^^U 



her n)ietr«f e^ren&en fRei^en ju jtn&^tt* 85 

Z)intt n)etl bie gett^ftl^nlid^e !ß{et^obe erfordert ^ b«ß matt bie 
$Sur)cIn ber !Be)iel^ttn0#fc(i(e fitibe/ fo liegt am Zagt, baf 
nrnn tntttelft bfrfelbett tintn foIdE^en oQgemritien SIuibrudE 
titelt ftnbm Unn, inbem matt ju bem Stibe bie^GIeid^ttttgen 
Doit aOeti Oraben m&$te mflbfm thmtn^ toüd)e*tin m 
Im bermaligen 3^|l<)nbe ber Slttal^ft« atttiodi^ unaafl^ebai 
reo ?)roMem ifl* ^^) 



tt4 t^ettninbern ^ ober tooM gAt aufgeben : fo blie Ibe baBep^ 
nid^tö lofttet ju hoffen unb au wilnfd^en übrig. Sßa^ bie (Sems 
binatlon^tebre burd) eine tveiter aetttebene ^tialpfe I)tet «er? 
ma^, etfteüet autn Hbeil au0 (J, 14» i5 ; t:af. IV ttnb sst 5<i 
nnb ben botttgen (Stempeln 60—64), ttab wirb in ber Joigr 
(«b^. IIl) nodl^ nmr(4ivb(i(bet bargelegt tperben« «3. 

4d) (Stne ^ntoenbung fetner STetbobe unb S^ormefn für ba^ ad? 
gemeine ®lieb ber totebertebrenbeii (Reiben , bat $err ^Prof« 
S^retnb lep burcb t^fufiöfung eine^ ^roblem^ an^ ber ^atfu 
f<betn(id»feit^re(bnttng gegeben/ bie im loben j^efie be^ ^r« 
cbi9^ Der reinen nnb angewanbten aXatbemgtif (6. 123, u. f.) 
ringeriii(f t ^ef(nb(it() ift* ig. 



\ . 



«6 in« i^int)ett6ttrs/ ^etsUt^uns t>erf(!^ebetier^ 



^tmmmammJ^^mi^mmmtmi^m 



ni. 

®Ä* tccmSIepifc^e Slebuctionööcrfa^rm (7(6^. II) ifl 

mk bcr ©oöcomfc^fc^en combinaforifc^it Ttnorbnuna, ] 

In^bftcftt auf 3n§alt unb 5o(ge ber Somj^lejrionfn, t>o(t 

f o(nmen flleid^gultig. Tdlgemeine^ ®lieb ber ^osconic^ 

fc^dtt Snt>o[ution unb rein « combinatorifc^e ^arfleHung 

' berfel^en* Sergtcicbung ber SDlobrifc^cn unb ®o6cö* 

Dicbfc^en Sormetn unb i^rer Sncmicfelung; ^ierbep eine 

fiterartf;^e S9?erfmiirbigfeie; denoergenj unb ^iüergenj 

bet entmicfefem Siei^en ; €ntn>ic!etung fctc^ec 

S3ruc^e , bie feine Deranbcr(i(^ ®th^t mu 

Ratten; Don €♦ 5* ^mbepburö* 




I. 

^e^ 9)f rgbicbung bet SiremUeif^ifd^en unb 9)o<con>i(bfcbeit 
Sntn>ic(elung ber Sümpfcxionen mu0 i(b t>orau6fe6en ^ btf0 
bie b<tbe9 t>orfonimenben ^eicben aud i ber tor^er gel^^enbeti 
S(b^anb(uqs unb ben SInmerf ungen befamtt fe^en« 

J^crrn .^rembtei/ö ©ubjlifutionguerfa^ren für ^M aHge* 
meine ©lieb bei; »iebcrfe^renben SXeiJjen 0* 

2* @d berul^t duf folgenbem : 

a) 3(6 babe 6t ec tornegmlicb anf bie Stf^bräcfe biir<t bie 
tttemble9if*enOtbnunWi*en A^^ B(">, CW... 

ttnb tirfer ^etcbe» iBergaltcn fiegett eittanbet/ gefeben. 2)a^ 
^efentU^e ber ganzen 9}^e(6obe/ Dom ^tifange (rretii/ (a? 



.1 . .. 



I, Dir ja mmMtibt ^tirtifttie gitncfton fci^ 

« + /3x + ?x* + ix^ + fix^ + etc 
I - ax -f- bx* - ex' + dx* - ex^ -f etc 

ia Ättgemettte (n+i)te «Itcb üUtx Crfcnungen ber »lebet» 
fefereiiDeti SReiften ifi : furbie 

erjie = cc dPx^ 
, Dritte =^ (aB(»)+/3ß<"-*>+rB<"-">)x* 

«•f,w» fat bfe Äbrlgen Ovbttungen* 

IT, 55ieA^^>, B^">, C<"> ♦ . . (l« I) »erben burcft 
fblgenbe « e b u clio n 6 g le idf) u n 8 e n befKmn« : 

^(n) _ 3^(11) '_ a(n-^) b + a(" -^^ b^ - a^""^^ h' + etc 
B(n) _ ^(11) ^ ^(B-.3> c ^ A^""*^ c^ + A^"""^^ c^ + etc 

etc etc etc etc etc 

(9»i).lL §.i, 3, 6, 7, lo)- ©iirc^ biefe gormeöi IdfleH ^ 
fi<b bte aUeil^e» b^erer ßrbUMttften «af bi^ ber »iebrig^m 
Wngw, jene burd^ btefe aitf brficf em 

III. X>\z gleite fÄr A^^) (II) ifi ;bur* a «nb b auf bie 
Ui<j^te(ie SIrt gegeben, ©atau« »erben B<^">, unb «u« 
M^en C<"> M, f. xo. im^ »i^ftfitfe ton c, d; u. f, tt\*üb« 
»e ec^w'wrigfeU Äbfleleftet m^^n ber Sftf if^n ffir ftjdtere 
ßrbttungfn mw#mön bö^er bie atter frfibern unb tjotbergc^ 
funbinen (».58- »fflen D(">,bie txyrbetbefltmmtcn A^"\ 
B<">, C<">; ebenb. §,7) MMöItetrunb benu^en. 

H W mttn (J8> »0 Üb ti nbm *M«*te, lu migU^et 
JCäri«, Mttge(l(ttc. 



«8 m. ^ittbcnBuvg, ^«rjU&^uHs ^^tt^t^mm, 

IV. »enit, tni(^ «»tf4|ttf^ Wef« ««i^n, attfo^tdOe« 
^ btn gegebenen einftt^en a, b, c, d , . . ««b i^eit 9ot(iJ 
len, «tt«8ebrÄfft »otbcn tft, fo «mbtti Den baber eneftaitbe' 
tien cw)elncn ^ratpMonen ober 9(tebern bte lugel^Mgea 
»timfrif4>en (^oefftcicnten ober »e«fe§ung«itt^I«B 
, (ebenb, §. 1. 3) be^gefftgr, mib bte Sactpren «, Ä y . . . 
geWHg (na(^ »orgefeftt. 

3. ^ftm^il »«ffir tpfa id j^emt ^remMei^'ö 9m 
fr«et(S. 6 feiner S»^.)w4We«i: 



. / 



^aa io{^ ®(|et) bct «Xei^ für ^J^l^lli^— ,„ 
fnben. ?-3-+.x^-3x'+x* * 

^^ier ff! n + i==io, tttfon=:9j «=i, ys = ^ 

v-2, rf=ro5 a=^3, b=:4, c=3, d=:i; „nb bej 
gegebene 23ru* ffl^« a^f eine Steige ber »ierten S>ttftnuuu 
W welcte rtlfo (2, 1) * 

©ö« lobe ®Utb = (C w __ 2C w+ aC ('>)x'. 

©ie gleiten fär C werben bann, nix^ obi^^en Stebttc« 
tfoWformern, wittelbrtr b«rc^ B uRb A an^gebrÄrfr. Sfm 
»eftennnb bc<iuem(ien auf bie m, wie nat^jlebenbe €ttt* 
«>«rfe jtigen. ^« ||[„i, «a^rtUic^ 

•)ffira=;9(2, II) 

C(') = BW_BWd-hB(')d'» 



Bf"^ = AW + A(*> c + A(5^ c*+ A<°>c' 

B^')=A<'>4.A^'^c 

B('>=zA^'^ 



A('")==a™-ft'»-^b+a'"-'»b*-%"-«bH6tC 



W 5ar*p=8(2,II) 

B(s) = Ä w + A («> c + A^*^ 6* ~ 



A ^"^i = jpie »otÖ«l 

f) gÄrp = 7(t,II) 

C ('> q= B f> — B (« 4 

" B ('> = "a c' + A^'*^ C +A^'>^ 
B('^ = A^'^+A(°'c 

A ^*"^ =^ i^)ie t)pr^r 

®f^t ntdti ^ier &h€taU bie 9, b, c, d, ebiril^r« ^{giti 
9Bcrtbe 3,4, 3 , I / in ble fÄr C ^ntwicf elteit einjelnen 
tKifber t>pn A, B, ttadb »orjle^enbem ©dijetttd^ mit S8ei)ffi* 
gung ber ingel)6rtgen 9}erfe^i^nB^)<t^(«tt^ fo (ommt dKe< wie 
N J^errti Xtmble^ üt a* P« 2>ie ® ac^e (at leitte @(^n)i.e« 
fiakiti i(^ tDtft midi^ alfo babei^ nic^t «ufi^dltcti. ^ 

4. (Sbett fo toixt / f&r eine Steige ^er 5ten §)rbnnng ^n^ 



B(9)=:AW + A<''c+A^^^c*+A(°i<? 


B<') = A^*^+A^*^c 


B('>=A<'^=* 




B0= a'°^=i 



^Cm.)_ ^m _ 3^m-2 j^ ^ a™"^ b^ — ^tp 



90 ni/^bibehSurg; QScrdfdd^tmg Mtfd)t^mtr; 

gär iM ZtemhU^lfd^ ^xtmptl (b9tt%. 7> w 
h^czzo, fttleit aUe eiitbtt ttnb ffttiktn Mot^, in bfoen b 
ttitb c aM Saclpren borfomiiKtt/ utib f» to^re/ mit SSci^fAi 
0uti8 ber ©erffl^ung^jaWen, 

D ^9) =r a^ — 6aM + 3ad*+ 5a*e — ade 
liier bpDIommcri fo/ tote bort 

5« &Ia«bergcgebetfeti9tii^f ffir A^""), ftab bte f3r 
B^ utib an^ biefen bte (Ar C > iittb fo tütlttt f&t D, 2c* Ut 
(llmmt; unb fo (rgen bie &ä^mata (3/ 4) aof6 beutlic^fb 
boT/ n>d< motr }tt fad^tn uitb looraa^ man e^ ja fttibm ' 
l^abe« 3(udi^ tt»trb matt o(tie e^^mierigleh jugrben/ baf 
bie babe9 borlommenben ^itblfituttotten fo Uiift ftnb, att 
ntatt ttuf tttttiter ertoartett Utm. Die Sottibinatiott^fe^re 
tn^äft 9lddt)tt)o^l ade biefe ®u6jlttut!onen/ bie be^ f^b^ 
SDcbQungen unb fpltern ®(iebertt ittimer ja^Irf ic^er vonttn, 
burd^dtt^ entbehrlich / unb fb wirb bd6 "^remble^ifc^e Sßm 
fal^ren. burc^ uoeitere combio4(ortf(^e Snat^fe beffelbeti/ 
gan) ftmplificirt 

6* eitle gettauere Setrüd^^tttrg ber SittwArfe (3. 4) t>er^ 
gltc^eit tttit 9lote 1 ber bor^^erge^rnben afb^HRtblung , bient 
li^ierie^ atd Vorbereitung; bie Solgenbc^ Te^rt: 

I. SBenn man bie SBud^jlaben a» b^ c^ d . . « }et^ 
germd^ig auf j, 2, 3; 4 « « « Uiitf^t, wie ivf combino^ 
forifdE^en 9$erfa(reu ge\t)b^R(ic^ ift/ fo flcKen bte Sud^ilaben 
ber einjelnen ©lieber ber Ket&en A^"), BW, c<"> . . . 

f^mt(i4^ €om))lerionen bar / bie )ur Suttmte n ge^iiren« . 

II. €nt^(tlten A("), Ättf auf a unb b,- 

Bt"), «Be«ufa, bwtbc, 
C<">, Mi auf i, b, cuttbd, 

1 

tl» f» t9v 






in @ttmnie 9e^6tigen/ (SomfMonitu 

III. SBetbeti^ unter benft 6er ^att)>t 
in bfic^cnbenbett^ üuclt^biein b% b^b^... 
• c f • s c% <;^, €"*..♦ 

s d 5r # t d%d%d^.,. 

R. f. »« ftct^ enbeuben^ ttitd^ ber Orbnttttg iffrer 9oten}ett/ fö tveit , 
»ie Smnmeniabt n e^ioerflamt/ mit begriffen fe^Dtt« JE^ter« 
»ur(t^ itttb alfo bie Somplcrionen trncf^ & um m e unbSn» 
lalt ber einjelnen (Slemente beflimmt« 

7* ©öi ffil^rt auf na(^|!ebettbe combirtdeorifc^e $8er^ 
fürjung ber aDarflettuitg fär D^») (4), bie I;»er flatt atter 
fcrlgeti a(ö SSe^fpiel bienen mag. 3« biefer l^at ntäu uiäjt/, 
b auf Cj unb CöufB, uubBattf A, t>ou obetil^raß, 
Ktfillt, fonberttalle^burc^ A, öon unten Tieraiifgebertb^ 
te^9<^n1cft. 2)ie auf a, b, c, d, e fid) enbettbeit ßom^ 
p'^riotien (lub sugleic^, ber aDeutlid^feit weffen, burc^ ßueet« 
liirict^e bon einauber gefonbert* SRau ftnbct fo 




A^^>.c; A^^>c^ A<°>c' 
A(^>d, A('>cdj_A^d^ 

A^-^^e, A<^^ce, K^'^mT 

iDiefe .©arjiettang ton D <^^^ i jl offenbar biet »rntger ju^ 
l«mmet!gefe|t unb t>ertt?idfeft, aW bie burd(> C, B, A (In 4) 
«ö«gebtutfte* 2tud) biiie^t fte ftcft ni^t (wie jene in 4) auf 
>«n Olenner i — ax + bx* — cx^+etc (2, 1) mit abn^ed^^ 
feinben 3cid)en , fonbcrn auf i — ax — bx^ — cx^ — etc» 
^«bm d^ tt»irb (unb baö ifl ein jwc^ter SJortbeil) bte an jtc& . 
Wlonffirjere gormcl, aitd^ t^on abtreefefefnben ^^i^^enbe^ 
\f^% $Bon bieffr S3equemlic^{eit unb i^reti Solgen (e^r 



9t IIL J^inbetf&utg; iSergletc^utig t>ftfd^tebai#r, 

tott chirten SteUen« . 

8« ^M cwn^inatorifc^e &tft^ M in A borgefteHtnt 
SBertM t>oii DP) <te 7) fftr ben feiger ( *; J; ^ J l ) 

L 9Bie A<^5c; A^'^c'; A(^>c' «ig AC'ifofgt, iflj 
fät ftii^ flÄt; «nb moti fanti ftber&aapt A^">, A^""^^C|| 
AC"-^>c*, A^*^-^cN . ♦ . (2, II) aM segeben onfe^eiu 

II. S(a6 ben auf c ^äf enbenbeti 9)erbinbungAt M 
tn^epten äl^t^eilung^ etitfiet^en bie auf d, d% d\ d^.,1 
fic^ enbenbeti ber briteen , auf folgenbe 9rt : 

s() Sur bte auf S i n d jtdt^ enbenben ^erbinbungen^ mi 
mittbert man in ben auf c flc^ enbenben bcn @unmaitxf^ 
nenten bon A um i (fo lange man baburd|^ nic^t auf eine 
negottbe^abl t>erf4ao unb flatt be« legten c fegt mannua 
d* STu« A^^^c wirb A ^d^ ani A^'^cc wirb A^*>ci 

J^iogegen li^t fidf A^^'^ccc ni^^t «weiter fo beranbent/ H 

•A^'^'^cM feine SBebeutung finu 

b) 9Uid benen in d ftc^ enbenben fBerbinbungen ftnM 
mau bie in dcl; aui benen in d' bie in dddd; u» f« w« fi(^ 
enbenben Serbinbungen berfelben (britten) 9(bt|ietluaiv 
menn nm\ ben @ummenerponenten t>on A ber {ugedbrigm 
borl^ergefunbenen SSetbinbungen um 4 (n)egen d) t)ermi0bert 
(fo lange man babut<^ nid^t auf eine negative ^a^I t>erfalIO 
nnb flatt d nun d*, fiatt d* nun d', (latt d^ nun d* \u [♦ 
xo. fegt* SIu« A<*>d folgt A<^>d*; aber A^^>cd barf w« 

tii4>t In A (*^) cd* umfegen* ©ben fo wenig barf mM A^'M* 

in A^-^M' beranberm J)ie britteaibt^eilungton D<«^> Jri*t 

alfo mit A^'M* «ib, unb bon Serbinbungen / bie {t4>dof 

4^ 4"^ * . , enbeten^ f dnn ^x ni^t» bortommen« 



f 

IL &mf0 fnUt mhrMi Ut Mttm Mitf^titmi Ut 
Her te, m^ bet vierten iit f&nftt ♦ ♦ . mti htt (n-i)uil 
ik titu 2(u« A^^H »frb A^ej mt5 A^^^cd whb 
i^^'^cc; «tt« A^'^dd wirb A^'^Mc, »ftin mön mit 8 ffir e 
eben fo terf d^rt, »te »or^eif (11, a) mit c für d. Stuf c% 
eN**vf^«^ enbenbe ffierilnbunaen gie&t** ^ier tiid(>t , mit 
ber 9lb)ttg bet 2a^( 5 (megett e) attf eine uegatioe ^al^l 
ffijreit; A(^>e j, SB* A<-'>cc gebe») würbe; folglich C", b) 

ftc^ ^ier tiid^t anwenben li$U 

9« fbit (^ombiiratorifd^e ^ttliximd (?) Mäf mXiftt 
l««tt für iebe l&Here ©rbtrung 7Vt^"\ atte 5»^fcl&e«orb^ 

Hutigen B, Cy D, E> u^f. w* enrte^rett, unbdtte^bttrd^ 
A unmittelbar audbrikfeti lann, i|t wid^ttg. Abtmte 
»an au(^ nod^ biefe borlduftge DitrffeDutig in A äberfprinii 
tm, nnb TVf^"^ f g I e i cl& in ben einfad^en a, b, c, d ♦ . 4 
felij} andbrdcfent fo würbe man baburd^^ ungleich mel^r ge^ 
loinnen^ ^M bewirft unter tfnbern 

8BDöcp\>ic^'« combjhatorifc&e 'Änörbnurtg.fur Compfe^io* 
mn ju bejlimmten ©ummen» 

10* Kufgöbe^ 2)ie gomptojonfen ttitetr gegebenen 
^ttmme^ unabhängig Don bor^ergel^enben f (emern ©urnmen 
8» finben^ 

ii. €rjlÄ ^(uJjtofutig. in$äf>Un b, a» ÖteCbertte^ 
tettt ber SBu(|>|iabett : j. »♦ bie ©umme 9 au» ben ^aW«» 

b)J)le folaenbf ätnflifttttfl in ^a^Ie« fft von Ö 0^ cooi^ feftit/ 

hn bie iSttfgabe fo angteW; Trovare tuttc le maniere, nelld 

quali ppffa un numero dato effer formato di parti . che con- 

' tengano numeri interi* (^t<<^. h «JRiltb. *• IV. @. 403 tt, fO 

j 3<b Dabe bUfe >:Mu(i6fuug i» BMeti M ^Mfamtoen^attg^ we» 

tttttnlttelbar baneben gefegt. 3)le leernn (tnb «l*t etÄ4flK^ 



94 IIL J^mt>en6ur9, äSergfek^una onfc^iebener, 
'* 3« 3i 4* 5 ^inflclUni ober, in mtiRtn 3<U^(ti mü 

TCvfpafung fSr » J 

0. a. 3, 4» 5> 



IIIIIIIII '= a* \ 
11111112 = a'^b I 

= a'b' I 
=: a"b^ ) 



AW o 



111222 

12222 



Z 1 1 1 1 1 3 ==; a^c 



A<«>c 



=; a c \ 
X 1 1 1 2 3 = a^bc ( 

11323 = aVc? ^ 
2223 = b^c / 

1333 =abc J 
333 = c' ] = A^c' 



■*Mi^ 



111114= aM V 
III24 =a'bd J=: A^^^d 
1224 = abMJ 

li34 = a^cdJ 
234 = bcd/ ^ 

144= ad»] = A«d* 



wttmm^0^^ 



^arigljr wri ienfti geftttifee« worbe», »le bfe 9lnfttftttM (12) 
irtgr. ®tc^ ced^tfertiiit Die Q3eneitnttn9 tBo^comi«ir irii« 

c) «©egfÄ b« Wt suglei* mit bepgefügteii «n^brWe bnr« A 
feoe man (15). Die baneben fto^enben (S^mpUirionen ge^ 
S«f«mme«bÄ<Jä;remb(rplf<^ieD^''>, me au^ Cr) <«» 



J 



cpm6irta^orif(^r unb anbeut ^ttfa^vetu 9$ 



11115= a'^ey 
1125= a*bc > = 
23^ =:: b^c J 



135 = ace ] == A^'^ce 
45 = de ] = AC')de 






r • 



^ttea (S t n f e t») tti einer Stetige nadi^ eittanl^er / aU ixt ge* 
t/thm ?a&I (^ter 9) cBt^tiu 

IT. ^ikrittiter fd^ttitt man ffir bie ) n) e 9 1 e Sornj^Ieiriott 
rechter S^antam Snbe/ eine 2 mft ben Adrigen einleiten jur 
tinfen/ ttnb ffir bie folge nbe jwep 2m mit ben äMgen 
fiti^eiteii/ nnb bann brep 2en u. f* n>« fo lange |t4> bie ge« 
gebene @nmme auf bfefe SIrt bnrc^ ®e^ung t)on 2en unb 
ifen ^en>oy&rtngen uubbarfleden l&^u 

III. @inb bie am a^getaufeu/ fo fc{irei(e man ^r bie 
fotgenben Somplejcionen tt6)Ht J^anb am Snbe^ 'eine 3 
u# ben nbrrgen einleiten iux 2tulcn; bann. eine 3 ne6fi, 
}t»e9 2en unb ben Adrigen Sin^etteit ; u« f* xx>. bann jn^e^ 
3^ nnb bie Ö6rtgen Sin^eiten ; unb itot9 sen nebfl einer 
2 * > ♦ twb fi> ge^e e* miut auf bie 4 un^ 5 (unb fotgenbe 
B^Ueu^ »enn meiere. gegeim ftnb) fort/ naci^ aSefc^fen^ 
l^it ber ® umme ;, ^t ba0 man immer ^e^ber ^ompltxmy 
w eine. ^a\)l ium erfie nma(e reci^ter «^anb am Sube t>or» 
bnimt (t>im ben ntebrig({^ ^a^Ien {cbe^mal anfangenb) 
(r fi lauter Sinfen »ur Jinfeu alt SrgAniung nimmt , bann 
f&l^^ie fojgenben (Seiii))lejdDncn ueten biefer Snbja^leine 2^ 
bannjn)!!^^ unb fo mehrere sea^ beifügt/ unb/ loennun^ 
^ftd noc^ fibrig bUiht, mit (S^lnfim erg4n|t; bann weiter 
Ani, unb fo in ber ^ölge mehrere sen bamit teibinbet^ unb 
fo fetner anbete ^al^Ien , nur feine ^ai^l bie gt^ßgr xoixt, 
«^ bie SnbiaH tter @on))4ejrionr bir mm e^tti^lear? 



i. 



^6 . m^^Mieahmi, S^etdbk^uns t^ecfd^ietmit 

Ibit t^orfte^nfte DariieKiing }eigt »ti Md(^c< Sdin^eittttttg 
ber gerat <inf«^cii Siegel^ ttad^ welc^Kt lebe folgcnbf Sonu»! 
})lextpn fittd bet tidd^flDO«^frgf^etibeii f?d^ aftlenai: 
la^r^ fe^r UtMidt. ®ie brtcf^t mit bet ettb)<i(a 5 (Der bM^ 
(feti ne^mltc^ ber gegebenen 3<^^leti) ab^ b^tre obet ebm 
fo leidet diXdf anf bie ftif^itu Tablett 6, j, s* 9 romet wr 
flrtdtt toerbeti Kntien^ 2)iefe n)tll ic^ iti ^er ttdc^fifolgenl 
Vuflbfiftt^'mittie^meii ^ nnbr botbm bie S a d^ (l a be nc o 
t^UjCiOtten jagltM^ fo ottfffif^ren^ Y»{e^e^4^> miti^etti 
Sßiebctl^olttiigftejrpoiienutt berfe^/ ua^tixiMW 
(efitmmen (af en ; woburc^ bie CatfieSttiig gegen bie ^ri^e 
(n) {ugleic^ an XäV|e nnb 2)entfl(^Ieit geminnn 

t2. 3n)e9fe 7(u{{6fung* t^x biefeKe Summe $, in 
Sttff^fialften a, b, c, d, e, f, g, h^ i, in S3e){ebutig attf 
f^re tolalwertl^e i^ »> 3> 4, 5* 6, 7^ 8» 9^ 3«: 
meinen Seilten: 

\ «uflftfung für ^ J ; 

(i, b^ c . . . g, h, i\ 

€ie befolgt genau ba< »on mir fietcitf in (ä) «ügeiietei 
lie combinatorifcle ®ifel|/ wenn man/ n^rt bort bon -A nnb: 
feen )age6(vigen ®ttmmene;e|Hmenten gefdgt wirb/ ^ier anf I 
a nnb ben }uge()hri9in ^Ootenjeirpottenten anwenbet^ %^if' 
rpVX i(& bieS3efoIgungte^«)efe^d |iet no^ firAbjeittger (t>M 
«rflevi 0fieor a^ an, bad nuto (tc^olft a',a DorfteOen fänn) 
i|ad()n>eifen / ol^ne weiter etwai» al0 gegeben rnijmie^m 

mtam 

I, «W erfie gompfenon fefte ttaitta*=:a*^a^ bieeitt«» 
|(ge anf a ftd[^ enbenbe ^erbinfeung Ober Somf lerton. 

. 11. »le auf.b> bMi' ♦ • tpi* enbettben^eomptei:»* 
fMttftn^fttnanfoi . 



/^ 



. -! - 

a) SSan t>rmmb^ in a^ä jben Sjc^Jonentett f>bn a^ um 
i; tinb fc^reil^i flau hti folgenben a tiüü b. £ya$ ^teH 
i'b, We eittiige <ittf € i n b f d> c n b it n b r SJetJfnbönd» 

b) ©tt* gefünbetti a'^b glebt ttjeiter, ttjfn« märt binSrf 
potrenten t>oti ä urti 3 b^f rminbert > uhb fldlt b nun b^ 
f(()wltr, a^b^j ttnb baraii« finbet ntan «uf eben bte ^In (beti 
tr)>Dnenteti bön a^ tt)ieber um i berminbert tiu^ bafär citt 

h me^r jjefd[>ricbfn) a'b^i linb bdrairt welter a'b^ 

. » 

i;Da« gwJt juiTammen ä'^b, a%^, aV, a'b^, ßthii 
im^tt^btitilnnQ^ afier auf K b% b^ ; . ; p(|f euben^ 
benStrbtnbtttigeYt; 



^ \ 



#^' 



. iil. aDar# weltelre STriwenbutig beS aiitrf<iNn« (in 11) 
tob Srflfrrtfung ber SRcgeln »bh,b auf c (wo, wie t>orl^er B 
N bie 3aM 2/ ftd) nun c auf 3, unb ih beir göfge d auf 4, 
teb fc,auf 5, ii; f. xo. be$ie^t) fttibet man alle, Auf c, c^^ 
*^^* ' . ft^ enbenben SJerbinbungen; unb fo öuc& aUe auf 
We fbl^cnben. Öud^jJaben unb iörf_9>otenjen jic^ enöenbcn 
feompte;rliwieM »er folgenben StbtISieUangitt; 



■:§ 



. ^ie ^n wttbdiig ber ©orfd^riften Cf, fe in Ü) erjtrf dPf 
Pd^ Mo« auf bie tritt einem obertiiel&rern ä arifangcnben 
i^omplfripuen ; attefi6ri3en> ble jsln ä l)aben, tberben bai 
^ fiberjjawgett* ©ä «ber bie SSern^in^erung ber ^rponetiÄ 
N tjott a^ bi« auf Unb titit ä"* ftattUt, fb rennen biefe 
'^'SflA/ ob.pe fdöbninf ©erbinbungen bie tpn a entsaften/ 
>*'^t «ngewenbet iberben> gieic^lvobl bergleid)? n gei&eu; 

iS» Jfcie fjmtlid^en eott:>ierioiiejt ber STuffifung^ia^ 
•ö^^ber äBrbnijng' ftnb folgenbe : 



I 9 



I - 



88 in. ^i«b«tk«!8, qSfrgWic^urtg Mtf^ebdnr, 

IV. ffictit», na^ »orf^rif^ Mefn 9tc{^en, anl(|t AVti, 
^ bcn s(9e»enen einfa^cR a, b, c, d , . . «n^ l^enDotw» 
j«i, «««gebrflrf t n>oM)en ifl, fo tvrtbM »nt »al^er (Rt(i«it»(^ 
nm cinicliKti (Sotnpre;don(n ober Clftebtrn bic tuge^&risai 
ttummf^en Sotfflcietiun ober a)erfe^uRg«|a^{(a 
. (etetib. §. 1. 3) bcogefftgt, mib bit Sactoren «, ^i y , . , 
a«wrifl Cnac^ 1) »orfltfe §t, 

frwt(§.6fdner2ft^.)»<l(>ltti; 



^06 iot^®Uebbn3iei^\k 



«■ 



I - 2X + 2x' 



ftn^eiu 



i-3x+4x'-3x'+x 



-4*'^ 



j^itt i({ n + i==io, ürfon=9j «=i, ^ = _3, 

''"*^' 1~°' *'"3, b=4, c==3, d=:i; unbber 
«egfbent aSru* ffi^rt a^f rin« SHei^e ber «ierten ©rbnuu«, 
fftr n>er4>e «Ifo (2, 1) ■ w 

!>(»« lobe ©rieb = (C <:»? — aC («>+ 2C ^'>)x'. 

©le mtiffm fflr C »erben b«tm, mdf cbigen Siebnc« 
«oWformern, t«ttteK.(»r bur4> B uNb A «u^aebrflrfr. 3(m 
iwjen nnb &c<tKem(!en auf ble m, wie ««((»ßebenbe €«t< 
Wrfe aelge«. f$ ftnb n4^wli^ 

|)ffirn=;9(2, II) 

C<») = BC9)_ BWd-hB<'>d* 



B(''>=AC') + A(''>c+A('^c*+A(°)<:» 

B^^)=A<''+A('^c 

B('> = A^'^ 



A('")==a"'-ft"-^l)+a»-'*b*-%™-«b»+etc 



foinBinoibtlf(^«t' «ht> anbeten i$«tfÄ^r«i^ $9 



W gär*n=8 (2, u) 



B(8) == A w + A (') c ,+ . A^^^ 6 
B^*^= A('*HA^'><:. 
, ß« — A<°>=i 



2 



f) SÄru 1^7 (1,11) 



TfC 






A ^'"^ z=^ wpie t)pt^r 



®e^t ntdti ^{«r &6eraD bie a, b, c, d, eber-i^ra «feigen 
?Bertbe 3,4, 3,1, in Me fft«* C entwicf eltett einjelneti 
Älifber lopn A, B, tta* ftorjl<^enbcm ©c^emd^ mit S5e<)fä* 
gung ber jngebbrigen ^erfc|i|ing6ia^teti^ fp fommt aUet wie 

?ig(eiti i((> tDid midii a(fo babet^ nlc^t aufhaltet!* / 

4- ®6ett fo Xdixif f&r eine äteil^ie ^er 5ten iprbttung^n^ 
. P=59C2> II) 

« .C(*>=B^ — B(°M 

B (9) = A<»> + A <"*' c+ A «>c^+ A(°><? 



B(5)^aW^.^(^)c 
B(4) — A('»)4A<'>c 



B(''=A(''=si 



A^'"^=: a™ — si^'^b -^T a^-^b - — ft? 



i — 



gär bd» XvemhU\)i(df€ ^xemptl (tüit §• 7T w 
b r c c o> ffdeit auf ®tiebcr itnb Steiftcti \t)jrg/ tu betten b 
mtbcal0S<tc|oreti »ortommctt/ tttibfoVD^re/ mitSBe^ffti 
guttg ber ?8erfel§un903(iWcn/ 

I^ier bpKIommen fo/ wie bort 

5, Wttibefgeaebitretigi^iöeffirA^"), ftnb bieffir 
B, uttb au* blefett bie ffir C , «nb fo weiter fÖr D, it. U^ 
(llmmt ; unb fo tegeti bfe Schemata (3/ 4) ««f* beutflc^ffe 
bar^ w (t< matt ju (tad(>en uttb worauf m^it e^ )u ftüben 
1&«be* 2Iudi^ wirb tttatt ojne, ©(^wleriglch Jttgeben, baß 
bie babeo wrfommenben ©ubltituttotien fo leic^^t ftitb, att 
ntan tiur intmer erwarten fatm. Z>ie (Sombinatjonifeftre 
tndd^t gUtdtiwo^I aOe bteft @ubii1tutionen/ bie be^ Ipb^erti 
£)ckmungett unb fpdtern ®Uebern immer jaf^Irrid^er wetoen^ 
buvd^dtt^ entbehrlich f unb fb wirb bdS "Iremblet^ifc^e ^ßttt 
fdl^reny burc^ weitere combinatortfcl^e Slnafyfe beffetbeo/ 
ganj ftmplificfrt» ' 

64 eine genauere SBetrad^turg ber entwürfe (3,4) t^er* 
glichen mit 9lote 1 bcr &orbergebmben SSbbanblung ^ bient 
l^ierbe^ M 9^orbereitung^ bie Solgenbe^ le^rt: 



I. SBBenn man bie 58ud^(laben a, b^ c, d . . ♦ jet? 
germig ig auf 1/2, 3/ 4 * * • tejiebt^ wie Up combina* 
torifc^en SBerfabrcn gewb^nfic^ ijl, fo flctten bie »uc&jlaben 
ber einjelnen ©lieber bcr SReiben AC"), B^"), C<") . . . 

famtli(<> eom})Iei:iotten bar, bie jur ©umme n ge^breit* , 

II. €nt|ialten A^"),.«tteauf aurtb b,' ^ 

B ^") , aße auf a, b unb c, 
C^">, aWauf a, b, cunbd, 

«♦ f Wv 



a«* ber gcige bw »uc^ftaBw, pc^ «ibinbw, )ur sebac^ 

III. 2Betb(R^ unter ben&( er l^Att)»t 
in bf[4>enbenbett, «u(() bit in b% b\ b* . . . 
• •= • • . » c% <e, c^.« 

'^ » . « d»,d',d*... 

«. f. ». f?t& «nbetibm, «äc^ b«r Drtnutig i^m 9>ot<tij«it, fi) totft , 
tie @uinni(n|aD( n ti »eijtottet, mit begriffen fe^w. J^ler> 
*urtt» (tnb alfo bie Soiin)lcrlonen ttit4> @u mm e unb 3t» 
|al t ber cinjelneti Elemente befiimmt* 

7. Zai ffi^rt auf nat^lfebenbe fombinaforifd^e «8er* 
für jung ber ©tttfleauw^ fär DW (4), tje f^Ut fiatt aütt 
Äbrlgen «(« 95e9fj)iel bientn mag. 3n birfer ^at mait «idjr^ 
D auf C} unbCaufB, uwbBaafA, »c« cbenl^tab/ 
jetflaf, fonbernane*b«rd)A, »on unten Waufgefeenb/ 
«M?g<brÄcft. 2)le auf a, b, c, d, e (t(IS> enbenbett 6ow* 
})Jejrtonett ffub jugleic^), ber J)eutli(^feit we^en, bart^ Qmm 
firit^ t)on etnanber gefonbert, SRan ffnbct fo 

A(*>e, .A(*''ce, A<'->de~ 

©iefe .©arjleffanfl tdtt D <^> j|i offeitbar birf weniger ju:: 
(amroenaffet^t tinb i>tttoiätti, «K bie bur* C, B, A (in 4) 
anfgebtutfte* STud^ b/äi^(;t fife ft'd& rtidS)t (wie jftie tn 4) auf 
ben OUtttter i — ax + bx*— cx^+etc (2, 1) mit dbkoect^f 

felnbea ^^icl^en , fotibcrn öaf i — ax — bx"" — cx^ etc* 

Dabin* vohb (nitb bÄö ijl ein jwcpter SBort^eil) bie an ftc^ 
fd?on ffirjfre gormel, ait* t?on abwecfefefnöen geid^etibe/ 
frejj^t. Sßm biefpr »cquemlidS^Wt tmb l^reti golden (el^r 



93 in* ^itAtvIbnvQf SSergleid^uttd mf^khtmr, 

nuiti Vvt 9lote bb) M t>orl&ergel^lnitoi V^^atibbtiig tmb bie 
bOTt (itirten ®reaeti* . 

8« £d« cmttbinatorifc^e ®efe^ bcd in A borgefleKtei^ 
SBertM »on D(?> <itt 7) fftt beti feiger ( \\ \\ a) J 5 ) 

L 9Ble A^^c; A<'^c*; A^^^c' an« AC^^^foTgt, tft 
fÄt ftd& fldt; unb man fanti fiber^aupt A^">, A^""'^c, 
A^'^-^^cS A^'^-')c^ . ♦ . (2, II) a» gegeben anfe^ent 

IL tKu6 ben üuf c f[d(> enbenben fSerbinbungM bcr 
jwepten aAtt^etlung ^ entjlcj^en bie düf d, d^, d\ d% . , , 
fic^ enbenben ber britten ^ auf fo(genbe SIrt: 

i) Sur bte <iuf Sind ftd(^ enbenben Serbinbungen/ »er^ 
tninbert mdn in ben auf c flc^ enbenben ben Summenejcpo« 
nenten ^on A nm i (fo lange man babnrdi) uic^t auf einr 
negotit^e ^abl t>erf4U0 unb flatt bei legten c fel^t man nun 
d. 9lu« A^^^c koitb A(^>d5 ix^i A^'^cc wirb A^*>ci 

J^ingegen Ijfit f[di^ A^^'^ccc nietet loeiter fo t>erlnbent^ ba 

• A^""*^ cM feine »ebeutung W^ 

b) 9(ud benen in d ftdb enbenben Setbinbungen fnbet 
xc^^v^ bie in dd; au6 benen in d' bte in dddd; u. f. xt.^ii 
enbenben ^erbittbungen bevfelben (britten) Stbtbeilungi 
n^enn man \^ivi ©ummenerponenten t>on A ber jngebbrigm 
DiOTbergefunbenen ^erbtnbungen um 4 (»egen d) t>ermiobert 
(fo lange man babur(^ nicbt auf eine negaiioe ^abl t>erfa(IO 
nnb jla« d nun d*, patt d^ nun d', flatt d' nun d* u* (♦ 
IP.fei^^ au« A^^M folgt A<'>d*; aber A ^*) cd borf man 

ttic^t tn A ("^^ cd* umfegen* ©ben fo wenig barf man A^'M* 

in A^-^M' Derittberm 2)ie britte SCbtbeilung bon D^*> brid>t 

alfo mit A^'M* ^, unb t)on fBerbinbungen/ bie |i4^ ünf 

4% 4^ ♦ • t enbeten^ f 4tin f^icr nic^tl borfommem 






iotnhinatotifd)i t unb ötibewtr ^etfi^rn^ 

U. «Sien fo fttbrr ttii^it/ attd b^r brinm Sltt^feUung bie 
*i et te / au^ ber »ferten bte f änf te ♦ ♦ . au* ber (n-i)ten 
bie iire* 2fu« A(*>4 »frb AWe$ mt5 A^^^^cd »ftb 

A^*^cc ; au« A^'^dd »irb A^°>dc, xofm iwöH mU 8 för e 
eben fo t>ftf al^rt/ »le üori^er (IIj a) mit c för d, aCaf c% 
eS»,^ ftc^ etibeobe Serblnbring^ti giebt** ^ler tiidS>t, »ert 
bet Sttjug ber 3«bl 5 (»<0«o e) «ttf eine negatiöe ^obl 
föbreti; A^^^e j, 58. A^-'^ec gebe«) würbe; folflllc^^Ctl, b) 
ttc^ bier tiiif^t anmettbeti (4f n 

9« £>te combinatorifd^e 93erfilrittnd (?) ndd^ tt>el(|fee 

HtÄti ffir iebc ^ftbere ©rbitung 7Vt^"\ «tte gwffd^eiiorb^ 

tiutigen B, Ci D, E> u^f. tr* etitbel^rett, unb Äffe« b«rd^ 
A unmittelbar au6brikfen lann, i({ n^icbttg. Abntite 
tnati audb ttocb biefe f)orIJuftge £)ar(feautig tn A uberfprtnii 

801/ nnb M^"> fogreicö in ben einfachen a, b, c, d».. 

felbj! au^brdcf en t fo n)Arbe man ia\i\xx^ ungleich ntebr ge« 
toinnenv Sie« bewirft nnter anbern 

8Bogcpt)ic^*« combinaforifcOe 'JCnötbnunfl.für CoinpIej:io* 

nen ju beflimmtcn ©ummcn» 

10, ICufgabe^ 2)ie Complertonen einer gegebenen 
^ttmme, unabhängig t^on vorbergeb^nben netoern @nmmeti 
Jtt finbem 

ii* €rfl6 /Xuflofutig, in^abl^n b/ aWÖteffwrtr^^ 
tetnberaSucbjiaben: }. 99, bie &\xmmt 9 au« ben Labien 



i>) 2)ie folgenbe Sittflifung in ^aJ^Ieii f fl t)oti $ < c i^ felbfl/ 

htt hxt iäafgabe fo angtebt; Trovare tutte le maniere, nellö 
quali pofla un numero dato effer formato di parti , che con« 
• tengano numeri interi^ (»^r<^.>* ^^ti. $• IV. ©. 403 tt. f.) 
3<b H^t ^iefe >2iup6(ung in ^a&leti ^9$ ^Mfammen^ug^ ive- 
geiiMer rvtebetMt^ uuDMe ^ud^ildbettcompieiioneit 
t»imttte(bar baneNn gefegt :^tr leetetn ftiib ntc^t ettt^d «tl 
ben SaHencem^IejTipnen iiberfeQt/ f^ntetn finb üittfO^ 



\ 



t 



94 III. J&möenBurg, SÖergtek^funa »erft^lebcmt , 

'* 2, 3, 4, 5 bariuftcOcn; ober, in mint» $fl^en MÜ '■ 

Wöfungfär »J 

0» «1 3» 4» 5> 



11111111:1 '= a' \ 

11111112 = a'^b I 
iiiiiaa =r a*b* • = 
= a'b' I 
= a"b* ) 



AW cj 



II 1222 

12222 



«6. 



X I X 1 1 3 =;:; a^C \ 
X 1 1 1 2 3 = a^bc ( 

= b^c ; 



A<*>c 



11223 =. 
2223 

11133 = «^c (^^(„,. 

1333 =abc* 1 



333 = 



] = A^cJ 



111114= a'd V 
IM 24 =a'bd Jrpr A^d 
1224 = ab'd j . 

.134 -^cd) 
234 = bcd| ^ 

144 3C ad*] = AC")d* 



*4iigf8 Wtt letten gefunketi «orten, mif bfe «ttHirnttg (12) 
Sfigt. ©tf^ re«tfettigt bie »enennang fBo^cojplA^ totiii 
ycabarglf(«>e(«. 18) 3npoltftUn. "^ 

c) »egfÄ ^« Wt hnUi* mit bepgefigten ^Ttt^brtrfe bnr« A 
re?fe man (15). ©ic baneben ftr^enben 60mplerteiien gebe« 

SufammenbÄ^ÄtmHfpIfcjfeD^^^, iptr an^ (7) et» 



\ . 



comSirm^orifc^r iinb anbem ^erf^^rem 9$ 



. IIII5 = a^e V 

135 = iice ] = A^'^ce 
45 = de ] = AC')de 



i 



r • 



l^ettai (g i n f e i>) in einer «et^e nadf tinanDtt , al6 bie (^h 
9<6ette 3a6r (l^ler 9) ent&dtu 

IL ©atttitrer fc^relfe man f fir bie j w e 9 1 e eornj^Ieirfoti 
regtet J^anb am €nbe, eine a mft ben Ädrigen einleiten jut 
Jfinfen, unb fär bfe folgen be jwey 2«ti mit be» flWgett 
emWtett, unb bann bre? aen u. (♦ »• fo fange fi{^ bie ge* 
geJene ©nrnnie auf bfefe SIrt bnr^^ ©el^ung »on 2en unfr 
ifen fiett>ov6rtnden unb^baVfieaen Upft 

IIL ®inb bie 2en a(geranfen/ fo fd^reifie man \hx bie 
folgenben Sompiejrionen recfiter J>änb am enbe,"cine3 
tt«bjl ben fibrfgen (gin^elten jnr Äinlen; bann eine 3 neftjl , 
J»c9 2ett ttnb ben ibrigen einleiten ; u, f» »♦ bann jwe^ 
3«« nnb bie äbrigen einleiten; unb Jwe» sen nebfl einer 
Ä ♦ , ♦ HÄb fo ge^r e* tovm «nf' bie 4 «nb 5 (unb fotgenbe 
3«W<n^ »en» meliere gegeben finb) fort, na^ »efc^affen:» 
(eit ber ©tttttme ;, fo, b<^ man immer fo^brr €om|>Irmn/ 
tto fine3a()( jum erjietimale re^ter i^anb wa Sube bor» 
fowrot (t>on ben niebrigjl^ 3«&I«» !«bc«mal anfangeiib) 
<(fi lauter (Stufen )ur.2in{eu ai« Srgjn^ng ntmrm, b ati u 
f&^^iefcilgenbett (Soin|>iejdpnen neben biefer Subia^letne 2, 
kannjnxp, unb fomel^rere :eit, beifügt, unb, wenn unb 
*^ft^ nodf) übrig Weibt, mit (Slnfim era4nat; bann »eiur 
rinei unb fo in ber ^ö(ge mel&rere sen bamit oerbinbet, unb 
f» fctner anbete 3«Wen, nur feine 3«^ biegrifer wdre, 
^Mie SnbjaH t^tr S^mple^rion^ bie m^ e^fn lears 



♦ , » 



n 



ff6 m« i^foSenbui^d; ^etgteM^un^ t^nfd^iebtttet 

feersAtt) einfad^eti SRegel^ nadS^ welc^Kt iebe folgende Som^ 
})bjclpti fiu6 bet ti2dSff{t)ov^rrgf^fttbe4t fid^ otletteit 
I^f t/ fe^r beutlic(^* ®ie bricht mit ber ettbjata 5 (Der bitt^ 
ften ne^tc^ ber gegebenen $ai)ltn) ab, Mut aber ebm 
fo lefd^ll aud^ anf bie bUent ^abUn 6^ 7, 8# 9 welter era 
ftvtdt werben tbnnen* 2)tefe will t^ in ber n^dg^fifolgenbeii 
8(uflbfnngrmittiebfnen ^ nnb: borinn bie 9) n (^ (l a be nV m» 
t^Ujciotten a«9l^ fo oufffibren^ wie fit ^c^> mit ibrett 
S&ieb€rboIttttg6ejr{>onent4n birfeben^ nacb i^inmiber 
(efiimmen toffen ; wobnrc^ bie Carfleanng gegen bie ^rig« 
Oi))ugIet(^anXdV)ennbZ)em<i(^(eitgetoinnti . 

. • .■* 

12. 3tt»9fc ^«ftofuni. 8Är Diefette ©urnwe 5, hi 

t5ad{>jl«iett a, b^ c, d, e, f, g, h, i, in SStjieJ&ung auf 

i^re «olalwert^e i* a> 3, 4, 5* 6, 7^ 8. 9^ 3« 

Meinen ^eiif^en: 

\ »uflSfung für 9j' 

(4, bj c . . . g, h, i\ 
I, a»3*».7»8.9/ 

/ ... 

« 

i^lc befolgt genau b«S «on ntir.iettit« fn (S) «i^eÄeBe* 
Ite eomftinatorififK ®<fe^^ nenn nittn, smK bon oon A anb 
»en jagebSrigen ©wünieneji^onente« geftgt wMt, l^irr «iif 
aunb ben luge^ygen 9>otenaet!))Ottentett anwenbet^ 9(tt(^ 
iviS i« bie^Befolgung l>e«€(ef(^ft fjjer tto(|> Hbieirigee («mt 
#r^en «lieor a^ «H/ ba« nutn f^d^-olft a'.a »orflcKc« länn) 
Üdc^tpeifen^ 9l^ne totiter ttwai aI9 gegtftcn (Wjiwclwen). 

I; 9Riit^t ^ompUmn ff|if ftu»tta« = a^a» bieefRä 
|(ge auf a fidif enbenbe «BerlilnböMg ober 6omj»Iewon. 

. II. jDle «MfA b% Jj» ♦ . tjti^ enftcnbf o.Simiftejri»« 
Ulftfin^ftinaiif^i . 



i; ttnb f^reibi Patt M folgende» a ntiü b. Da« ^kbi 
i\ We eiuiige auf € f n bfcf? c n b e n b ir SSetbfhbttuö* 

b) ©tt« gefünbette a'^b glebt weiter, ttjeti« man bien(Sif 

. potretiten t>oii ä «m 2 tvfrminbert> uhb flatt b nun b^ 

f((>rel6t, ä^b^; unb baraü« jtnbet man äitf eben bic 3Ift (beti 

€r|)Dnentett bon a^ tt)teber um 2 berminbert unb bafär citt 

b me^r jjefd^tleben) a^b^j itub baraiW weiter a'b^ 

'■','' 
iJ)a« giett jufammen ä'^b, a*b^, -aV, a'b^,fl5r bie 
Stbe^teürbt^etlung; alterauf b,- h\ b^;. ; pcfi ettben^ 
bettSerbittbutigett; 

I 

iil. abur4 Gekeife 2rttn>enNnj| be» aierfaSren« (m H) 
itttb Srflfrerfung ber Siegeln i?bn,b auf c (wo, wie t>or^er b 
ÄHf bie 3aM 2, ftd) nun c auf 3, unb In beir ^öfge d auf 4, 
.itnb fe ,auf 5 , ü; f. w. bejie^t) fitibet man alle, Auf c, c^i 
"c^« . . ftc^ enbenben Öerbinbungen; unb fo auc& alle auf 
We fblgenben. Öud^fiaben unb i^re J)otenjen ftc^ enbenben 
^ompte^rioneti ber folg^nben äfbtljieilangtm 

r - ' , ' ' 

35fe ^iwettbtmg ber ©orfc^rlften 6, fa in It) erftre dff 
fd^ Mo< auf bie mit e t n em ober me ^ rem a anfangcnben 
•^ottiplf jf ioncn > atteft8rlgen> bie fgfn ä l)aben, werben ba^ 
^ fiberjjangett» Sbii öbet bie 95errt^lnberung ber Sjrponen« 
^f« bon a^ M auf unb mit a^ flattiät, fb fhmm biefe 
Sl^ptÄ , ob J!e f(j&bn inf SJerbitibungen bie tpn a enthalten) 
*i^t angewenbet iberbifn/ gieit^)WobI bergleid^n geben; 

iS» iie f(Jmtli(tfen eompieirloiiejt ber Slu(f5fung (Ji2^ 
k4^,ber ©rbnjjng'finb folgenbe: 



^ \ 



. \ 



I I 



V 



.5)9 IQ» J^inbenkvd^ 9ßevd(ei^d o(cf(^Ut>(ner» 

(a, b, c..»g, h, i\ 



•Alte 



II*Ä^ 



a'^b; aV; a^V; aV 

a^c, a*bc. a^b% b'c ; 
aV, abc*; 






1 » I 



ir II 



Ä*d, »'bd, ab*d, a^cd, bei» 

»r . 

a^e, a^be, b*e, acc, de 



a^f, abf, cf 

r. I : -IT» 

ab 



«r 



14. Sjtt^ letztere l)4vi!efi»nd burdi^^SIelMtrd bierlloiiui 
)(iUiiontn , tptt if)ttt Otbttungett/ t>ott efnanber ^ {i$t 

bie in 3, 4^ 7) ffeftt bie SBud^fiabett^ f^gleic^ mit i^^ti Qj:m 
|)Otient€n t>etfebeti ^ auf/ unb if{ fri9 «on alten ^ubfiirutio^ 
ticn complem ßeicbem Sfbteijrein^ (ombinaiorift^e 
Sttorbnuttg brrubt gau) aiif etnor ^nf erfi Ui^tm Vimtau^ 
((^ung bev SDudbitabeti nnb fbrer 9>otenif n / bie itt^t ntebt 
|eit erforbert/ alf man nbt^s ^at^ ibre Q^Ijebet ju fc^ret» 
^et!« äSeS tt)trb gletdb fo unb an bmOttt, i^^ntttx&ixi 
ittitttHU^ juinbern tiet iü f>ett&(Xm, aufanimetij|efe^r/ 
ivit unb tto man ei jum ©fbrftmib nälltd^ ftnbet; glei<^ 
t>{el/ ob man Ote einjetnen (Si^mplexn^nen unter ober fitUinß 
f inanber ober in wel(||er anbern Sage man fte (einreiben umü« 



com6mafor{fd^eir mh anbetet ^etfafftm^ 99 

• 

JSflcrf^aU iii) ^em\t%Ui$, titcai noeitUuftigtr, fodi^ci^ 
ft^t, wie matt bA^ ^«fel^ t^rrr Ublei tung uttb S{frMngigfeit 
i^on eiiiatitcr am beutlii^flen uberfte^n @o n»erbe idb mid^ 
Ottc^ fär i!^nlid(^e SaUe in ber Solge t^er^alten» de tfl eine 
flbei wgebrad^te @))arfamfett^ mit 9(ufof»ferung folc^er 
^ortl^eite •»— pcriturae parccre chartac. *- * 

15* J!>ie^nni)!^eIungberSom)>lnMoneti({ii 13) enthalt tte 
(^ter in 5 »nb ©♦ 84, 859lote cc) berfprod^enc S i m p H ft c a* 
1 1 n be^ %temhle^if(i)m ©ubflimtfon^berfa&ren« (3, 4X 
2)<n Ucbergang t^on btefem auf itnt mac^t bte (in 7) auf« 
Stfledte/ unb burd^ A au^br Ad te / combinatortfd(^e fSer« 
ifirjung, bie aber tH>n b$r (itt 13) ttod^ weit fibertroffniDtt^b* 
3ar unmittelbaren fSirgler^nng unb Sladj^toetfung ^ baß 'bie 
^ojScoDic^fc^e ^arfleitung bie Somiolexionett »oOIommen m 
eben ber JDrbnuug unb $oIge aufetimnber/ toieta^Zttm* 
Kevift^e Gnbjlitutjondoerfä^ren / giebt^ ^abe id) in beut 
@d^ema (n) baffir, be^ 2ln^brmf buv^ A ben in a, b, <v 
d, e entwitfeüen ®(iebern^ redt^ter J^anb be^gcfAgt* SSei^' 
unbern (Sntwirfelungen^ in bei^ Solge/ werbe iiä) i^nCwte 
andf ftd^n l^ier in (13) gefcf^llhrn Ijfl) «I^^t^oUfornmen ettt* 
bel^rlicf^^ n>eg(afettt 

9lel^rerf Darf^eSungen «erfd^tebeiter Gummen^ \tt$^9 
len unb 93ud(^(laben/ finb ju unmiltiiJlbaiem 0ebraud(^e in ber 
8(nwenbnng^ am Snbe ber SRbl^anblung befonber^ (in Xafel 
V) anfgejleCt. 

16« !Be9 ber (Otomtfc^m ^ntwtdfetung ber Snbointiott 
*X i|* (®'43* §♦ 58) erinnert unb gejeigt mthtti, tt)iefid> 
^ran« bte Sntn>Utrionen *'"'' J" unb **^'J" ttnb anberee 
©nmmen^ rficf» unb bor wärt« ffnben fafem fi^* werbe» 
«ber bie niebrigern Summen au« b^^ern , bep ber ?8o8co« 
ti>i^\^tn £arjie((nng ani e{)en.benfeIbeu@pmf(e;rione«t (ber 



.■v 



I ^ 



9 a 



/ 



100 111. J^mbcnfeurd/^SergWc^öng t)crf4ie&enrt> 

jDrbttttttgen a ober a^ ober a^ . ^ n)te U^ bev SRofortfd^nt/ 
abgeIetHt^^an(|> fomtnttt Sjc^mpel unb 9tadtimeifungen bap 
i>pn itt ber bor^erge^enben ^b^anblung (9h)te b» m, t^ u^ 
w) bor« Dadißerfa^ren/ bte Som|>Ujriotteti ^ titebrtgfret 
6ttttimefi auö benen ffit ^bb^e ab}u(eiten, l^at aud^ J^f 
^remfelep ®*6ö, 6i §. i ittib ble bortige 9iote h)bemfrfr4 
€^ toirb alfontd^t Aber^Afftg fei^n^ au(b beti entgegengefe^tett 
SiiD ja ber'&br^Ki , unb ju S(>gen / tote man ant beit Sontd 
^Uxiotieii fär "J* ble fÄr "^^J" finbe/ juwal b« fcte 58o«* 
coYoicbfcbe SKnorbnutig baf&r bon ber SDtoibrifdl^en ffkt gati| 
«^»dc^enb ip. 

17* ^ufgaBe» SDie Somplrtlonen ber Stimme ti+i 
auft ben gegebenen 6omf>Iejrionett ber nacl^fborbergebenbett 
®umttie n ju finben* ^) 

^uf[6fung^ t SSanfel^e äffen etn)e(nen€om|p{ejt;rof 

tien ber Summe a ben ^tx^^aUn a b or« 

■ * 

lU SRan bertanfi^e (aber nur m benienigen €om5 
pUxmtn ber 6umme n, beb ^enen bte beij^ben erjlen S^ucb^ 
^aben ti\il)t etnerleb^^ fonbern berfc^ieben ftnb) bett 
erften ^ucbftaben folcber €om)^terionen / mit bem tti^ftfoU 
genben fpdtern/ unb fftge folcbem bte Abr igen SBucf^^aben 
ber Somf)(exion unberdnbertbe^« 

III« Sie €om|9le;r{otten / bie I unb Ilgeben^ mtf(be 
man fo nnter einanber / baf tnan ijx jeber €omj|>(eno.n aui 
l, bie au« ll fe|t^ toenn ti berglei^en giebt (Siebtel 
leine in tl (n>enn Hmlidf ber ^ompleiion )nr Summen 
• erfle bebbe »udbpÄben nicbt berfcbteberi ftnb) fo fefet man 
" Wb« bie au^^I* nnb gebt glei^^ jur folgenben Som|)hwtt 
ber ©un^me n fort* 

d) SJefe «ÄufgÄte utib fWe ^fitflfifttng in 9Su<bft4beticbii|pIerli» 
netif ift mtt Der (im «r** b. SÄdtb. ^/IV, ©.jjos, 406) 
m bie ^at)Uncomp(e;ptotien flleid^giklttfl. @ie ftebt ancb (& 



a" 



t^mbhatotif^t Mt> mUtetUktfa^im, loi 



\ 



J&lef If! (»M(|> 17/ 18/ tmiis) 

'■ ■ ■ "J ■ ■- 

/a, b> c . « . . b, vk\ ' 

V» 2,3- ♦♦•♦ 8, 9»ioy 



'a»a 



»«b; aV; **b'5 »'b*; b» 



■f"***" 



xjt'^c, a'bc, aVc, ab^c; 
^^c% a^bc% bV} 
.3 



ac' 



■ j" ' . ' " ■ ■■" 



a^d, a*bd. a*bM,bM,a'cd,abcd,cMj 
a*d*, bd» > - ■ 

a'e, a^be, ab*e, a*ce, bcc, ade; 



I <m 



HP« 



,a*f, a^bf, b*f, acf, df 



z% abg, icg 

a^h, bh ' 

ai 

^ ®ttt ^iet, «ra '° J ütt« 'J (13) ««luortwen? «Öw 
Üont^Monetr in ' J* (««* ««p. I> a »«««f««« »«»*' «|?* 
(«up« II) leine mit a «Bfanaetiöen (jur S^rtnung a 0«Wtw 
Jen) ^mpUtmtn seien Utmi fo »e(^tfertl«t bie« juglej* 
Vit %orf4>tift (16)/ tw« tt>el($«r vm^ m'Jm,°J' 



f . 



t 



102 m. 'J5inbetttwr9, SSetgleic^uttg »ccfc^Uöttitr, 

(bie €üm))Ie;rlonen einet ni^brigetti @itmme mi6 benenter 
tiad^|!(^6l^ern) Ju ftitben^ alle <Somf)Ierionett bir Orbttutig a 
ter (entern , um ein a t^erminbert / »>t( Abtigeti aber gati} 
äberge^n 

Kombinationen )u unBefümmfc» Summen n. 
19^ ©ie ©arfieRuttgen^ (13, ig) fÄ^ren itnmittelkt 

m-3 tti-2 m-i 

(a,b,c /. ... a, a, a \ ^ 
(a) (a,b) (a,b,c) (a,b,c,d)... 



'» 



. +''-'Jc+'-J'c*+"-»J'c'+ctc(a,b) 

+"-*Jd+--«Jd'+— Jd'+etc (a,b,c) 
etc etc etc etc ctc 

kie toeltere gortfe^uttjj tidt feine ©dt^wleriglelt unb ftnbet 
ft(l(> In Zöfel VI aip ©nbe biefer Slb^ublung» 

2o* Ja bemerfen: 

e) giaAm au erfrateti, fntb Dlet ble (a); (a, b); (a, b. O . .\ 
«eben i)eit combindtoritoen ©liebern, tti*t wie fonft ae» 
w66nitcb Daninter, gefegt, aucö ben ^u<bflaben a, b, c . ! . 
titdjt ibrefiafühucrtbe bei^gefögt worben ; wl<ftrg um ft föglis 
*ergefcbeben fonnfe^ ba.|te oben .unter "T Im 3 et« er 
be^famraen Uelzen. , *jr 






mmhmtovif^t mh anbem^ttfa^tm* , 103' 

I. Sie er^e Somttt grfttibjet fE(l(^ barauf/ N)0 nad^ bet 
S5escoi^tc^fcl^m S(tiort^nunfl^ bie aa feinet {e993u(()f{aben ftc^ 
cQbetrben €imi)>Ifr{otteti burd^g^ngig beyfatnmeti fie^^ett/ utib 
nacf^ ber S>rbnung ber 93ttcl()j}abeu a» b, c, , d . . «. auf ettisi 
<«iber fblgew (ii, ij, 18); bie j »e^te ?formef ttttterfdS>e(j 
bet öieibei^ nod^ bce $otett}m b, b% bV. • .5 c, c% c^«. • ' ' 
if« f« m« ber Snbbud^fiaben ((Sbenbaf* unb 6^ III)« 2)ur(| ' 
fit n)crben bte ein je (neu QUieber ber erfiett is^eiter jf riegt* 



2)te Srelftnli^fiit biefer ^ive^ten %f^xxM\ mit ben '^rem« 
ifd^en Stebucttoniformeln (2, II) fiUt m bte Sfugen | 
nur nierben i^ier^ flatt iener cQmpIfxen bon etnanber al^^ip 
jigen geid&eii A^»>, B^*^>, C<°> . , . , bie j!m})eltt, uh- 
^k^jn^igeii/ combindtortfcl^ lei^t <lu<)ufiitireiibett ''j]f^ 
'^ J, ""^'y «• f- «?• gebrauch, »ie «ebuctfon ber 
SremMf 9ifd^en (Sletd^ungen X^/ H) 4ttf bie l^ieftgen combtn 
natotif<ben Sormeln^ er^eSt aud 9lote I ber t^orlSfcrgc^enben 
Vft^anblung« Vtm t>frg{eidS^e ferner 9i'ote$,VfK»y9z,aag 
bie me^me SSe^fjpiefo e^tlii^ten. 



IL 3n ber erfleti gforme) (tnb bie SBud^fiaBen a,b,c.,^« 
imtcrbie tnt)otutortfci^en ^e{c()en )eigermäf ig untergefelgt; m 
^ itdt^itn. cm ^tM ieber Steige l^ei^gef&gt. 3ene ge^b^ 
m )u 6em @Uebe^ unter n^el^^eni; birfe^ ju t!^ 
Itril^e^ n^eben ipetcf^er^ fte (le^evu 



IIL X)a« mte^Ueb, berer(lenSbrme(> ijl 



a 



a, b, c . ♦ . a> a J! 



£)ie(in-i)te «(orijotitatreileber ^nseyN^S^r« 
wel, ijl 



} 



I 



" s 

|04 ilL i^inbenburg^ SSergtiK^tutg t^evfid^iebenet, 



\^a, b, c , . 4 a, a ^ 

IV« 3ftt ber Slnmettbung/ wof&t btr Sarßc Uttitgett (13^ 
i8) aW öe^fpiele (fir nxg; = 10) biennt t^anni/ faQeii. 
ttiete ton bcn itt ber adgemeuten (}Y9C9teti) Sormel aufge^ 
fd&rten ^oten}en ber (Snbbuc^fi^ben xoti, in fofnn felbigt 
burc^ bie ®rbfe bir ^nmihenjabl n befc^r jnft unb atxi^u 
fdt^IoflTen t)Drrten.(6, III)* 60 femmen (fär ^ = 9, In 13) 
leine Snb):u)tenien b^ c^, d\ unb nod^ t>ie( weniger b^^e^ 
re bor; eben fp faOen bey^ben S3^^|iaben ,e, f, g, b, i, 
fiUt $oteni>n/ auper ber txfitn, ganj ,n>egt 

\\ 9(u(^ bie jeigermjf !g unter nnb neben ben in^oftti 
torifc^en ^ci^en gefc^iiebenen a9)td()(laben a,' b^ q . . . (Ü) 
lommrnjn ber 9Inn?enbung be^ bepben Sp^meln nic|^ immer 
litte Dor. 9(uf ben ^all n jmltc^ / toeun ber Summencjcpo^ \ 
nent n~in ober n-rm Keiner i^/ ülf bie im feiger an<^ 
gegebene SReitg^ ber SSud(^|iaben/ tt^erben n n r f o.b i e 1 93ttc^i 
iptaben a« b, q'. .. gebrtod^t^ <it< be( tleinere 0dntnieflf 
eji*p9i;ent Sin^eiten ^an . 

X)d« in ly unb V) Gefügte ißblo« nac^rid^tTic^ ^ 

^ te^gebriK^r^ nnb foQ tcme^n^eged bem ®eb jc^tnijfe }ur t^ifi 

fdtten* ,^efin menn il )ur n)ir{(id(^en 9(nu>eubung (ommti 

ergieh ftddi bai aKei$ bott felbfl/^ o^n« ®<it^»ierigtein @a 

»♦^. iji / ' 

(a) (»jb) (a,b,c) (a,b,c,4)Ca,b,c,d^) 






(a,b,c,« (»,b,c) (a,b) (a) (i) 



'•^ . J 



com^ittdtorifc^et: un^ an&erer iSerfa^rem loj 

. & thnmn ne^mlid^ im<3«iger feine fdu^flaben »orfontf 
mtn ß bereit Sofatoert^e ^rb^er xoixm ^ M ber ol^en Imfev 
J^anb fie^etibr @iittimene;c^onetit »on ^« 

VI, J5ie Sormelw (19) gefeen iebe SKit^eifung ber Äuf 
fiefiimmte a3uc^ffa(eait<^^n&enben Somplemnen^ ts^oti a1? 
Utt öbrigen unabl)4«8i8t , . 

r ' ' ' ' , • ' 

l » - /,. 

21, "MufgaSe unb €)i*empeft 2)ie ^otttpferioiten ber 
' «nborbttuiia d bot? '^ J fftr be« feiger ( ^' ^' ^' ^ ) 

aniuflefcen* , 

|l*ttgormel(i9), '•-^J'd, ober 



? Jd 

Ca,b,c,d) 



ra«, »*b, a^'b», aV, b^ ] 
== < a*c, a'bc, ab^'c. aV, bc* > 4 



la%-a^bd, b'd, acd, 4M 

Pvt d n b er e B<»w<t g J6(.> (6ea fcad {0 ; 
" Jd + * Jd* + • Jd' (a, b, c) 



Va«, a'^b., a*b», a^b% bA . " 
.\a*c, a'bc, *b*c, aV, bc-f 

(a*, .a% ,b% ac) d% i.d' 

p\t €om|)leriotteii fÄr ^jj^, ^0^ fanti matt entweber 
{itÄd!> II oberi%> unmittelkr ^nflrui««/ ober bermitteljl 
(^3) ti4)c& (i6) ()er(le(Ien ^ ober enblid|> au« Zafel Y, ^tev 
am €ribe, al^fc^reiben^ 

22. 2)ie a3o6cobtd(^rc^e 2>ar^e8tttis giebt bti Tottis 
plexipneit in räcf»4rti|s Ujritograp^if^fr iPrb^ 



\ 



\ 



io6 II(. J^inben^urg/ ^ergfeic^uns i>eef^kt>ctm, 

ttttti0 t). «Watt ttnttte «eet Att<^ k|e *"-" J' j*». bte ' J* 
ttnb ^JT (in 21) tiadi^ be fKoiore (®. 41-43) cntmctdn, titt^ 
bett einjelnett , (Sompifjkfionen ben ^nbfactor d , ober bte d^ 
d"", d' wU%t beyfAgen« ^aburcb n^Arbe bte ganje flb^ 
tlftei Ittttg ber in 4 f^c() enbenben Somplejirionen in birec t 
lejrifoaray^ifdt^er iDrbnung erfct^eineo» 



fl^ergteid^iing ber S92otY>tlf(^eti tiit>o(uförifd^et( Tfnorb^ 

nutig wtt bcr 93o$co9ic^jx^cn. 

. 23. erma6 barfiber ftnbet fic(^ bereit« (STrcb* ber ÜRiitl^ 
J^;iV> 6*409, 410)» «ßier lann man nuttau« fBerglet« 
il^ung bon Staf» III, IV, v. Vi nnb ben )uge^5rigen €rs 
I^nterungen im Ztxxt, bte @ad(^e no(^ genauer fi^erfe^ent 

9) Z)ie aitf geln f&r 6e9be Q^erfa^reu/ bie Sontplcrionm^ 
f&r befiimmte @ummen }u finben^ füttb utufirettrg gletd^ 
leic^^r* S^re (^ompleirionen ftnb bet>berfeit« (e;K:lt0grap^if(^^ 
t»orn)^rt« bieeinen^ r&ctn^art« bie anberu/ nad^ 3(n# 
fang«« nnb ^nb^ndj^ffalben/ nnb i^ren 9^oie»j^ti, 
georbnet* 

V 

b) Die a5o«cobfd(^fd&e »orfi^rift (^ter n) Iflt .gleld^woW 
nicf^t rein » combindtortfd^^ wie bie iOtotDrifi^e (S. & c* a« 
Sl* ©• 184/ 43)* 85f^be ©arftettungin fielen (Sfeenb. ©♦ 
183) tieben einaubcv« 

f) 9?a4 ber geio^ftiinAetii («w6. b. 9K«tb. ^, IV, e. 404. a, b) 
ait(b Her (iti u tinb anbertoirtO bur<bg4nat9 beot^acbteten 
tatior^ntitig. 3n bet Jof^e bat §8 d c 9 i (b Kib{l bte gr^f erit 
^ablett vpcaniiefteat, nnD babiir<bbie rÄ(eiPdtt^s lerifo# 
flrapMfcbeJoige ber ^otttplmotirti in eine birect« lert» 
fograpbtfcbe oern^anbe It O^cd). a« a. £). 9* 42t ; @rempe( 
ba\)o<ti dbenb. 6. 409f 4^0), 2)Ce Stipalutlon (6. 409) 
jeigt aitglet<b/ tote man lebe €omp(ei'ton an^ ber na(b(^t»ors 
betgebe IT ben ableiten f 5nue/ menn man bie an^etfle bitbile 
S0b( M abitefonbert betracbtrt, tnib mit ben äbrtgen m$^ 
So^copicb^ (Kegel (li) perfidrt» 



c) (S6 I<lßt ^^ it»we, wit i^ Ct» n) geaeigt Wtt, bte 
80 J<^t>ic^f4K Solg« ber SotA)>Ieiripiieti att(|^ ttin s comlbin^^ ' 
tprifc^ anordnen« 316er bie 2)ar(feKuttg fi(bji tji bod^ i^oti 
ber fSefd^affen^eit.^ baß ftc^ auö t|r , nid^t fo unmittelbar 
bU. dü^ btr !D?0brif(^en ^ • bie 3nt>oIutionett n i e b r i g e r e» 
ßummeti burc^^ btoße Sßintel abfonbertt unb a ü ^ f c^ tt ei b e n^ 
fo/ n>ie bie ber ^6^ern Stimmen bttrc^ bloßem Sin fe^eti 
M Stuiangelnben an bie niebrigei n^ b ^ 1 1> r b t i n 9 e n tafr 
fett, Smte^utiiS^tSemußman^ be^ 99ef olgun^ ber SSorfdS^rift 
(17) bte l^b^ere Summe notb^^big befonber« abfegen« > 

d) (pieti f^ \ft aud^ bte J^nbl^bung ber Formeln (19) 
f&t bte i^nlbefltt^tmte ® umme n nac^ iSo$CDt>ic^$ Unorbtmhg^ 
tiic^t fo einfaid(^ unb gefd^^metbig ^ voit bt€ ber 9)!ott)rtrd)ett 
(€. ©. c, a. 91. ©♦ 2Qa unb Wer 3(b^* I. @, 17* Xaf. IV, 15X 

e) Sine golge (an« c ^^tb d) ifi: Die ^!8o^cin)td()fd^ 
DarfieOung ijl/ in 9(bftd|^t auf ^l^ere ttnb niebrigere ®nm9 
mtn, ntc^t in fo l^o^em ®rate inbolutorif^^ al^bi^ 
aJh)tt«rif*e. ' " 

f ) S)te fe;rifo9ra||)^if(^en Scmpfetionen nad^ t>e ^pm$ 
fatfen ftc^ fogleic^/ nad() meiner Stnorbnung^ tn(£(aff€ti 
{ufammenfaffen^y unb fo eine Snt^olmron in bie atibere um« 

' f r m e tt (€• @. c, a. 8l. 0. 195^ 60). 9flidj>t f^ bie gomj 
yteicneu nad^ 95oöcot>tc^ ^)» 

t) <^ne jt)nlt(t)e Umfetmnnd meiner ^faffirn(nt)olt}tt0ii in bfe 

^ö^covi^Me^nof Onnnn nnb untgefebrt/ t)atie td) (a. a. D. unb. 

91f<b« ))> ^«tb. ^* IV. 6. 40g) aogegetien, 2>a0egen bat 

^etr q)rof. $faff (Dlsqaif. anal. p. %()6}.btei^ StifrauK» 

aufgeflent. di hitttn nebmUd) in jen^n bepben 6teUc;ii nicDC 

nielne€Utfen<bereR ^oipplertonen tote Labien mac^fen) 

fottbnn Hr §Bt»^co9tct>f4)e{i (bte nad) falletiben €n(^ 

Sablen fortgeben) genanue werben fofl^n. ^M Mefe^ Unter» 

fd)iebi ^en i(t> bocb. C^rd»« ^/4ii; 34) au^brücfUd^ nacbgeipfe« 

fen, felbil (tnberbortigen 9iotO eine^berbrepSBeufpicle angef 

fäbtt babf/ bie feerr «Prof. ^f äff geden mid> gebraudjt^ batt« 

iO) bort ni(^t dfbad)tl 3nm Uebrrfluf raia td) ned) bie 901t 

wir (^. ©. c. a. @>» 264) anfgefleötentttnorbnungen^, ß, y 

aufübren / m meine glaffenbacfteltttng 4p> nnb hU i^o^coold^^ 

f<be ß, nebil ber rödiyftrt^ umgefebrten ^ «on (e^terer^ )us 



to8 IIL Jgim1)en(urg/ S^rgleid^uns »erfc^iebener, 

g) 2)je 93o0cou)i4^f(^ 2)ar^e0ttng bagegen t n t> o t d i f I 
Me 6ontf>IejrioTien für Me fttccef|tt>e tioact^fetibeti Bälget r a; 
mh a, b ; nnb a, b^ c; .unb a, b, c, d; it. f* n). auf^ voIU 
fommenfte* Sin anberer eigtnt^Amltc^er/ itic^t non^ic^t^ 
, ger ^orjug biefer Sfnorbnung beffe^f iiitc^ bartnti, bafifil 

bU jufammengeHrigeti Somplerionen f Ar feiger üu^ $affi^ 
(uttb babtirc^ auc^ aue 99ti4^ffabeti) bie tii€l()( tiAd(^ bet DxU 
fiung/ fetibevn fpritngYoeife/ fortgeben/ o^neattettm« 
fdijweife mit i^etdi^ngfeit barflftte (€. ©• c. a. ST. @. 261, 
962)* ein Urnftanb bon bebetttettber SBid^tigfeit fdr bi^ 
^ntt)^ttbö«8 1 ' 

* * 

•> ' IL $. 7) f Ar ba< io»e 9lit( M bortisM $Kru(^^ «nb ^ 



Seigtr 



/a, d, e"\ 



SAr bA» bortigc D ^^ Mtte mM nlmnc^ 



Vi 4> 5/ 
b* i* bie Summe 9 auf i» 4f 5 ober a, d, e jufammenju^ 

,fe^em Die <Somf>(ejrioncn bafAr Mnnen (nac^ 11) U\nt an« 

bern/ al6 folgenbe ^t^tt, bie man fogCeiiit^ in i^rer £)rbmtng 

f nbet ; * ^ 

Finnin = »' jDatrau« 0nbe man (nad^ 16) 



111114 = j^y 

544 = ad' 

11115, =1 ac 

45 =^ ^^ 



D(8)— a»+a*d+dHa'e 
uttbD^'^i=a^+aM+aV 
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flitmittenareti aier^Iei4^tta nelben eina|iber(telftettb beftak^ 
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comBmüforifc^er unb onberer QSerfa^rem ' 109 

" eine ttt^rarifc^e dJlevtwxitbi^ttu . 

.# • 
" 24. !• S)e 59löiDre (MifteU. anal. p. 86) jlettt fotflew 

leSIiifgabe üuf: 

•*■ ' . ' ' 

PROBLEMA IV. liiufinire T^erminum .qucinU* 
bet, ' cuius loctis ai&gnetur in Serie nata elc diuifione Uni*. 
iatis per Multinomium quodcunque« < 

, ■ ' • . - ^ • • 

II Sn ber TCuflofung («BenSafÖ Jejie^t er ft* auf 
fernen bcr ®ocietit in ?oni?on «m 6ten Sun» 1697 df^ergebe« 
«en imb in ben Philof. Tranfeach No. 130 «irgerfidtt be-» • 
^ubltd^^en aagemeinen ie^rfö|, ben er anif (MifcelL^iS?) 
feitt^eilt/wieYoIjjet: ^ 

ilL THEORfeMA. Si inultitiömiüm ä + bz^-cz' 
H-dz^-f ez'^-f etc ad potefiatem quamlibet datam^n fit at- 
toUendum » erit poteßas requifita. — JjJ^ier fblg^tt bl^ ' 
6 erfien ©lieber ber Sormel ndc^ ber l^rbtiüng, bt^ mit z^ 
»le flie an<|> i^on »lir (^rcj^i b* SÄat^. ^. IV. fe. 386) 
«wfa^ffil^rt ftnb/ fär b«j borttge z"* ^ier fiberrttt i^ linb n . 

ffirmgefelS^ 

IV. »ep ben eoefffdentert feiner ^ei|e iJnierfii^eibet 
ieSKoiW Mm&dliäf jwe^erleD »efe|e: H ber ?)roj 
bncte^ an« a» 1>^ c» d . ; . ünb 2) ber i^nen boriufeienbett 
tt n j e n ober ^af)lttii ?8on be^ben ^anbelt er (^J 87-89) * < 
timftdnbtidl^ ; (ndbefonbere ^on ^orttiiruttg ber a3ui;i^|iabent 
})ii>bucte (@» 89) beren Öefci^ n«d) bc SfÄoibre ic^ attd^ ' ' 
(3lr4>. «, a. Sw ®. 387/ 3) f»tj imb faf (ic^> bprgeilegt f^äbu f 

Unmittelbar tiact^ SIngabe biefe6^ ©efei^e« folgt t 

/ 

\ V. COROLLARIUM f. Si poriatuf h=- i eUät» 
tunc erit quoticns orjundus ex diuifionc VnitätiS ßW 



f ' 



■* 



y' 



HO IVL Äinbenburg, ©«rgUl^ung tjerfc^leöetier^ 

MuItinomVum i — bz — cä* -^ dz* - etc = (J^icr folgni! 
tit entn>i(f elten 9 erüeti @ltfber M Quottemni bis n^ t.\ 
hl i^rer £)r^ita auf einatibet)* 

VI. ©ie gßortt (in V) Si ponatur n = — i et 
tpri Uiltf^tn fid^ ojfenbar auf ba« Xl^eorem (III) utib 

»irb baburd^ ber QuoHctit — - — --r — -r — 

V i-bz-c2* - dz' - etc 

9>flftenj (i — ^ bz — cz^— dz^ — etc)"*' rebuciru Äle 
9robucte ber Su^ftabeti b, c, d, c . . . foQten alfo bcc^ 
n)o^( bent unmittelbar borfier bef(l()rtebenen (in IV er* 
»ahnten) @ffe^e folgen h* ®tart befen giebt be a)}oit>re 
folgenbe^ bon jenem Oefc^jeganiabwetcl^be^ Sntn^idfeiuimt 



(OMfbH^ 



b) 2)4< 92a tAtlf Ae^ imb (wenn weUer iiteftt^ baBe^ etlmtert 
n»i{b) 9}otbn>enbfie biefct ^oxau^fr^ung ift 6tl(b 11rfa4»e 
gew^feit/ taf i<(^ bie be ^oiDtif^e nu^fdbtlicbt SartDttfeluug 901t 
(i — bz — cz* — dz' etc)-* nic^t weit« mit imem^s 

fe(e ^nfammenae^alten , nnb bte Slbweicbung. b^on bemr tft 
labe/ ob i(b 4lei<b mebrmal^ bacauf aejlofen bw. 9?nr e r fl 
tt e n et n (^ ift mir fei bige ^ bttrcb etue snMfllge fSeranlaffang 
bemerfUcb getvorbeiif fo menig verfltctt «n^ ibrigen^ birfeSb» 
»ei((nng til. 
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1J2 III. ^in^tnh\xt%, SSergfetc^im^ t)erf#te&ener^ 

©« ÄltteralprobUcte |u z^ z^ z® ffat Öc 9Koit>w Wer 
nur t>ott teil aSuc^fiaben b, c: d, e, tiid^t n^etter^ mitge^ 
tfytHu liait^ l^at er, au^ ®erffr)in, jwe^ ©Ikb'et, 2de fftt 
zz"^ unD 6bde fftr z\ »f8aelajfen> blc idji ^ler gc^lrifteil 
lDrt«/eingef<^a(tet J^abe; 

Ytlt ^ie cmiiMiot^ä)i Scrtiiet ffit beti äuötiftttni 
»ber bfe 9>Dtetrj (VII) ijl befaitntermafen (©♦ 15) 

jrb, c, d, c^ f, gi h, ir. . . .V 

\U 3» 3» 4' 5. 6, 7i 8- • ./ • 

jbi« Somplerlonen fÄr bie »"J^ ^ter iti (VII) (letteti «B« 
tiid^t/ toie^ttldn bermutbe» foBr<<^ bte ^oit^rtfd^i^, fonbern — r 
bie93o$CDt)id[^fc^e Slnorbnitiig bar« Gtne merfn>ftrs 
feige Srfc^einuttg ! bie eitie attif Abirlid^e 9(u4einanb(tffgung> 
toie t(^ füe ^fe; gegeben l^ttbe> voe^l berbietttet 

ix. 9lutt m^tU bte Srdge^ tbie 6e ^Ü^oiDre ditf tiefe 
SInbtbtimig berfalicn fe^? b<t il^m bc$ bie StebucH^n (V) 
tielhte^r auf feio fc eben (uumittetbar Dörfer) be» 
lannt gettrad£^te# ünb (p. 89) auöfäbritdi) bon ibm be^ 
iif^riebeneS defe| bernoie6: ib^rAuf Idßt fti^ fotgenbe« er* 
toiebern: 

X. t>k (Ettttbi^eluttg (Vit) ttitÜti Mu terJJ^fiimmte |ab^ 
leti unb ^x}pcntnUn , feine unbefiimmten^ ^e bie f fir Öt 
jDiefen ttmfianb benu|t be äRoibire^ ffir bie ^equentlic^^ 
teitbertefer/ föIgcnbergefiaU : ^ , 

Ä) 2frtt eORÖLLÄRlCt i. (p. 89); brädft er, ünmtö 
Jeibar liadg^ ber .Cntwicfelung (VII) bie ntimerifc^en 
iSoefp.cienten ober SBerfeiJungÄjat^Ien fo an«/ »iefe bur<|f 
iie )e|limmteu C^fonenten gegeben finb; 



I 

• 



a)m6matorif(^er uttb (mbem SSetfa^tt» hi 

b) Sm COROLLArio II (p. 90) erinnert er, nmit 
foKe in beut t>orIie()enben %Mtf bte $&bt\xni hex fdwlf^abm 
a, b, q d ^ . . ntd^t t>on a > fonbern ioon b anfangen^ bad 

l^ißt/ m meiner ®^rac^e, man foBe (, ' ^'^ ^' ^ • ; ;) 

^'*^ (i,' tl 3! 4 ! '. *""^ 3^^d^^^ nel^men; bdburc^wer« 
be ber SJort^eit gejU^afft/. b«ß ble ©ttmwe ber Sjirponentert 
ber einje(ncnS3ud^f!a6en ber {u z^ ge^brigen^titteralprobucre/ 
bem 9)Dten)erponenren 1 bitr%angig gleich ft^, 

O 3m COROLLARIO III (p. 90) wirb biimerft, bte 
tti einer unb berfelben^oteni bonz ge^&rigen KitteraI|)ro^ 
bttcte (in VII) fe^en ton ber Slufl6fang ber bej;>ben ®Iel« 
töungen z4-y+x + ctc =a nnb Äz+/3y +yx + etG = b, 
fÄrganjc, pofitlbe z, y, x ** . aH)angi8. Die ganje 
ttudfü^^rli^e ©teUe ^be ic^ (& 6. c^ a.^; ®. 119) be^ eJi 
nix anbern ©Hegen^elt dttgefft^rn 

Xi. «^ierinn to^re ülfo bie STnttDort dnf bie Sr^ge (in 
i^) 2u fuc^tr« 9(ber man jte^t nid^t ein , wie bie ^nflhs 
fung jener .anbeftimmten älufgabe , unter fo bieten ana» 
fcern glei(|^m6gliclt^en ^ gerabejn auf bie jDrbnun0 ber iittti 
talprpbucle in VII fäl^re^ !D)an muf alfo annehmen/ bt 
Wo\x>te f)aht biefe £)rbnung be^ ber @e(egenl^eit tufdlU^ - 
l^emerlt , mtb auö mel^r ern att^gel^obem SSefrembenb 

Ueibt ed gteic^wof^l immer ^ ba| er ni^it« barAber erinnert 

W* ... 

^ufgaßeh gtwö^nltc^ ju i^tet ucfprörtglti^eh ©im* 

55. üuf bie %mit (34, IX) rift (r* au^ fbid«t»w' 

Vtt6funft ge6rni ^^teKrtd^t f}At he tSflome ten ClMtitt» 
tn yh bur^ wirtliche 2)1 t>if Uta ber I bmd^ bie Steige 
t— bz — ez^— ds' — etc gefuc^t» SDie ®(l^wierigfei(^ 



1X4 ni- J^inbenkr^/ 9ßttfl{ek('ättd «erfc^tejbenetf/ 

W btt tielgn^trige t)tt>iför (idf thäc^t/ tbirb ge^öbi^ti^ wen 
müti bie tebelntiiligfti Qlieber ber St efl e ttttb bie bärattS cfij 
folgenben ftitcef{tt)en 0itot{ent(tit6ei(e; ati dtte fhretiiE 
gf Crbnutig bitibet/ itm nii^ti Mhtp itx Abrrfeben) taÜ 
tifDetd^t f^at De S9tofor'n bie Solge biefer ®(iebfriia(^ bei| 
Snbbudt^jlaten b, c, d» ö • • « ttttb. i^ten ^^tenjett — 
bieSÖo^coDtdi^fd^e &rbtitttig — auf bie i^ti bieifHt)!^! 
ffon felbft Iei4it letr^n fottntf/ bor dtibern t^orjAglicO S^fd^ie^ 
titn / ober n^enigfleti« feine S(ufmer(fam(eit auf ftd^ m^gm 

i6, 9Bie obet du(^ nun initiier hxi tiää^i Sefc^ftfetf 
(k^n ntag, fo bleibt bie SBraennung So«eo9td!^f(9rOrbi 
Httiin bfnnoc^ feflfleben^ mW ^o6coüi(^ (tt>a< be 9lDh>rt 
tiidt^t getbatt bat) eine leidere beflimmte SItegel (xi) bafftr } ti$ 
trfi angegeben ban 

27* fJtan bfgreifr (ei(f|t^ ba|[ ba« ^erfa^reü/ bie Öuoi 
ttlntentbeite auS foldt^n bie(gltebrigen 9lennern ober ^ityU 
foren )tt ftnben^ nur erfl bnrd(^ combtnatorlfc^e SSori 
f d(^ r i f t e n ftdber unb bequem gemacht n^irb / unb baf ma»^ 
Bfo6 in Srtttangelung fold^ee StegelU/ ober auB Untutibe ber^; 
fetbrn> auf 9(btt>ege geratben^ unb ba6 auf Umn^egen gefbct^t 
^atp wa6 man gan} in ber 9l4be b^tre ftnbt n f bnnen» X>ai 
l^in gebbrt äuc^ bie^ in anbeter gtAcff!(bt n)id^rige, ^erle^l 
gung ber g^brodtknen Sunceionen in einfache; bie aber ^tee^ 
|tt nnnbtl^igen uitb nnnatftHidiieti S^erwidFelungeii fftt^rt^ 

a8* ^^ ttifi id^ ba< ^reüibte^tfd^e fßerfaMn fi&ir ba^, 
Attgemrine (n+O^e QHieb ber n^ieberfebrenben Steiben ou^ 
lieben unb etn>a^ na^er hittaäntn, bat tot anbernbbc^ ttO(9 
Mf teidf^te Stefultate unb SntwidPetungen fä^rn 

gär biefe« »frb berttrbtuc^ ; ; 

1 - ax + bx* ^ cx*+etc 

(fit bie SBurjetn iti^ 1^9 q • • ' be« ^lennerl^ al» QUa 



■ 



epthBindfoHfi^r uttb anbetet töetfa^m* n$ 



d^i^ ittxM^tü) brr Qatmt 6er Hnftc^ett S9rd(^ 

f f + 7— + 7-— + fete 0l«l%efeir, 

i — mx 1 — px 1 — qx ' . 

baxan^ tie Sfßertl^e D<)tt A> B^ * « ^ > tuib burd^ fte H^ 
aSgemeine (n+i)te 01ieb Am" + Bp" + Cq^ + cte fn ä> 
^> )> ; » • tinb m, p>q . \ . au6gl^bräcfr/ noorauS fTdl^ x^tittt 
(0=0, r, 2, 3 . ♦ ; fitcc^fftDe gefeftO jeftr« beflimmt^ ©Heb 
bnleitett/ bfe ffluri^fn m^ J), q . i . aber ttud bi>ffrt 
SBert^ekt;, ebne ftf fe{b|t rfnjeln ju fenheh> terhtimrft beif 
bf rannten ©(eid^ungeh aü« br ti S e r b i it b u tt g 1^ n ber 9ßur$ 
lein: ih + p + q-f. etc ==ra; iiiß + jatiq + pq + etc= bj 
ttipq+etc=:c; u* f. w* ') »feber tD^^fc^affen teffirn* SB8tc 
babe^ »{e Xveniblit)if(i)en Örbnttng^jelc^fn A<"^ B^»') 
C^"^ ; « ^ in Umlauf (ümmen^ unbtDiebie bOrbergefunbenen^ 
ttM ®rutiblage fÄr bie fofgenben bietten ^ }etgt (^i, I^ II unb 
3^ 4) audfäbrlicl^ im ^afammenbünge» 

2$. Ctefe tinfäbrung be^ 9gür|em> In ^^rbinbittt^ 
fttit ber nadbberigen SBt^bemegfdl^affang berfelben^ ifltohU 
lieb f(nnretc(^> fdbrt ahtt fd)t>n bep itdblti ber brittetl 
Örbhütiö^ >br> bbc^ fÄr ble ©leldSluttg i — ax + bx* 
^ «^=ö, dtt^ b^m ^erther, tittr bre^ Äitrjeiftt iü> p, 4 
bürfommen > jtt grbpett ®ettyüfrig{Ülrftiett> tot^ au« $« 3 bee 
börbergebeiibeti Zremblei^tfd^en StbbatibMtid b^ütliic^ erbeb 
tet; fo^ baf Htdn baränlftiif bre jftberüf oße ^nbidTeltttig be)^ 
l^&bertt ibrbntttisete ttttb ntebrerh Ünt^tln fl^tx f^lie^tA 

i) 3n bieflrtt ^UlAottdett ftäWn atte (^lieber bü» 9^drjei<bett :f> 
xoeldtti bep ^egfcbafnng ber Bitriern tn^ p, q . • ; bntcb fii 
SBequernUAfeir giebt* IbM Unt mit ben ab«e((|fel^beii.3eis 

ttrri Im ^eniier i — äx4-t)i*----cx^4-'^tc5uf«rtimf»/i»ttb 
itnin Mt b{eiraiii> Äärnni ^err ttmUev eitifti folcbeti 9{en9 
iier in (etiteit ttrbrütben eingeführt bar. 3ene SBe4ueniU<f)CeU * 
tfl inb^ifen mit ber Uttbequemficbfelt brr abtbiribfelitbeh^eicbell 

In ben ®ertbett fÄr A'^"^ C^"\ t<'''> . . . mhmMi 

ftait febe bie »erb; «W* «• 83. 9J6te bb)v 



■I 






3= (i-ax+bx*^x'+fete)" 



> 1 - ax + bx^ - ex' + etc 

Utib (»erfahre mit bft rebucirten gprm tiac^ ber Ö^orfc^rifi 
(@« 39. 44)« ^an i^ergleic^e bu Sorntetn {^ 15^ 16) 

III. aöie Sludbrflife, ble man bter fryir> ftnb tombU 
te4tor{f(^e, ttfdl^t bIo6 bür^ SHbuctictt abgflettetf> fottn 
berti in aOer ® cbürfe bemotiflrirte. 3^r 9)orjttg t>or anberti 
M^^t/ tra4^ beni ^u^ffrud^e iweeher ^(nal^ßeii bön ^e» 
beutttng ^) barinn t 

ö .^baf f{e nid^e eitif Uoi in Letten witlkf^^ 
^a\x^iut>x&denU fK^ii, fonbem eine beuefiil^ ^titid^tii 
f, odgemeine Sormel geben; ^ 



ti6 IIL ^mbenburg, S^ergfei^utig «)etfd^tebetiir/ 

tann> £er ^n)edr bef S^erfabreti« i^ bie (Soefficicnteti bte ! 
0(iet)er Der 9lei()e bnrc^ oty ß, y , ,\ unb a, b, c « . ; ^« U 
feie g e fu d^t e n Cinge burc^ bie g e ^ e 6 e n e n an^iü^x&dm^ 
trobrbbicr bieSinfftbnws isnb®ifberti»egfci^a{furg berSEBuvs 
)eln äU Wtitttl gebrandet töerben« 

30« i. i)ie @:>mbin4tiDndk()re leigt^ n>{e mAn btefetl 
gwfrfttumi'ttelbar auf bem leid&tefien ©ege erreid^ett 
Ibnue, wenn man bte "^tcembtepifc^e ^lufgabe t)on ber ®eit< 
Mfie^r^ Yoo fte ftc^ am einfad^ßen bot jieltt i 

ipJDie Functionen 

i - OL + ßx .4- yx* + ctc 

' t-ax + bx^-cx^+etc' i-ax + bx^-cx' + etc 

'^fnbbloge StDtfton^auöbrfldre; bte 9leiben iil[fi5> 
^ bi( i^re Snt wttf eluti^^- in ®neberh burd^ ä, b, c . «. . ; vcy ß^ 
1,7 « . «nno x barge^^Qt, geben foK/ mitffen mit i^rttt 
^Quotienten äberetn{ommen. " 

iL ;Dtefe finotienten su ftnbeu/ fel^e man 



V. 



k) 9lr(6; b. 5»atJ. ^. VII. 6. 348/, 349 tte 6ep>eu «[ttwerfv *) 



b) ^ ©aß fie formen uow kfonnter fe^r. einfacher 
9@(ructat Oarß^IIen ^ bie man alfp mit ber gr6f rek Afar^ 
jtMt fodIncl(^ annoenbeti fann; n^ric^ed ft^* mit 9nU 
«tiuutianen^ bie batbauf biefebalb auf ieneStttgemad^ tofrf 
f^^ft/ ganj anber^ t>erl}ajt^ ^ 



IV. jDarauS/ baß bie getvbl^nTtclben @ub|ittut{otien bets 
combtn,atorifc^en ganj eittfac^en Sormen fo weit nac(^|)e{)ett 
(lU. b), cwdd^fi bie große a5efc^werlid)feit ffir jene, baß 
maii/ bep etma^ k>ern>idFctren Slufgaben unb Siorfc^rifrett^ 
bie man nidit immer ou^juaben 9)eiratilafimg f^at, fafl j|e« 
be^mal bie gattje 3{b^anblung ober bod^ einen großen !£^ei( 
fcerfelben^ aufmerlfam ftberlefen muß , el)e mau mir S'id^eri 
^eit iwt Stntrenbung auf ben borlommenben SaK fd^veiteti 
faun» SHit ben combinatprifd^en formen unb gormeltt 
hingegen / bereu Sinric^uuig unb Sntn^icfelung man baltt 
Äberfle^t^ uub miiti man fte uergeffen batte ^ burdb diac^fe^. 
fnng miliar Seilen ^ tpiebe? erneuert , ifl ^a$ nic^ bec 

€iti !9e9fpfe( sur unmittillbarftt ^ergffic|iun^ xoUin 
l^icr uid^t d^erflÄfflg fepm 

V. 'Xufgabe, i,9lan,fo9|)rftfen, cl Üt f&x Un Qao^ 
tfenten 



q 



= q 



-.1 



]f — bz — cz*" — dz' — ctc 

» bton b« SWDi\)re ber «Poren j z^v (24, VII) bcpgef Ägten, 6» 
»mit ben Snbbudj^jlaben c reic^enben^ Siiteraljjrobucte, mit 
»ibren numerifc^en ßoefftfienten , ric&'tg fet)en; jußteitlk/ 
wtofrb bertangt, bie äbrigen bon be ^omz bprt fibergan^^ 
»flfnen ^robucte ber Snc^flabeti f, g, h, i, nebjl i^reu ^ew 
fe^ung^jabUn^ mir aujugeben« "^ 



na lUt J^intm^ttCd/ ^tt^iti^tii «etfi^kbener« 

' 9) 2)d$ »erlangte @(ieb bet £2upttenten ijl in bcr iDriM 
nung ba« gtf, gär n+i =9 ijt «Ifo n = 8; fofgU«^ 
q*^7('8+0==r'«(8+i)x'» «nb (^. 15/ 45)« 

q-'« (8+1) =. i« J 

(h, e, d, e, f> g, h, i\ 
ij'a. 3. 4' 5. 6, 7, 8/ 

l 

f 

^ai combfnarortf4>e ^dd^ew f^ flt^bt Ww blr g o r m^ 
ber untergefeljte feiger bie ju bearbeitcnte ÜRaterie an« 
^ie äBic^tififcu (hier folcl^en Zugabe fiHt in bie ^ugen. 

h) £afflr ntug man atveioerk 9 »iffen i) bif SB e b c u» 
tung ber ^eid^en ^jJT unbi; nnb bi€ Darfiellung i^ref 
8Bertt)e. X)ae erfte^ ipenn man ed tnmal*foti9, fann man 
nie t^frgeffen; bad ixot^tt, nxnti man e^ t>ergeffen f^ktt,, 
U^t ftd) in (ei4)ten Stegein tiatffmiftn, bie man fogleid^ be^ 
folgen (ann / ol^tte tttoai xoeHtt bPn ber SSH^nb(ung, bi^ 

^ c) 9)on ben be^ben (ei^ifograp^ifc^en 9(norbnun^ 
gen ber Somj^Ie^ionen; in beiltmmten Gummen (®« 42^ 96) 
nnb ^n?ar namentlich ^ier fAr ^^^ mu^ man, nadf Utisu 
mevf ung C24, VIII) bie S3 ^ c b i (i(^ f (^ e SKnorbnung xoif^s 
Uv, menn man anber< bie tirteralprobucte in betfelben £)rb3 
tinng, ^ier n^ie bort/ ^aben wü^ S&r ^'Jf befolge man 
bemttöc^ ^i« ^t>t\ä)nfteu, wiepe (in 11 ober lafur^^) 
gegeben finb ; ober maa nebme bie €ompIe;^tonen and !tafel 
V ^ier am Snbe^ toie fit bafelbjl fär bie@umme 8 fc^on 
boUenbet untereinanber lieben^ 3n atten bre9 S^Ken mitfl 
man ieboc^^ mi3^ bem obigen ieiger^ l^ierb, c, 4 , . , 
j}att ber bort<$en a, b, c , , « fe(jent 



\ 



fomhmt^ti^äfe^ mb anlief er • 55? rfa^wn» 1 19 



/ » 



d), ?8!^«Ö«« b^ö J t>or ^jX^muf matt ^aeii (noct^ c) ge^ 
^nbeneti eitt|f(nen ^^mpU)^mtn obir 93ud(^f!a6enpr9bucteti 
Do«^^, ttiodE^ bfe Jttgf WrJgcii aOierfe^ungdjaMen t)Drfc^r«i 
Jben. idaffir befolge man bte SSorf^rtfmi (©♦ ^i, 62) im 
äff« pter be? torttgett 9la((^n)eif«ng 9lotr i, 

^> ^ergletcl^t ntdti tie (na^ c unb d) g^funbetten fdn^$ 
{U6en{>rpbucte unb jug^e^^gen ^(it^Ieti/ mit benett (in 24» 
VII) neben ^^ fie^enben, fb ffnbet man atte^ mit einanbetp 
Aberdnfiimmenb I M auf bie (^omplerionen 4b^f, 6bcf, 
54f, 3b*g, acg, 2^fa^ ij tpe((|>e t»n be 5Woiprc ftbergan^? 
geti tpprben . ftnb* @o ijlt a(fo ben be^ben SPf berunge n ber 
«afgabe (V) DoWommen, unb jugleidj^ «itf b^m (eic|7te||en 
imb Iftrjejleti SffiSe|? ^en^ge gefc^efretit 

/ . 

f 

'»♦ twiT<6Mf(^e$ ^ubflifutionöv^rfa^rerit 

«) ©et e r U e StbeU ber Aufgabe (V, ©• ii^') bie ^^röfuna 
nel^mlic^ ber Soefftcicnten ju z^ betreffenb ^ fo weit felbtgf^ 
m b? i9i<?ibr^ (m^ ^y VH) witgetbeilt worben ftnb^ 

i 

Wngt 9ot| bwf ittwicfejf^ng ^er gumctipn --7 ^ 3 , 

X*"PX*^CX .QX <r6!3^ 

V 

ab, ttttb f&bi^t {b anf eine Steige ber tiievten iPrbnutig/ be« 
m 9tf^ (Siicb man (ü bf jlimmen 6au 

ß) SÄr n+i=^9 Ift Älfo üudf bler »=^8* nnbbie 
Sergleicbung bei Xremblei^ifcf^en Urbruc^d fftr 9tetben ber 
vierten S>rbnung (©♦ 75» % 6) mit ber obigen Sun<;tion («) 
glebt (latt ber 

a 

bortigen <», ;3, y^ ^; a, b , c, d 
bitr X« Q, o, q; b,^c , d, -^c 
I^w gefttd^te eoefftctent in z^ i|l alfo C^»\ bafär man ober 
bie porber (®. 63* §. i unb @, ?(♦ §^ 3) nacl^ge»ieferie« 
»ttti^e f&r A^"> , BC") beibehalten mnft 



/ 



130 in. ^inhmhnti, QSergteic^utig t>erf(tiie&ener^ 

T) Z)ie 9)frarbe{tmi0 berfetten ' (wie ®« 89 3, b) uttb 
He Umfe^ung ber a, b, c, d In b, — c, d, — e, gie^t 

C ^^^ = B («> + ß^^> e +B <''> e* 



/ 



w alfö ble $t\dftn \n ben ?8c«6cti für g<'>, A("»> ^if9 

i) 9limmt man ^lilr n<ul(^ unb nacl(> fftr m bte JlSscifir 
8, 5, 4, 3, 1 itnb t>x&dt babur* bieB<^\ B w in bm 
jttqehMqeii A^™^iinb d au6/ fo finbct man barauö B^^> 
+ BWe+B<''^e*=C^«>, bic gefugten »irtcrat|>robucte )u 
z^^ Detwn man nur noc^ einjeln bte SJerfe^ungdja^Ien C®* 
61, 6a) t)orfe§cn barf, um ade^ mit (^4, VII) t^oUfonu 
men &beretn|llmmeHb )u finben« 

Sben ba# finbet mun/ menn maatn ben SBert^ boti 
C^®\ ben J^err ^remblep (@, 77) fÄr iein anbrreSIBe^? 
ft>t€( beregnet l^at, fiaxt ber bortigen a^ b, 0, d, ^ter h, - e. 



X 



t 

^) iDem |tt) engten SCWte ber SBtnfaabe V (fefe t>on b« 
SRoibre übergangenen Som|)tex*ionen [e, ©♦ 119] betreffenb) 
nnb hiermit )u gleicher ^eit bem erfien («) eine ®en&ge |u 
Ulpttf maßte man bo^ 9te ®Iieb ber Function 



i-Bx-cx*-dx'-ex^-fx^-gx^^hx^-ix^ 
entwidfffn, »fld&edG^'Jx^fe^tttbii^b; wobej^ man bfe A^"\ 
B<"), cw, D^"^ E^"^ F^") al& Ulamt, ober borget 
jefnnbett, bpraulfeftt (©♦ 87, lU) 



9) gfJwt tj! (2, II), uttb »mtt wati fe^t, (!<itt be» 

>orttae» a, b, c, d, e, f, g, h 
^ier. b, -c, d, - e, f, -g, h, -^i 



CCBj) _ 3(8; ^ ßC4)e4.B<^°>e* 






«u* l&tet Men bie ©lieter Der 5BertDe für A("^>, €(*>, 
. 5(8)^ G ^^'^ fimmtltc^ baö SJorjdd^en 4- , tt)ieiii(t)* ®on 
bem SBertfee 4« för C <^^\ fpmmt ^kr aHU rnit beni; »?a^ 
baför \n (y) fle(|t, fiterein, 

^) «tt« beti ©leid^tttigen (?/) flief t fofgenbe 

©a nun C<^^*, na* (rf) berechnet, bfe8lncraI|)rotiucte nebU 
i^ren SSerfeguiig^ja^Iett', fimtlicö fo «lebt, »ie fie/ nac^ 
*e ÜRotm^ in (24, VII) «eben 2® filmen ^ ,fo tnufen bie 
. *ott i^m fibergdugenen «otliwenbig in 

enthalten fe^n« 



/ 

\ 



12^ III, J&(nt)enbwg, aSepgt^ic^unfl t)epf<§(el)«pet^ 

+ (h' +bc -f d) ft £tefe ^üdt)fiatci»tprobu(te geben ^ mit 
t^ren a}erfel|ung9}a^ten Wrbutibeti ^ 4b^f + 6bcf + 24{ 
+3l>*g+2cg+?bb+i; aKe«^ wie pM (in e, @. H9)t 

ffitnn ntan G ^"\ mit Uefterf)>ritt9Nng oOer ^tDifd^rn« 
orbnungcn F<">, £<">. D^, C<">. ßC^ burc^ AC°J 
ti«(l^(7) au6brfidt, fo {6tnmt^ n=7, unbb, ^c, d', -^e, 
fs ^g« h, -i, patta, b, c, d. e, f, g, h, ^fft^t. 



A('>d, A(*M* 
A^'*>e;A^>de;A <°>(;' ' 
A^'^f, ACo^df 



^ 






Ciefe (etr^c^rlidE^ 
9(bffir)uiig gtebt^ 
t>ertiiittel# ^er fa 
eben (7) ange« 
fuMen@(ei0uRg 



«He« für ben Cocfficiettte» *oii »' b* t Q^^ W«f fp> »ic 
oben (^. U9* 

' ' D, ^nb(idje^ gani einfac^^ SDarflefCungt 

a) 3Ban erbirt fie, wenn man audj^ ^^"^ (in C) n>eg« 
fd^Äfft/ unb G^^^ =? ^3^ fpgleicb i» ben einfacfeen au b^ 
c , , . h, ober/ wie biet erforbett wirb/ in h,c,ct . , . i 
bnrd^gangig (nac^ n) au^brficf t» Z)ad f&brt auf ba$ pbig^ 
ifebr furje (omblnatprifcb^ SBerfabren A (0. n8) 

b) ^on ben Sort^ei{eh fpldt^er combinatorifi^e« iDor^ 
fleOntigen^ unb wie eine an^ ber anbern abgeleitet wirb^ {tfft 
man (14) Mnö bte üngefu^rten ©telOien in (i6)t 



/ . ■ - 

^mhinatmfd^v m^ antretet StJetfa^rent 125 

. c) Sßtt^Uidit mM bie ^eicl^nttng be< (@« 117, V) ge« 
brberten Sorffictenteti ju x^ nac^Xremfelr^ (@« 119, ß) m^ 
Rtr (@, 118, A, a) fp finbet man \ 

/b, c, d ♦ . g, h, i\ 
Vr, 2, 3 . ♦ 6,7,g/ 

ioii aud^ 4iud ber (®« 64^ 9lote 1) befiiiblid^r n ^ufatttmen? 
M<ing bepberle^ ^^^c^^ti ir^eUet, «Oi^r ift )war ba& 
Z^remble^ifdt^e ^elc^^en^ aber nid)t bie SIuflÖfuHg bcffelbett 
ttnb bad babmc^ beieic^netr Serfaffrett/ f&rjerunb leidster 
%U bad combinatortfc^e ; voit man fog(et<^ itbrrfte^V Wnn 
Inattlite ($.121, ^i^) b^finblkl^e i^nroidelte Slebuction be* 
|iet^enl G c»> auf bte F, K,, P, C, B, A, mit ber aufferfl 
bieteten X^arffeUung ber 3fnt>oIutton ^^ in l>) c» d, c, f, g,» 
1^1 i» nac^ ber »prf^l^rift (i:?) bergleic^N 

' d) 9lod^ melftr t to&ftt man biefe Siorfc^rift tA<fyt, ober 
Mtte man fte bergejfen , ' fb barf man nid^t^ weiter aU bie 
t^enigen feilen nac(^(efen/ bie fie ent^^alten ; ber obige Beiger 
mifl)ugleic|^nad^^ baf man bier b, c, d, e *' »^^iur bii 
borttgen a, b, c, d « « , gebraud(^en mufe« ®an{ ahberi 
ber^^It ed ftc^^ tpenn man bie SSebeutung t>onG^^)nU^f 
to&fte^ ober fit bergefen l^dtte« ffiie «iel mfifte man ni((^t 
in ber fonfi jfo beutfi^ abgefaßten Xremblei^ifd^en Stbf^anb« 
Inng tiac^tefen, um ftd().bno ber mirllidi^en 9(u^fung biefe^, 
Seilend unb ber enblicf^en SarfieUung feinet 9Bertl^e< in beni 
einfachen b« c, d, e * ♦ . ntdi^t {u verirren ! 2)ie ®ct^u[b liegl 
«ic^t an bem Serfaffer jener Vb^anblung^ fonbern an bei 
ttn)oIinglt4^eit ber gen)b^n(id(^en ^etc^en^ hi€mü)t, wie 
kie combinatorifd^en^ bie Elemente ber ^ufammenfe^ung^ . 
itnb mit i(}nen Sorm unb Materie / fo flar unb bentlic^ t)or« 
Ugent 9Kan bergleic^e <^. 9, q, a. % ^. a88t $• 915« 

31. 3Dtefe unmittelbare Sergleid()ung ber berfdS^tebeneti 
SJerfaMn (A, B, cV®*n8' 13^2) auf ein m^ bajfel^^ SPe^i 



~n 



104 III* J^inbenfturg^ %€rg(eic^ung üerfc^iebener^ 

ifU\ (®, T17, V) anflewf ntier, jetgt bad Uebergewic^t ber c 
btna[Qrtfct)s ana(mtf(^fn 93e^ant)(itnf) Diefer nt\b abnli 
^(ufgaben am üugenfc^einlicbfltn* 2ltte6 n>irb ^ier, n^orna 
man 9ep&()n(t(^ flrrbt/ auf bem I&r)efleti uub ^uglei(| 
Itic^tejlen 'ffirge gefunbeiv auf ben manbabuid^ grieittf 
n)iib/ baß mau bie ilufgabe bott ber ®ejte betrad^et, m 
fte ftc^ am e in fa etilen {al6 DiiMfEoncau^brucf) DarMfi 
unb jn ber ^(ufl&tung bie ei nfa duften STItael (bie ccmbu 
ttatorifcben ^uprbniingen uub Sfubolutionett) gebraucht un)| 
Ifnn'enbett 



3a; Sre^Hcb fann man uidi^t iebe Shtffcf^/ bie fu{f uitl 

barflcOf; foglfict) iDfiter oerfed^en^ infofern ei an SKtttelt 

^bit, fid) i^r geb6ig |U ndbern^ um fie gu benn^en« 60 

liegt be9 ber iUirgab^^ t>on ber ()ier bie SRebe ifi^ bie2)t^ 

t^ifion^form f« unt^erfeunbar t»or SlugeU/ baß manfi^ 

nid^t äberfeben fann ; aber ber bieltbei'ige 2)it>ifor mad^ 

^ier bie große @cbtii»ierigfeit:« SDiefe bat J^errn "^remble^ 

auf bie Ginf&brung mit 9Bifbern)fgf4^affung ber einfad^en 

9Bur)eIn bei 9lenneri^ aU @)(ei(bung beitadt^tet^ geleitete 

@o Hinqreid^ biefei Verfahren an ft(^ ift, inbera man bie 

3ßur}e(n nid^t einmal einjeln ju tennen braucht: fo »eran« 

lapt gIeic^mob( biefer Xbeit ber 9(uflbfung^ ben bie eombina« 

torifcbe änalk)fti gati) uberfpriugt/ n>eit(dufHge 9te<(mstii 

gen uub Sflebucfionen (^9) bie^ außer ber Sfubuctjon, t>H 

fte c^titn, ftc^ fc^werlic^ aKgemein« burd^ 93e»efi noArbeo 

r<dE)tfertigfn laffcn^ ^er fibrige X(>ei( ber Slußofung ^tn^ 

gegen > Ute aui erfierm t>on ^erni Xremble^ gejogeneii 

Sormeln unb 9lf(ationen/ ftnb merifn>&rbip| unb für ^fer« 

bre ftcb mit ber ccmbinatorifcben Slnal^fii ndber befannt 

machen wollen/ lebrreid^ ^ie 9lnt^iibcrung berfelbenjtt 

ben c(>mbTnatorird&en formen/ boi mir ^eranlaffmig grge^ 

ben f {te nifiter }u {tm^^liftciren/ unb enblicb ganj in cmbu 

liatorifc^e ^erfabren Mub Pferationen aufjulbfen« «l^ert 



f 

!£ont>er3enj unb ©i^ergehj hex tnttoi^eUen Steigen Im 
2(l(gemeinen ; St>o(ution fotc^er Functionen ^ bie 
fliege tiac^ ^^oten^en einer oeranberlic(;en' ©rofa v 

fe geoi bnee finb* 

33. Sn ben 6eVbch i^or^er^e^enben t(66atiblnhfiett {(t 
U^ ^nttDicfeluftg ber Sltet^efi ble^ auf bie Sorm gefel^etl* 
|i»ortoeti^ tie fit tiacb teu bertigen SJorfcbrtfteu annehmen/ 
itib n)ie jtd^ taraM bie ^oren jen Don x beff immen (a jfen» 
iD6 tiefe Steigen für Qexvi^t SBertt^e t>cn x c6nt>erd{r4b 
ftber btt>ergiren/un6 ffir mldft 9Bert^e fteba6 t^un^ x\\\\> 
Äiefcbnetl? Dat>bn 1(1 bort bie Srögenicbtöettefen. t5ie^5Bcrs 
tit()ircnla^tft(^bur(bba6!Bet)fptelberg)r{i^teu^nah>|Ien recbt^ • 
ffertigen/ n^efcbe btrSSeantwortunjj bergrage) bie^oiiDergellj 
btr aufgffiinbenen Steigen betreffeub^ a\^ mk ®acbe ber 
liniretibüng , betn Sefer bei^tn @ebraucbe feurbbnlic^ felbft 
iberta^en^ ober^ <tü eine eigen e\Unterfud)ung^ t>on tener 
iifigemeinen ber Sortis ünb (Söefitcientenbeflimmung getrennt^ 
borgetragen b^ben* * 

34* 3n fofern bier bie Sonöergeni ber JReibe aiif beil 
SBert^^en t>on x, ni(bt auf ben ^oefftcienteii> bern(^en foU» 
Mmanbabe^bre^S^lie/ ffir ^. 

X < I } X > i ; x = I 

iuiterfc^etben > bie ic^ nad^ btr £)rbnung t»orhebtni^n^ ünb 
*n beni »e^fpiefe 

/ u + ßx + yx^ -f- dx* 

« « 

^Untern xoxU^ S)ie aOgemeine gorm^ mitt, tt^et^et [t^ - 




. 126 llL ^(iA«ttfeuf8> Sßergtek^d »erf^iÄettir* 

^anblung bar&ber t^orgerragett ^abc^ erleid^^ten bie gegc 
to^rttge URterfud()ttng ungcmeim 

^5. ^rjict $dfr*. gSetin We Äd^e fÄt Wtt *r«(^ {J^ 
54) für X < I cottt^ergiren fott* 

SRäii fe^* 

p i -|i fc^ 4- eis:* _ p 

ittib t> = txi + pÄ2i* + I*3«3x*+ etc = p^*^* 

Hit Soefftetenten für bte btejtge SRel^e P ober pii"' fftt» 11^ 

benen (©♦ 85 5/ * »«*> ®^9; 5/ *>) d««J rf«««"!«« i vM 
barüti« «r^eltet/ tt)eH> ble bortigen expontnttn >t==f^ = ä 
ttttb <f== i gefegt, tM l^ie|!ge P bejlimmen^ 

»ie Steige fär P ge^t l^leir iioc^ ±% x^ x* .". , tti(| 
jpl^tgetiben ^Dtetijete t^oti % fotn 3f{a(fQx<i^ obct 
ein eigeiitHctier SBrud^y f6 f!nb bie t^hittn ^otenjen »on 
immi» flettleir unb Heiner^ unb bie Stetige ttwtxiixu 

§6; Swe^teir %alU, 9B*nh bfe »etlje fär bett S^r«(| 
(l« 34) fär X > I cotibergiren (blli 

fOtüti ii^te beti $i^ltt anb Slettnet lel gesebteei 
S8röc|f« um/ ttttbfe|e 

q (JxHyx*+j8x + Ä 

ttie ttidn fttibet, »entt man (©. 8; 5/ ^ ober ©♦ 9} 5/ b) 
/ts=2j yna; *= — i fei^t; 

Um ttUn btli eftiieltten mthti m gleite fär 1^ ober pxf" 
Aüi beti börrtgeti Sortttelit jU ftnben > bairf matt ^ utiff r bet 
«bigett S^eßultmutt^ fär f^^ h ^ ttitr tib# 









iomimtotif^t unb anbetet fSetfa^tem irf 

|)xisc; px2=b} px3=:a 

qxi = (J} qx2=V) qx3=;3j qx4£:<i 

^ MdT/ Anjfatt \nt («tttgen ®cAl(tt/ (>ier 

ß i: c 4 b i a j 

fcortigett a, b> c; «, ^0^ y^ rf 
(ter c> b, a; rf, y^ ^^ « 

I • 

' fc^ett unb geSraucf^eti^ Sbie Steige f&r ben gtoei^tett talt 
^ folgt ^ieratt^ eben fo letc^r^ tvie bie fär ber eirfiem 

1 JDIe atd^e fär t* obet Jq"*' ge^t ftfer tidd^ i-^^ i^% 
' i*"' ; . 4 tiacb falle IIb et! ^orehjen t>on x fort« 3(1 alfo 

x>i, Alfo eine gatije ^iil^I ober ein ünetgetitlid)er 93rtscb> 
^ fb ne^metl bte ^^otettjeu x"% x-*, 3t"' v ♦ ; immer mebr uit» 

mei^r db, itiib nie Ülei^e cont^ergirn 

37- 36{e «eVemllcliJeit, tttit toetd^er jtc|> M* 6le gofi 
hiilti fflr be^be S4lle (35, 36) bebanbeln p < unb burcb eine 
teicbte Sttterpretdtion auf ei. anber bejie^en t(xffen> Derfcbaifl 
bie attgemeine (Seftaft / unter n)eld(^er tcb in iener Slbbanb« 
(ung bie Sntmicfelnng torgetragen l^abe; 

ÖEbufiK/ In fetnetü tieiteHi^ berau^ge^ebenett Ttäif^ 
Ötoehtalre de rAnalyfe mathiSmatiqüe (j^aris 1797) ^Oee 
bei) bem ©jrempel (36) auf feine fo aUgemeine gorttt t>erit)eU 
fittt tonnte > b^t baber (p« 69, 7Ö) fftr bieffti )ti^ei)teil Siklt^ 
bie Senvanblung be< gegebenen S6vx^i m elften tikite lü 



» ^ 



M8 ,111» ^InDtneurg, aSergWt^uitg wc^i^mer, 

toad »fttl^uftiger barfleaen unb «a^metfen «ififf^n^ 3>ie 
©ergteid^mig feiner bort «nfgefunbenen-gotmeltt fiit belebe 
gitte aetgt flleid)faa^ beti tt>f df^felfe ittgeti ^ufamrten^aiig an* 
We aib^dngidteit be^ber. Um wt^xOMi ben jtbei>tctt gall 
ait« bem erjlen abjulcitfn, barf man nur bort / 
. bte A, B, C, D, E, Fj a, b, c; to, n, p, 4 
inlVJ, N, P, Q2 R*,S', c, b, a; q, p> n, m , 

b. I. ble 6oufltt'f*en erfl gefrljtett SBuc^flaben fär ben 
crfien %<x% in bie bUr bantnterpebcnben ^u4)f!(tben ffirjl^ 
Swe^tfn g«a, umfe^cn linb wtrdnbelm 

38* 5j)t^efet 5al 5&enn bi^ Steibe ffir b?n S5rtt# 
0» 34) fär X =r I cottwrgiren foH* 

J^ler fittt alfo i gar »eg> unb ber *rut| 
' a + b + c 

fo ibte bi^ bdrau« JU ^nttoldfelnbe Sfteibe , l|i webet liÄi^ flicfe 
genben nocb faUenben ?>otenjett bon x georbnen 

Dfe fc^on ffir bett erft^n hnb jweptett gäÖ-C35/ 36) 
ctttrten gormein C@. 8, 9) geben gleic^tDoW aut^ b'er üoDfe 
fommene aiu^f unft, . nur muß man In biefem gatte , »egeit 
ber ßonbergen j ^ anf bie ®ir&ße ber a, b, c unb ber «^ ß^ 
y, * unter eihanber Slärfjtcbt nebmen , unb Im Jabfer unb 
9lenner bie stiebet fo orbnen> baf bie grb^eirn bordnged 
l^n/ bie f I e i n e t n folgenv 

€« fe^ 



itit fö gfbtbneter S3rud^> ttorintt a(fo h > ij l > k unl 
tn>n; n > p; ]? > 4* 



-'9 



tcm6(naeor{f(^er mt> anbem ^ttfa^un* 12g 

tAt entVDirfeltwg für V^^pq^^ geben We oben C35) 
•<ingrf&(^rrf n Sormeltt , ber er|{eii ttlbl^anblung^ wenn mm 
bariiin x = h «nb für bie ^ 

bDrtfgctt Ä, b, c j öS, ^, y, i 
l^ier h, 1, k; m, D, p, q 

pir bfe Äbrlgeij bortigen latcinifdöen unb gric^ifceen SÖuc^j 
jlaben aber , ble bier burcfe tiid^f« re^öt^fentlrt trerben, ö . 
ft^n SÄan branc^t bie gormel (@. 8) »^cr (®* 9), '^<>4)' 
trm man bte ©lieber t>on P in recurrirenbsr bef>enbenter/ 
ober m birecter fnbepenbenter ©ejlalt barjleaen will» 
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bfjnbentanfo/ fdr 




P 


t 


h4 


• i 4- k - 


= /'«'" 
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3+p + q 












* 




m . 










+ 


• 
1 

m 


h 
m 


n 
m 


> 


• 



/J" =±= - 



+ — . — { — -0 

m jn m m\in m y 

m m n» Vm . IQ7 m \ m m mV 
4. ete etc etc etc 



t 



mt dnjelttftt adelte bw ®rt«Wt fftr bk »big« ««(»l 
tfriatig »on j»?^' f!«b »on unttn ««f (ber ttitt + bejei*»«« 
iWt »6r«n) rüngirt, Ä>Ä In ben fordenben <8lJtbtrn Jtwttiet 
bUftlbtn eowWtiathJtrtctftffen bcr »orberge^enbw ©Hebe« 
(nur in «nbm gdewrttt nittlti|>H<lrt) *»«t»er borf^mroen; fo 
«btttt bariJu« bie gtc^e «d<l|?rigfe«t ber entwirfrfund bf* 



\ 



,^ 



f 



139. doufin (fi* a» £)« 6. 6g) gef^t ^ Cntwicfefnog 
bei obigen iBru^^l einen )t;mli4)en ttmwegv Sr fe^t 

l k \ n ' p , ^ q , 

-=:ax; -'=bx j - 1= ex, — = dx , — = ex% 
}i h ui m m 

wrwanbelt babitrc^ ben 85rud^ 

b + i + k h 1 + ax + bx^ 
' 1» 



m + n + P+q « i+cx + dx +txr 

ttnb fliegt foddnn/ aut ^' 

1 4. ax 4- bx* ^ 

.*JI — -1^ ; = i+Ax4-Bx* + Cx^+Dx^+cte 

l + cx + dx*+ex^ 

toie A, B, C, D ctc, termftulfl ber a, b. c, d, e» mif bem i 
gemb^alic^rn SBege, burc^einanbrr au^)ubräcfen« SHnl ben 
baf&r gefunbenen Formeln/ »erben bann f&r bie t9tr{ti(6e 
8(nn>enbttng i) bie A, B, C, 0> E . ♦ ♦ in a, b, c, d, c, unb 
2) bie a^ b> c, d, e in h, i, k, m, n, p, q wteber umaefe^t; 

, h 

itnb 3) wal (2) gegeben^ in — nmtt{k>(tctrt Z)ad tfl n^eit« 

m 

Ünff ig; nnb bleibt hlntft ber bequemen combinatortfc^en QnU 
widelnng (38> tt>«it jurÄcf ^) 

40^ 3n ben Itrbräd^en ber ^rem&tepifd>en Drbnwngen 
für n>teber!f ^renbe Steigen (f. bie t^oibergeliehbe 9(bbonbIung) 
»trb bnr%el>enb4 angenommen/ bie I)6d)|!e ^otenj ber »rr» 
jSnberltc^en ®th^t (x) im 9lenner^ fen n)enigflend um einen 
®rab bbber^ a« bie im 3i|Ier. ^ol^ie guncttonen fteSea 

^tWiir ^IfAmuenr Serlbeffctnngen f ^rwetternngeitr 
(äffen {14^/ bnrtft Q^e^Dülfe ber combin^torifAen ^ttf^oJbt nnb 

?ei(<^en/ mebrere bep btefen j(Soufmf<ben ^nfang^grünbe» 
er 121 n a (9 f t^ bduftg anbringen. 34^ tyabe bie Ueb^rfe^ung 
biffe^ nö^Ilcbrn >»erW fterrn ^rofeffor öiotben rmpfol^lf»/ 
ber ni(iit ermangiün n>irOr b^)^ 9(6rt)i{fe/ tbeil^ in mmtxlnn^ 
gen unter ben itert/ tli^etid in einem befoubern '^tnbange/ Up 
lufugen» 



. ^ " ■ -'. 



-.1 

e « g e n t li <l^ e .a5rfl*< »or 5 «tib onbew ^ ttneti triefe ^«bte« 
8UIJ8 fe^rr, raffe», ffj^ UraufjtttriWffiiJren. 

, \ 

t 

e« fe|> - 

« 4. jßx 4-.7X* - f '^x' -f ex* p 

a +bx +cx*+dx*+ ex* q 

geje^en» ' STOan bimbire ben umficfeferten ^ihlit burc^ b^ 

««'flrf^^-'f^i« 9lenner> uKb feige ben Steji mit bem JDtt)tfor 

,. . « . 

ttl» 58fuc|^ ju bem flifunbencn öuotlcritett — ♦ ©a^gteJt 



p _ e (fe-gd)x^+(ye ~€c)x'+(/ge-gb)x+(fl;c ^a) ^ 

q c . e'^x'* + dex^ + cex^ + bex + ae 

» 

Sn bem aSrud^e ttfbftt — ifl bie ^^d^fie ^ot^ti}/ im ^Ü^ltt 

e • ' . 

x^ im gienner x^ Äi;fo' bie o6cna»Bef4]&rte SBebingung w 
f&an S»an t)erßleic(>t ©• 28. 

« ; ' 

, 4». 3n (34) ftnb bte geBrcc^ene %aMtim unb b{e ffiee» 

t>t »on X »ittfä^rdcf» «ttjeiiommen »orben. (Sin »ir.fift 

* e< 9Se9t>fer, ba« Äuf «Ine fofc^je gunction fö^rt, unb m 

X nur gewtfe, n\(S)t iebe belietfje , ffiert^e amt^mtn (ehte 

Bf pimmte ©rdnje nitftt Ä^erfteisen) barf , B«*t / ««»« ««• 
bfiii,bie<Rectiflcatlbti emptif*er»6gen. 

43» €0 f<9«ti einer «Djpfe «m fcen SJI{tter»)«i»ct C, 
»rencpupcJe iF, (^»e'groge «Tre AC = a,. l&dibe Heine 
DC = c «(centrleitit jCF =^ ?, (Soprbinafen au« bem 
Wttt*fj»u»tcre CP = X, PM=y, uu» betrogen DM = «» 
f« «|l befanntertnaaf et» 



5 a 



t_ 



• i 



1^ HI. J^itAenSur^; '^etslek^uttg Mif(^tM>ni(r/ 

> ' ' 

y= ? r(a*-x')| ds*=:djr*+dx«; e*=a»-e* 
«^ier >at man alfo ttte^me Sludbifficfe fftt ^n Cpgeti 3=:iä^ 









fobietite (iei^i« bie rrjf e Sormel ds = dx 



(a*^[a*-c*]x*)* 



1^.^Um 



(a^-aV)* 



S&r blffe (bkitite fttdtt/ $ ji^Ier unb 9l<ntier be« Sruc^d^ jfi 
ftetitn cinr odc^ ^i)ten)en t>on x fortgebenbeSRei^f/ nadS^ bem 
iinomifd^en ie^rfa^e^ Derivanbelti^ unb (ol^^ebabntc^aufble 
gebrod^ene S»rti^ (®* 8/ 9) )ur &(f fubrcn« Z)ie 9t(i^ 
an^ btefer Sotm n^&rbe bann mit dx muUii)Itcttt unb inte^ 
grlrt^'s geben» 

44. I, %hx^t dhfX \mxxA ttt4n )um ^w(cf/ wenn ntan 
»«_(a» — c*)x* 6ur(^ a* — aV ttii»iöirt> un^ Die 6ar<Wl 
fntjle^enbe 9{ei(>e tut ^otetij 1 er^rbr» 

a*-Ca«.c*)x* c"jc* c* t» 

i i 2 

^tfe ds = dx (1+ ^ x*+-^ X4+ -- x*+ etc) * 

a* a* a 

Unb (€• 6* c* a* ST* ©, 233. §» 131) bie borliaeu äsij 



\ ■ 






ds X 



X X 



+ (^8lÄ*A+''95ft*B)x* 



+ ctq + etc + etc 

I > a » 3» 4 > 5 • ' •* 
"j) ;= .S::! ""(5} efc f^ ift, m = i 9«fe|t, . « = +i J 

jo.8«6*4.a 

^W 8aV 



T. 



+ ete + etc ' + ete 



IV. Unb/ ge^^ri« integrfrr/ DM = fds 
»ber $ = X 

c* / 

+ — x' 

6%* 



\ loa* 4°» / 



Vl4a« aga'« iija'^y 

/-. c» c* c« 5c« N , 

Vs^iga'" 24a'^ 48a^r 1152»^ V 



i 



45- 3^ Hit unter ben üier gormein f&r ds (42^ bie 
mfU gcmihlt^ um tte .^urje unb Scic^rigfeu^ tvdct;e bie 
combtrta(o:rf4)^ tt^eti^ooe bier (44) geival)rt/, mit ber ungcs 
meinen SBeitWuftigfeit, mit w^lc^er 9Boljf (Elem. Anal. 
In&Q. §. 172) bie sttufsabe bt^v^tU ^t, in ^arÖitU |a 
peaen- 

J5ort wirb nilmlic^ i) b* (mein c* in 41) fiatt a*-c* 
in ber etilen gormd für jds fubjljtuirr; bann 2) fouoofyl 
rCa^-b*x*) a(^ a r (a^- x") ln'»;U)en aufäel6(l, unb 






8« 8 



b^x* b*x^^ Vx*" - 5b®x 



^-«. 



aa^ 8a^; i^a'^"* ii«a'^ 

dx 




S x^ X* 'x^ )5x« / 

la -. ^^,^—^ ^ -ctcl 



geffinbeu; bierouf^wirbs) bte auf bem 3(n>M)nU(t^en ®ege 
fb befti^n>rrlt(^e n)t)'(lic^e ;Dii»i{ton ber untern fReifyt in bte 
bber^bbrgenommeti / - mir Stngiibe Mb fu^^ifft&e gefunbcuen 



t 

>. 



_j 



. comSmaforifc^r unb artberer QSerfa^rcrt* 135 

ÖuotUnteit/^trobucte unb JRefle; weiter »erbe« 4) auSbem 
in a, b, X aa«fgtbrtWien Quotienten bre b% b*, b^* . . »er* 
miuelil Der b* = a* — c^ lieber »cggefd^afit/ um aUti m 
a, c ttnt> X au^gebrAdf t au l^aben ; )u[e^r 5) tnirb fds tutc^ 
Stttegration^ x\r^ babutc^s (wi«in44)gef«nbcn — calculo, 
töte 2Bo{ff fefbft faat, fatis prolixo(oon tttel^rern ©eiren) 
quem tarnen diftincte explicari confuUum fuit, vt Gt 
exemplar in ca^bus fimüibus. (^ia in ber i£(^at mc$r 
abjc^recfenbed oiii einla^enbe« SBe^fpieU 

46. 3öle J&du^tfd&wierigleit )&e9 Um ®olfßfd)ett ffier« 

führen (45) mac^t bie n) i r f U c^ e gemeine 2>imfion ber 

; einen 9leii}e in bie anbere/ uub bie SBiebern>egr(t>ajTitn$ ber 

I b% b^^ b^ /. . bur* 5i*-c*; (a^r-cYf (a^-c^; . . • 

! ftu^ bem gefunbenen Quotienten» 9lun finnte man )n>ar 

I bie gebrod^enc gunction föt ds (in 45yüiel leii^ter unb brffer 

' nac^ ben Sormefn (®« 8 mtb 9) beb<)ttbeln unb etolbirett, 

n)ie an(i^ fd|)on in (43) ij! erinnert würben. ^t\i borifigli^ 

(^er aber ijl ba« ganj turje unb (eid(>ti^erfal^en (44). 

47* UeBer bie Stectiftcation eSif^tifd^er S35gen burd^ 
unenblic^e Steigen/ bat man eine ^d^hiiiaxt ^Ibi^anblnng boti 
Lambert (Seijtr, sum ©ebr* ber SKat^em. 51^ Il]»6.35f*)* 

tomberf fel^t Clh 4i),Äärae l&atter, a=i ; r" f — ^^^-7 J =P 

uttb ds eber (beij i&m) dv = Pdx* Um P }u beflimme»/ 
bii)iblrt er «l*t> wie ®olff, bie SReifee f&r rO-e'^x^) 
burc^ bie Steige ffir Vi} — x'), fonbem mutciplicirt fte 
(a» a. £)• §. 5) burd^ bie Steige fftr r: r"(i — x*), wel# 
<^e6 in ber S:bat biel teic^^ter ifl« 9ljl^me man ^ier (wteto 
44« I) ben Quotienten 

I-? 1=1+ c^ X* + c* x^ + c* x^ +etcj 



\ 



136 III i^ln))cn&tttg, fSergUici^uns i^erfc^ener^ 



(0 th^^^tt ntan für F bi( eombuiatorifd[)e Sormfl f^ 



dx 



(S6(nb) / aUt auf Un feiger 



ftejogen / gebrüuc^ettt SAr brn te^teni ^dgrr fanbe ma» 

ds 

P = •— - öoWommr n fo , »ie iii (441 HI) , totnn man 
dx 



48. iamScrt ^at (a* a* D. §; 7) einen 2fu«brurf für P, 
unb babuic^ audf^ (§% 9) fär i^Fdx ober s aiigegeben^ bep 
ptldftm Iciue abmdbr^^It^ben Scid^en inbett (Soeiftcienieu^or^ 
fommeit, 2)ad i(T bequem fär bte ätnrtenbutig; atid^ fiKttQ 
man bie bieftgen Sormebt (44, Ul utib IV) fogleict) auf bi^ 
£ambertifd^cn rebucireti/ tvenii man baritin i) i^^traVi a = i 
fe^t 2) bie Zf^filt }ebe6 cinjefoen ^oeff^cient^n ünf 0(eiA)i 
Sflcnner bringN 3) ®ott b|efen 'Steilen , ^\ aM gemein« 
fc^dftlidl^en Sactor in ben gftnjen Ceefftcienten , abfonbfrt» 
4) X)ie flbtifjen ^^ofenj^n. aber t)on c, üermittelft ber <&UU 
jungen ?*=i-e^; c*;;:ir3e* + e*; c^^i-.3c^+ 3^*^* 
tt. f. xc. in e an^brucf t/ unb aded geb^rig rebncirt. @o fan^ 
^be man j. 93« ffir bie Sormel (44. IV) nnb bie gemeuifc^ftf 
Iid(>en Slentier; 6, 40, u?, 115:^ ♦ ^ ♦ ben SjJogen DW=;f* 
9^tt 



/ 
\ 
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eom&inafoHfc^ unb avbem ^etfahum» 137 



t = X 



+ — X* 

.40 

112 

. (35 + ise* + 9c^ 4- 5^0 c* 

HS* 

'ÄÄrÄit« <r^telte man tMxoitti — ober P, ' toit U^ iam^ 

dx 

htvt (§. 7). ' ff ittige (Soefftcienten (»le J&irr ber 4te uitb 5te) 
crfc^einen nac^ ber Z)iffereiitiatieti^ in Hetiiern ^^^(crn unb 
Slennern atd bci^ iamhttt (§, 7); rebucirt aber auf bie 
gr60ern Santbmifd^en 9lenner/ ftnbet man ftemtt U)nengan} ' 
uberemflimminb« 2)ort.ftnb ne^mßci) bie grmettifcl(>oftlic^eii 
Slmner, beiS ©efe^cd tpejin, welche« (oaf, §. 8) för bie 
^oefffcienten tiadl^geipDiefen xt'txi, oft gt^per aW fonfl nhiü^ 

49* Sir c = o ttttb c ;= r, alfo für ben Ar ei«, »4* 
re ber »ogen DM ober . 

Da« gUbt; x= i geff^t^ bie beJannte Wewtonifc^e gleite 
1 4.|+^3^4.etc fftr ben Önabranteii/ auf ben J&albmefiet 
l bejogen, gÄr e =1 1, alfo c =3= o , terwanbeU jtcli btt 
Cttipfe in bii gerabe Xinie s = X, 

59. Die SReiben (44, IV unb 48) cottt>ergiren; 
aber nur f e Igi r I a n g f a m , befonber« fär etn>a« gr^f ere ^ 



133 III« ^vbetAuvi, SSersIeic^ns' »erfc^iebnter. 



£ie0 mad^t ihxtn ®fhtanäf fflr bir Sttwcnbung ntAt^nm^ 
SRtht^t ^erioanbluttgeti ^exftlbm, bnnif ^tp\)&lft tw tri« 
gonometTtfcben auf bte (SQtpfe ftcb ftejie^enbfit SuncHenfir^ 
um ft^nellereSont^ergeni ju htxvhUn, J^at Lambert in 
ber attgef&l^rten Sf&^nbluug t^orgenommeti/ 



51. @(blA0(iA tviO {cb itotp (in 15 titib .19 tttcif^ntt) 
S^fetn / }um bequemen ®ebr Auc^e in bei- 9Inn?entiung, M?r 
nodl aufjlftten* S* J*We fte M Vre ntib VIte 2afel, ^ 
mit ienen t) i er e» (6* 4 - 18) tu welcben fte a(^ ^rg jnjntig 
ge^brcn, in eine fktiht fort. ÜBö* bie 111 te fftr bie SRoi* 
»riftben Snoolmionen ijl, bd^ itnb bie IVte Vte unb VIre 
f&r bie 93o^coDi(bf<btR* 6in 9la<btrag jaZofelH, 
(@, 8 unb 9) unb ein aiibeier tu la (@« 96; 97) madfta 
ben aSefcbtuf * 



? 



com&tttaforif^'uitton&erer^crfa^Ktt; T39 



beßmmten (Gummen ffic Den feiger (J.'J'a.'J.'s.'ö.y.S) 



II, a* 

^» b 

19, ab 
3, c 

IIII> ä* 

2 3, b* 

13, ac 
iiiix, a' 



1II3, 


a'b 


122. 


ab* 


»13, 


a^c 


23. 


bc 


I4> 


ad 


5. 


e , 



IIIIII 

I.I1I2 
112.3 

222 

II13 
laj 

33 

•34 

15 

6 



'T 

XI Ulli 

I I II 12 

III22 

123 3 

I II 13 

1123 

323 

133 

1114 

124 

34 

25 

16 

6 



a" 

a*b 

a*b* 

b' 

a'c 

abc 

c* 

a*d 

bd 

ae 

f 



a' 

a'b 

a'b* 

ab' 

a'*c 

a^bc 

b** 

ac* 

aM 

abd 

cd» 

a*e 

be 

af 

g 



,8 



II II II II, a' 
ililil2> a^b 
111/225 a'^b^ 
1132 2, a*b' 
22 2 2» b* 

III 113, a'c 
11123^ a^bc 
1223, ab^c 
1133, aV, 
233, bc^ 
II 114, aM 
1124^ a*bd 
224, bM 
134, acd 
44, d^ 
II 15, a^e 
125, abe 

116, ^H 
26, bf 

8. h 



3)le 3iiMlötifnai»r6«mme9/ cberMeffornpferionrii Wt^0*, 
i^.nZaf. IV. tittb ftlft «) «efür *°J^ (i8>; ^te «BAem 

ttting 95 Äc D idb ; $ i n b e n b II t g I We 3nvDlution tt&itfextu 
m bie 2iuflpfungen (n* 12). ^errn UrettibUp'iJ A(n), Bcn^, 

IC ("")'. ^ß"(n) . . . füV bejlimmte n, foglei* Imf bte XaW |tt 
tebucir«» , verdfel^e man C^» H) obet 9iote l brr wib^mbriis 



14^ III. ^mbenSiirg, 95^ rgWti^mis t>crfc§te^nir. 



"Xafel VK Sombinadonen jii unb^fhmmten (Summen n 



>*M«I 



"J 



ni-3 m-a m.i 

a 



/a^ b, c ..... a, a, a \ 

"- J» + "-• Jb + -'Je + "-^Jd + «tc 
Ca) , (a,b) (a,b,c) (a,b,c,d) , 



' J+"-* Jb + "-* Jb^ + "-Jb' + etc (a) 
+ "-'Je + »-"Je*. + "-'Je' + etc (a,b) 
+"-* Jd + "-" Jd^+"-" Jd» Hvetc Ca,b.c) 
+"-' Je +"-"^ J«H"-' Je' + eteCa,b.e,d) 
.+"-" j.f + "-"Jf'+"-"'Jf' + etc(a,b,c,d,e) 






+"-''ij'"r+"*'"'JO*+"*"J'cr)'...+":''*'jr.-')' 

/ ni-3 m-2 \ 

^a^b,c,..* a, ay 

25er l)Ux jutetjt jl^^enOc öHgcmeitte Sludorudf flettt bie 
(ni-i)te J^prijoHtalrfi^e bcr j weiten ^ormel bon 
"jjT flcljüvt nl*t mit in ba^ «eftfj bicfer fJUrfecn, ttnbftf(»t 
uici> tal)cT abäefoubert für ft*» 2>ic ©ert^ ion pi far.? 
j«;« uoo a au. 

j 35a« mte ©lieb ber irfinn gormel/ wm crjlen 
"""' J'a an aer^^uet, ijl 

^a, b, p , . ^ . a, % J 

3Jlcf)r ^icrbmi/ neb|l S&^fpidfn jur 3Iutt)ettbttng (ig. 



■PMM4 



V > 
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^itmmtii^ 



SKac^tWg iu 'XöfeMl @eire 9 imö ij» 



V 



wmmmtm 



iMt^iM^Ma 



@, 9; 6, b. 8&r 

q 



y-^6 



»T^^ 



iilpq^ 



^x 



«x' — /3k'« - Tx'-^" — et« 



_pq 



J"J 






+ 



) 



N / 



: 



®»t3; 9, b. gflip 
I 



.-^i 









a 



,rf-t+i 



X 






►+3* 



H-etc 



VI» 2. 3, 4 . , . .' 



Set ^aiUmem M 3d*cftr ♦ tn «* tane «•+* «itftf ««« 

'«» /3, y, ^, * . . . in bf tl r i n j f I ti e n ^ömpicitöne» ber btttufcer 
»el>enben SnDolution 'jp/^X^ ' J' • • • ^^f^^!«»«^' ""^^ 

3 ; «* f. w, (Sfrcb» b. «ÖTatb. i5. 1 V. @. 389/ 7 ; 379- ö- ©' «• «• 3l« 
6. 265) 

i)l^ 3n\jO(ittfott'>ti, fo »te bie getd^m t)öt /S; ^ «^» « • . -I 
tm !){etriur imb jJeiftrt bnreffeub, fcbe man tu s8rmer*l 
tttttfien, biet iS. 15. . | 



,-• r X 



■^MM* 



rfiirfrtll 



UMMMIH 



kMMMiMlii 



wiinm 



^ 



« 



X42 IIL ^trtben6urg^ QSergktc^ung Derfc^ieben^r, 

©cife 96, 97» 

a3e9 btffer Sfnfl&fttng ^d6( ic6 mic^ attf em (erriM » 
(8) angfgebenel^omMnatortfct^eö ®^feg berufen^ ba^ auc( 
fn (t2) (>efo(gt n)irb; unb bad t(l ttrfac^e gettefm/ baf td^ 
ton ber ^ter ti6tl^'gen Chtttvtcfelung utib SlUeitung ber (Eotm 
plnmtti nidft fo ou^ful^rHcb $cl)anbe(t f^ait, al6 e6 bte 
SBicbtigfeit ber Snbolutton erforbert* ^d) will alfQ t|f, 
ül^ne a3e}ie^uns ottf tent^ Otrfa^ren (ba 4 man nac^ @tfäl' 
Icn ^tnter^er für (td(^ t>ergtetc^en tann) unb jugfeic^ mit d< 
niger 9l6Jnberiutg im 9)ortragf/ bie 9(ttfgabe mit i^rer Ihtf« 
I6fung nodt^ einmal i^orne^men. 

Td/feafce. Die •Gowpfe^-ionen einer gfgeJenen Gttrame 
i3> nnabb^ngi^ bon bor^erge^enben Heinern Gummen^ )tt 
fnben (lo; ©♦ 93). 

• ' * * 

€rfie 'Kuflofung für bie @umme 9» n««^ löotfcmoi^, 
<n3aMen(iij ©.93—95). 

Bt^^9te 7(uf{6fung f&r bie Summe n , nad^ J^inbem 
£iu:g^ In Sud^jidbem 

U 31« erfie gomplerfwi fe^e man a*'=r a"-*'a; bie 
finjige auf a ftc^ enbenbe !Berbinbung ber erjleti W 
tl^eitung» 

T>it auf b, c, d . » . nikc^ ber Crbnung ftcb enbett^ 
ben Slcrbinbungen ber fi b r i g e n S(6tl^e41ungen ; khtxWvft 
jlebe folgenbe 9(btM(ung an6 ber unmittelbar t>er< 
bergebenbeu/ (bie mte iut6 ber [m-i]ren) )u enttprt» 
lebt^ befolge man ua4^(le(iettbe Sorfci^rifun« . ^ 






CDinSinatorifc^er unb anhctet ^etfa^ten. m 

■ 

, s 

Ih X)ie auf ben mt^n 93r.(()|l<t(en bed B"d<r^ ftci^ ^n« 
tetiben Somplaiomn, ;Ober bie mte Slbtl^eilung }u 
ftttben 

a)' SBermfnbfre matt aOi 6om|)(ei:totte« brr ti<!d^(!t>or< 
ftergt&enbcn (m-i)reti Slbifee iln«g , bie a enttjalutt, um 
e l n a, ttnb^atr b<M e ^ t f ti Su{<>(iab«i^ jeber fo t>ermmbf r* 
ten (Sotnvl^rioti ^ feige man mm ben nad()flfoIgenbeti 
(jlatt ted [m-i]fen/ ben mten bed ^ti^tti)^ 

ß) ®on ben fo (nac^ x) gefunbene« Som))ffVtonen t>evn 
minbere man bieten tgen^ bie fn ober meistere aent» 
l^alttn/ von mmal a» unbfe^e bafär^ am 6nbe ieber fo 
t)ermtnbcrtf n (Somplr r ion / einen, bem legten ilti^tn 
55uc!&j!aben (ben mtcn bee^eiger«) Wnju; ipber, man er^ft^e 
ben €jtrponenten be6 (elften 99uc^f!aben^ um i. 

7) 2(uf bie ßomplei-ionen bie (ß) gegeben ^at tt>enbe 
man ^^^ QJerfabren (ß)^ unb cbenbajfelbe noc^ weiterauf 
bie baburd^ erhaltenen netten ^ompferionen , unb fefcrt 
immer tt>elrer OU/ fo fange fic^ baburd^ nod^ eomplerionen 
erjengen/ bie m ober me lerere a enthalten. Unter biefen 
i&nne n aud^ folc^e fid) ergeben unb mir bortommrn, bi; m tf 
tttger a^ aud^^ gar tmi^ embahen; biefe werben aber^ 
Weltweiterer Stnwenbung ber SSorfc^riften (^> y3)^fDgteid^ 
ftbergangen» 

^epfpiel für n =:: 9 unb m ==d r, 2, 3 . ♦ . ober^ 

"Xufiofung ffir bie Summe 9, in $5u<l&flabena> 
b» c, d> e, f, g, b, i> m SSe^ie^ung aufi^re Sofalwer* 
^^^h 2,3/4/5/6,7/8/ 9; ^* *• 

3n meinen combinatorifd^cn ^t\d)tn au6gebrAd(r^ 



X i 






\ 



144 Ijtl« ^InUtihut^ ^^rgleid^ung t^crf^fiebencr^ k^ 

i) Bit btt e r fi e {(bt^eilung f otmnt 

Die Serbinbuttg a^ =:= a"a, a» e r fl e unb ^e { ti | i g e €dtti« 
))Ieriori(I) 

d) Sit t te ) 19 e 9 1 e Slbt^eiUtng/ tDo m c 2 » tommtn, 
©le SerWnbttnfl a'^b (11, «) 
ttttb taraul a^b^; ttnb barauf a^b'; ntib barani a'b^ 

3) Sftr bie b r i 1 1 e Sffttl^eHtta^/ tbo m == 3, f omttiett/ 
. »ic ©erWtibungen a% a^bc, a*b% b'c (11^ «) 
önb ^araad a'c% a'bc* (li> /3) 

tittb fo weiter^ fAr bte &htiitn<E^nupU^imttbtt&itU 
g e it «bt^Iungen/ ober fftr m=4, 5* 6* 7, g, 9, xoit 
foläft m (13) ®eite 98 fi^^em 

2>ie le^te (^ier bie 9te) $(bt^et(uttd befielt toteber/ loie 
ble erjle^ nor aud einer e t n ) ig e n €oni|^lejrioti (l^er Mi U 
Um 9ten aSuc^ffaberi be« feiger«) 



JW,i.i..t. 



teiWb 



-^- ^ 



I 

J 



Ml 



U i 



•^■•^■••■•«■•»•»-"i^fcp 



/ 



fa^eö (Srf?c @<imm(. comb. anaU Hh^anbt ©♦ 68^74) 



AiJ— »»»*ii i'i iil ■■■»-fcM»läi«ii*ifa«p><«Mi»*<»»tt<W» 



(g 



ine ^«itiferutr^ brö S^ecenf^in gebauter S^mmlim^ 
In ter Stflgem. Slteraturjettang 1796, No. 380 imb 38^/ 
wrfy einige mir fc^riftlic^ jugefpmmetie Senterfiinjcn l>e9 
J^wrti^jJrof» Stoffe In Cri}>jt3, üerrtnlafffti mt(|) t)iefe SrIJu« 
terungat aber ben t>ott mir gegf^enen Sen^eid ht^ ^ofi^nomi« 
f^en f e^rfal^e^ fär jebe ^rt t>on <2^jr))otienfen Aufjufe^etr» 

^te Stecetiftott ber 6(kmnflting i&on ^(l^dnMtingett übet 
ben t^ol^nomifc^en Setirfalg in ber A. L. Z. ifl mit S^^i? "^^ 
9in{td)t gemad^t; nur eine SSemerfung in berfelben m6(t)te 
eine »eric^tigung niti^ig HUw. S« tfl bie ff teile, 6. 587, 
toö t)on meinem 93e»eife ber IKdgemefni^eit jene^ it\)X9 
fa^ei bie 9tebe iff^ Z)er 0lecenfehe fagt, meine €dl)lvif(tvi 
Ia<]e nic^t^ ju n)änfd()en. übrige dU (5ct)(ien0^ baß ber (e^te 
6a| (o^ne ^meifel ber Cd^Iu^ §. 19) mM^mf^tif^ in tbUif 
Ber Strenge bargetl^an , unb man geb6rig ^txij\ä)m to&xi^tp 
M nic^t etjrt^a mit bem fo buM^len aSegrijfe t»on $ r m ein 
^l^rnng im SBemeife berbectt merbr» 

tix ateeenfent UU alfo bie bbn mir getränkte CdE^In^f 
M (9laifennement) für miglid^^ unb mietete ben ®a| 
^^tif Sormeln^ meldte bie ©fercf^l^eit wifagtu, beu^ief/eii 



146 IV. ^ud<{ j ^l^utecun^tn (einei 

j^obfn^ CoKtf aker ber aSf^viff i>oii Sorm in beir 9S^ 



3« bfr ^t^tfofo^^U mtgitt bie Segriffe ^ %ttm flob 
d V w d l ^ 2)ttiif el||f i t bftbett ; unb i<!^ gefte^e^ baf bie 9liil« 
bräctf / formater Orunbfa^; f ormaU. SßifiVttfc^aft/ formaler ; 
fBegriff, mir immer einiget Sefttmen ti6tbig machen« ^emt : 
gorm m bet ^l^i[ofof>i^te au(^ ntd)t oielbeutig ifl^ fo itii^j 
^od^ eia fo Dfelbe faffirnfter »rg iff, ba^ man SKä^e bot , ev | 
ne beflimmtc ^ beutUct^e.SorfieSttttg iebe^mal bat>on }u fof' i 
fett/ SIber in ber 9Rat^emat{( i(l ja S^^rm ein gan} ge^nftf 
gjer/ t5nig bfjlimmrer 95egri{f: 9(rt ber ^ufammetir 
fe^ang eiset ®r6ße au^ atibern firbfen» @» 
{{l ber binomifd^e SrbifaQ bie gorm ber 9)otets) einer jttev» | 
tbeiltgen %'\%%, aI9 eihei älggregdt^ t^on ^robucten mt«bm 1 
^otfoien brr beDben Ü^tWt ber ffiurjel. X)ie €arba(nf((ie I 
aUfgel ifi bie So;m ber SSurjet einer cubifd^en @leicbnng, fo 
fern biefe SBitrjel nur eine ein|ige if{ \ unb entbalt mi(& bref 
tnbg(i(be 9Bur|eIn in einer unm6gllcl)e«i Jform »erbälln Sorm | 
tinerStdbe/ ^orm ber (^lieber eUter SReil^e/ ftnb gen>6bnlt(^( ^ 
%vAXixik&u 3a bie ganje SRatbcmatif ^ auf ^a« ^ärjefie | 
unb treffenbfie erflirt/ i(? 3Biffenfc|^aft ber $ormrn ' 
b e r 9 r b 9 e n« gorm i({ ber S^rgrif ^ n)oburcb 9)?atbeni4^ 
tH mbgUc^. ift» X)if formlofe (Drb^e gel^iVt ber ÜSerof d!^ 

Str meinem fSen^etfe l^ale i^ attgbrdcf (in^ bte SriMrutt^ 
wie ein jTlf f en lafien : ^ Die Sormen ber «, /?^ v> ef c ffßb 
lybiefetben mit ben formen ber a> b^ e» ctc; ba6 beift, je« 
I» ne n^erben au« a, b> c ^ . » unb besn @i*(^onenten m> auf 
i^ftine a^nfic^e 9(rt beflimmr/ aMwie a> b^ c « « * ao^ 
>, «, y3, . v ♦ . . unb bem Erpohenten n» " ®Ie{rf> baranf 
erfldre td^ nocl/fAr einen bcjümmteu Sali/ it^a^ e^ ^eiße, <i« 
«erlei? gorm l^aben^ - 



SSeweffeö {»ö pott)nomif^m it^tfa^i, 147 
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e\nt %om tarn fc(?mer jii f«fcn fe|)n, »le |*85,bir 
Sorm be? pDlijiIomtf^)*« @agei, ötteiit ber ffrwoci* loon ber 
lUWreiwJttau««R9 ber gormeti wirb burc^ ble t»ertt>icfelua5e* 
((^aff^nöeit berfclben ttic(?r erfc^wert ober uuftd^cr* 

©er »on mir »orgetr^g^tic 95e»ei* b^S pof^itomifd^eti 
^rfagee für bejahte gebro4>«e (5rpone»tea ^) her\xbt ani 
bem ^rincip ber Hei)ii\id}Uit, wenn tc^ mid> bed jcigt fron 
ten ^hilofi)pI)ea bd«fi.j öebraiid)Jeti 8lu«bmcfö, ^rittcip^ 
krtwnen brtrf, ober beurltct^er, e« fommt be?) biffem ^aoti* 
fr «Ke^ tjuf nei)t\Ud)ft\t, iiic^t auf ©leic^beit <tiu 
5(1 bie gietmric^felt ber gunctfonen ertvfefen^ fo Ifl Ott @a§ 
ftreng ra4ti)em«ttfci(> «rnoiefen» 25aö bon mfr örigewSanbte 
Öerfa&reri f(t t« bem (S^ilt^ ber ©eomiff rie, bie b^uftfl Ur« 
tminflimmung ber gornr ^ obne ffileic^beir ber ©roge, bar? 
legt, bagege« m ber aiuölpft^ fö(l immer Sßerfc^iebenfKit bft 
8orm, 6e9 @ieic^6elt ber ®r56e, barget^ian tvirb. JDöört . 
hm meine @€^?Iupavt uberrafc^eub fd^eineti, wie fie ca bcm 
fflecetifenten in ber 21. ?. % j^efen i(!* Sttter neititt ef 
fcli)on ^in ratiocinium ilon vulgare, baß bf^ bir SWttUipfif ' 



cation boii 1 4- 



m 



x-P 



m.m-i 



X* 4- etc. bur<|> 



I + ' — .X + ■ ■ ^ ■ ' x^ 4- etc. ble ratio cotxipofitionls 
I 1.2 

ft» ivSorm) ber ßoeffieienten in bem ^rtbnete tti*t ^m bi« 
8ef($affftt^eil: b«r 6>rbßett, m-, n, ab^anfie, ftf mba^n gani» 

. a) »er gBeÄjeW beij Öe^rfaßf« f4r «eturttje guttue erj)önp«ten# 
i« ber «ammlung \)ou QH)b(tnM4ii0en §,.18. ©. 7i^ tfl: we« 
ftutücb berfflbe mit bem / luelcbeti i* in bem mUn^t j« 
ttiefncr AiiaU^riftbe» Xrlaouom^ttie, 1770/ fi^r icn binomM4>ett 
«ebrfari vorgetragen 6<lW. «Inr ber ^ewaiiJ för bejaöte ge* 
Jroffcn? Ofrvonettttn i(L^««i <»n^^<^^ gefapt, afd ber a, a. O» 
für beii binomifdjen leetTrh?, roflcfeeö ber S^mSßnU ber JHet 
cenfipH/ bet be^ iltern «eweife^ gebeutti ni<i?t bemertt i» 
laben f<beint* . . " 



}C obn k^enb atibfre ^a^flti ftebeutcn: De theareinate 
binomiaii §» 6. Comm. Petrop» novi. T. XIX. a. a» 

»774^ 

$Bc9 bfm aSetoeift ber Somt bM jpoTpitütnifd&ctiSi f^rfd|e^ 

^r negdttt)e g^Htje Srpoainren^ Tveiß \6) feine ®c^n>tercgfeit 

|ti erbenden« @6 n^irb babey^ tiur , toxt be« bem SSetDeife 

fftr gebroc^ne @rponetitfti, ber @a^ aM befannt unb txvoio 

fen >t>ordtt#gefel^t/ taf jtvet) gteid)e Sunetiotiett dou txmt 

Der^nberlic^en 2 ^ bie t>ou ben unt>er&nber(id)en @r6@eti tu 

benfelben unabb<lng{g xfi, audj^ ibencifcl^ fttic^ ba^^ei^t^ baf 

bie }U berfetben ^bten) t^on z gebbrigen Soffficienten citmn» 

ber gteic^ finb % 3(ud ben SIeifbttrgfn fär bie Qetffis 

cifcnten tn bem Quotienten iwi^et ^otfrtialgrbgen lafen 

biefe €oeff[(ienten ftcf) burd^^ bie gew6bnlic^f 93ucbfla&€tire(b^ 

finng ftnbem X)ie Stcc^nang aber n)&rbe n>eitlauftg »ns 

ben^ nnb nur eine ^ubiictton geiv^bren^ X)arum mu0 man 

fit entbebrlic^ }u ntad^en fucben, xotid^ti ^uf eine t>5Ui^ eto^ 

lendi^tenbe 9lrt in §. 18* gefc^e^en iff» 

Ibii^t Ket^re f^aD nt^^ aber bienen ei beurTic^ jn mo^ I 
iii()en ^ wie man an« ber 9Iebnli(b{eit ber ®r5ien^ webur(^ 
anbete beilimmt werbiüf bie Sormbet Ulstern Icfleitett 
thmu €<^ fe^ 

'(a + bzJ-cz^+etc)^ 
(a + bz + cz + etc;*l 

nnb p fon)o^t aM q ganie pofttibe ^affim. Wian fe^e > 

(a+bz + cz^ + etc)^=s=a + /5z + yz^+j2^+ete 
(a+bz + cz* + etc)P=z=« +/3'z + 'yV + dV+ ete 



b) 3ti ^jditevd dTnatplf^ enblicier OS^ropeti $. 624 ber steüjinjt^ 
iinb iweperlep ^:6e»eife btefe^ ©a^e^ gegeben» 



1* 



^mtift$ Ui pof^nomifd^cn U^tfa^i, 149 

ii ' ' 

tti6c, ß^ y, etc; «', ^', y', etc bor4» bctt f ol9pomif($ciJ 

^^H§ S^S'^^^ werben* 9lttti ifi 

.» • 

A« + B«. z + C«. z* + Da* 55' + ctc 

+ Ay,5 +By. « 

£it Soefftcicnten ^ bie in htpUn Xl^eiUn ber (ÜlefdE^tinc) }tf 
dtteri«? ^Vatfuj do« z «e bftre n , ftnö flif i*, baber A, B, C 
ctc, ait§ ben ©rbpcn a, /Ö, y ctc unb «V ^'* V ctcbe#. 
jümmt u^erbnt* 

©« @rb^en «, iß, y ctc |!nb binen oc\ ßf y ctc a^n« 
(icb/ ba6 b^i^t^ '\mz xontizti awt a, b» c etc mit q, cbftt 
fo iufammengefe^t ^ itld n)ie btefe au^ a, b, c etc Mnb p, 
SBtro nun ber obige 93rncb umgeffbrt/ fo noerbrn in btn 
SBertbrn t>on A, B^ C etc bie i&xh%tu oc, ß^ y etc unb cc\ 
ß'y 7 etc gegenfeittg Derraufd^n Da btefe ftc^ 4l?nli(^/ unb 
^lof bmc^ bie SBertbe Don q unb p terfc^ieben jtnb^ fo (7nb 
We Soefftctenten A, B, C etc in bem äßertfre be« gegeie* 
«ea nnb be0 umgrfebrten fdm^B anä^ nur aKein burd^ bie 
^ertaufcf^ung t>on . p unb q t>erfct)ieben* 9lifo ^t 
(t + bz + cz* + dz^+ etc) P-^ elnerle» Sorm mit 
(a + b? 4. cz* + dz' + etc) ^ ; ober (a + bz + cz* + ctc)"* 
N biefelbe gorm mit Ca+bz+ cz^ + etc) 



— m 



Stefer Sfn>et6 bei pol^nomtfct^fn itf^rfa^ti f&t negatie 
*< 9«w|e Srponenten iflt bem in $. i8. ©♦ 7^ ^^ ®amm^ 
luttg IC* au4 bem @(runbe t>or}ujieben/ toril er mit bem Seo 
^^ifc fAr gebrocl^ne ^of(tit>e @>f)>otYenten gleichartig ifl» 
8B^t bie <|ier gcbraud^te @d}{ußart noc^ nicbt cinlcuc^tenb 
Net^ ber fieOe bie &)effi(:ictaett A, B, C> O etc mtje 



ty> IV* ^lii^tU ^d&uferungm ftit^ti \ 

^ Cß By A^ i 



» . (C 



«Rb bfjtid^nr bie (Soefffcienten fftr ben Quot!rnt(n aat Um . 
imBrtf!>rten SrH(*« biu^ A', B', C, D' etc fo tfl 



rf C^' BY aY 
D = -- - -7- - — ;- — • 3tt bteftttt 6Mfj& 

<« ' A 0! OC 

f 

ittnten unb in D {tnb bie grfinc^eUen unb utt^fflxx^tlm 
iSe^fftcientm int^ beyben ^^otentialgrb^rti gegcnfetti^ ter< 
illufdi^t; be^be ftnb alfo nur hmdf bie SSirtaufcf^nng ber €x' 
l^onentcn p unb q t>irf(^i<beti« 

3(n bem fBmtift M pthrnm^d^m iiitfai^ti fär U* 
jälftt iiirt(i)nt(ix}pcntimn ffnbe icl^ ni(^tl »efentKd^c« jo 
inbcrm 3njn)tf(i^cn ti^iU id^ tbn mit.einigen tUimn ix* 
wtittrm^fn ttß Vortragt xoitHft^oltn ^ tx>tm t^icUeicbt bc9 
^im aSc^reben n«c(^ ^ärje gfrabe ttteai aaigejafffn f<*9tt 
fbDte> WAS einem anbern nbt^ig ifl/ um ben redeten 0e< 
fdS^tfpttnct jtt treffen* 

Die 9)0temtrtlgr6ße (a+bz+cz*+dz'4. etc)*" Ößt 
fid^ te eine «nbere Qoc+ßz+yz^+iz^+ ctc)"^ öcmon« 
Mn^ tt)enn mnnb b ganje ^ablfn ftnb^ toU bier noc^ «n« 
lenommen »erben m,Mß« £)etm jebe biefer ^otentiafgrifm 
t»erttmiMe man in eine n^d^ ben ^otenjen t»on z georbnete 
Äeibe , jnföfge ^bel pol^nomifcben tcbrfii^e* für ganje U^ 
fabte i^rponenten* @elgt ntart . bte Soef^cienuu berfef(<Q 
9>t>ten) in be^ben Steib^n ffcb glcidE)/ fo ftnb bie U^tm 
SIteiben ^ atfo aucb bie $oienjii)Igr6ßen gleich* JDie piirti^ 
eulare)! @(ei4^uiigen ftnb 
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bttrd() eme naü) ben ^otenirn t>on z 0(Qrbnetc^9tft(ie barflcU 
Icn; aUrin ba6 (S^fcl^ ber Soefftcietiten n>ftrbe um duf einer 
ISh^bucrion berufen» Damm t|l e^ Mä^ l)ier nbt^ig^ biefe 
ni(i)t genujtbttetibe Ste^ttttti^ ju t)crmeibeir. 3[tTjn>tfc^eis 
ifl cd n&^Hci^/ bte crflcrti ©lieber iener ®t6pe ju berecbnen/ 
«m ba« bicr gebrauchte Serfabren ^df beutlicbi^r m madfttu 

Die Sorntett ber Soefftcienten «, jö, r etc (tiib biefefc 
ben mit ben formet! ber (^Offftctenten a, b, c etc, t^adb ber 
f>or^er gegebene» (rnjrung bietet Slu^bnicfd^ n^ie ed biif 
@leic^migeti jur ^Dcd^fcIfeiHgen 93e(limmung biefer 9ixi$m 
ieigen. Sber^ bte ®rbpeti x, ß, y etc luib »1 b, c etc finb/ in 
i^ttt So(gc genomraeii, (td^ a n a 1 9 1 i f c^ 4 b nl i d^. S(lfb bat 



(a+bz+c2^+etc) ■ , €\mUp%^mmit(cc+ßZ'{;yz\etc)\ 

folgßdi^ait(^nttt(a+bz+cz''4-etc)'^, wenn mMnim» 

li^ nur auf bU 9(rt ber ^ufammeofe^ung/ tticbt auf bte Qnänß 
^K ba< ifl^ wenn man bloß auf bte anali^tifct^e 9{ebnlic|)a 
teit jfebt« SBepbf Suncrionen t>on z, ncirtiHd^ bte erfte uaft 
btitte^ etttn)i(felt/ uttrerf4)ftben ft(& nur baburdS^^ ba0 i9 
b(n ^oefflctenten Hub (Disponenten t>en a bie tfrb^en m mt^ 
^ mit emanber t^ertaufcl(>t fhib« ©elgt man n = 1, fo bat 

(a+bz+cz^+etc) ""' efnerle^Sprm mit(a+bz4-cz^+ etc) ^^ 
^te potent mit ber ®ur)cU 

Ute erriete fe^ =r A + Bz + Cz'' + Dz^ + etc. 

ble jwe^te =A'+B'z+CV+DV + ctc, 



. ^ 



sjs IV. StlÜQtU €r(aittmtn^n ftbu$ 

fo ftttb bie SoefficUntett bnffKen ^^otett) ftc^ 4^li(^/r wA 
Aittr inx^ iit (Srbpeti m uttb ''— , ' tnel^^e mit ditaMer 

»rttaufd^t ftnb/ berfd^tebcn. ^xfftU man bciE^bt SuvcHotifii 

auf biefelbe ^^oteti) .mit bem ganjen ^xpoutntzn p, fo itnb 

We Soefficienten bor entwidf elten ^otftij ( A+Bz+Cz^f ctc)? 

ttnb (A'+B'z+C'z^,+ ctc)P tmr burd> bie gegenff tttg ms 

I 
t»<d(>feUm ®r60iit m unb — berfc^iebeit^ 8({fo M 

in 

(3i+bz+c2\*+ etc)"p etnerbyStmn mlt(a+bz+cz*+etcr, 

P 
fobA^inbenentU)idfe(ten9oUMjiaIgr60en, inbiefer ^ fUi^t, 

• m 

too in jener mp fiöf ftnbet. ®e<|t man fiatt rop trgenb ci« 
«e anbere ganje 3al^l'r, fo n^irb ^n^ar bie ®r6ße/ aber miß 
bie gorm grinbrrt, unb e5 Ht foljfic^ 



(a + Ipz + fcz* + etc) ^ eiuirleiD gorm mit ' 



<a + bz 4- cz* -j. ctc) 



in 



. I 



S>er SSemeitf f Ar negatit^e gebrocfmc Srponenteti^ tUiH 
fo tpfe et in §. 20 meinet Sluffa^ed gegeben tft. 

®n ^aar €rlauterungen^ fibet.bie be^ben gormebibei 
jj^oTi^nomifcben te^rfa^etf mbgen beb biefer ®elegen|^eit wif 
9)IaQ4^nbem 

©ie gormel fär (a + b + c + 4 + ctc)"^, wo m eine ga«^ 
|e beiabte $a\^l iff, in §. 16. e« 67 meine« 9Iuffa^e« in (ee 
erfien Sammlung^ bricbt at, wenn ber £rf>onent tona 
fRud ift* 2)a« ®(ieb^ worin a'' bet gactor tft/ entölt «D« 
9>ar^ia())robncte t>on m gactottn/ nnter weld^en fein a m* 
lommt. Slfle flbrigen ^ortiaiftobucte/ bie-a enr^iteit/ ftnb 
«nter ben borl^erge^enben (Bliebern ber gormel b^finbü^l/ 



I 
I 



^etotifti hei potijnomlfc^en lel^tfafe«* 153 

in im frjlm ®(tebe ber %vxmtt, ^'''i in im )«f9t<tt Vw 
ifitigett/ weld^e a""^' em^ottf n ; unbfo ferner ^ bi^anfbo« 
•orle^e^ iDorinn ämit'm-ri S^cltrin au< tttSttifft, hi 
c, d etc UfitMi^ tfi« 

*JD«^ ^ol^nommm fe? a+bz+cz* .♦ .; + kz' r= Z^ 
®!rb biefed auf bie mte ^ttm ttf}t>btti ', fo ifl bie l^bc^fle 
^otenj iDon 2 in berfilben/ bie mit bem Exponenten mr, nnb 
bie »ei^e bricht mit lern (nir4.i)ten ® liebe cb. Sin @licb 
biefet Stetige fe^ Lz\ e« entlMlt L aOe bie q)arrial|MOi 
bttcte Dott m Siictpren dud ten @r6gen a^ b, c etc, in \x>eU 
(^en bie ^untme ber 9(bfiinbe t>iHi a bem Exponenten X 
gleich ift / tDobeK) atfo f&r a felbfl brt 3Ib(idnb a(0 TlnO ge^ 
te^nit wirb* Se n)eniger Sactoren an< ber Steige b, c^ 
d • « . . k genommen n)erbeH , be{!o entferntere mn jff n ti 
fe^n, nm bie ®umme btr SIbfidube boQ unb. fo gro0 cX^ bie . 
3«W >-ju matit)en« 3(t ^<j*, nnb beietcbnet man bm 
Eoefftcienten bon z^ in Z bmd() » (^ + 0/ fo ifl ba« erjtc 
©lieb bon L = 2ta"^"-\ ^ CA^+0* 2)a« lel^^e ©lieb \^ 

2ta*°-V,^n)ennm>Ai(t Nsebebentet 21 benXtenSfci 
ttomialcoefftcienten/ ober ben (l~Oten n^^^c^ bem erffen 2(* 
SBenn man nemitdb t>on ben ®vo^cn c, d etc feine 2u Sacto« 
ren nimmt/ fo mup man X Sactoren b nehmen ^ mel^r aU 
loenn bon ienen eine ober mel^rere anfgenommen toerben«. 
3jl m < X, fo brietet ber goefficienl L mit bem ©liebe ob, 
bad ben Sactot 2^ ^9X, ober n>e(d)e6 aOe bie .9>ilrttaTpro« 
bucte befaßt/ in welchen fein a a(^ S^tctor borfommt* , £)ie 
Summe ber Slbflonbe ber Sactoren in }ebem ^ariiatprobttcto 
bott bem 9(nfang^gliebe a fann ben Exponenten m bev 9^o< 
ten} nid^t Aberfc^relten« 

£er SaS ifi no(l(» jn betrad^ten^ ba ber Exponent r bed 
legten ©liebe« in Z Reiner i(l atö A.. «Kl^banu faOen t)Ottt 
anfange in d ein« ober meiere (SKifber »eg* Sjl A>r» 



«. 



/ 



154 *^' 9^f<Jff^ iocaifctmtin 

fo fiVi mnt^Htni bitf «rfie (Slieb in L. 3tt bem }we«)tit 
@Krbf befielen bie Vreba'ctf autf m-2 Sactprcn a, tni^ 
ken (S rbfen b, c . . . k. Die ba jii gc Intrige 9)oreo} t>oii s 
ifi, »fnti fte «m nlebrigflfn tf!, z% am bkcfeflcn, z*^ 3^ 
ittti! X>3r, fo fe^It b4* jtt)ft)te (Ufifb feon L. 9(uf eine 
ihnüd^t 3rt er^eüt^ baß ba^ bvittt 9lUb \>^n L fe^It^ votnti 
A>3r tjli bt^ »iertr, »ciiti A.>4r l(i, «, f. n>^ 



iocalfotmdrt für ^6^crc ©jffer^rtfi(tfi ; x>ott^* 5. ^foff 



— - »^ Legfes, quaein differentialibus omnium.ordinum obfervan« 
^ur, per fe funt notatu digniflims^, atque ad alias inventlones 
deducere polTunt (L. ^uler Inftitt. Calc. Diif. F. I. Cap. V« 



€ 



§. I. ®«^. 



fhv bie 6calc: 

/* dz d*z d'z \ 

■ - P l z , — ' , , — — , , . . ) '') 

. \ I 1.3 1.2.3 / 

») 34 erhielt Mefe« Ce8ttei4e« tBuffag gegen öa^Snbebe^3aS# 
tel 1796, (tiro fttt bic erfle ©ammUtig coml^inatorifc^: «na« 
l^ii\(iiCt^^b>nU\xng^en ja fpit; et folgt alfo nun in ber ^meys 
reti Samniluiid. t^« 

t) 2)le Q3ebeatunrf &et ffln gebrau^trti ^rWeti «nb SBorte feße 



.^ 



f&v f^o^m ©tffe«ntiafe. 
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ajiwef«. i) SÄt n=i ifl ber ©al^ efctfe^rtH*, 

»a p"^K2 = mz^-Mz =: d(z»"> 

;=(m+i) d^'"' (z™dz). &\t^t mm fyiit z™*' Uttb 
2"dz aii ^robucte t>ot!'z"' Inz mit dz ad, ttnb tiijfcre«« 
tiittifolc^e «ai^ öer befaniiten SRegct, fp wiro 



n(n-i) 



i?.,jn-2^in 



zd"z"+ndzd"-'z"*+ -: d'zd""^z 



1*2 



^ n (n i) Cn-2) ^3^^n^3^m^^^^^(^ai+i)dzd''-'z^ 



I. 2. 3 



+(m+i)(n-i)d*zd-V"4-(m+0 — d'zd»-'2."+.... 



(H.T)Cn-2) 

ober zd"z"*' = (m + 1 — n) dzd"-'z^* 
4 iüLrii (2m + 2 — n) d*zd"-^z^« 

!♦ 2 



(n-i) (n>2) 
1.2.3 



(3in+3-n)dW-3z™ + 



• • • 



?Bermittel(l, biefer ©leic^ung trirb ba« nte Differctttlal ijoii 
2™ auf atte »orJ^ergelS^cttbc teöuclrt ^)* 

3) ®ttt ttutt bered^ffird^-^z»", d'^-V, ...dz«, 
ttnb voetbeti bcmfclbetr gemäp biefi 2)ifferentialtett au6ge^ 
brftcf t, fo «rgiebt jtd^ 

s (m+i-n) px2.p"*Kn + (2m+2^n) px3,p''*je (n-.i) 



2d"z 



1.2... n-i 



• • • 



e) 5>Ufe ®Iei*ttiifl eiitMlt alfo fÄr bk WSern S)lfere»tfare 9on 

-zm eine tecurttrenbe gormcl/ wefiije au* neben ber im 

^tt^e au^aeMceten fogenaiint^it inbepenbentenr Uten 



(» 



15« 



y. 9>fajf» (ocatfortmftt 



nat^ b<r btfanntrh in «ocala*»*"« «u«Je^rfidr♦n gormel f4r 
>«« 5«if»iiUmomtum, = npxi. p'™» (n+r) «"jj «ife »irb 

— - =p™x(n+i)» b. U ber @aöfl«t«u(<>ffir'n, folg« 
Ii(^ adgemeitt ?X 



U, V . . VV, X, i|l , 



J 



d" {u\P . . . ^v^xO 



■PI . I 8.1 



!♦ 2. ^ . • n 



== (pV^*.rV)«(ii+i), 



fÄr bie @ca(en: 

/ d*u d^u \ 

PI u,du, ~, , . . . ) 

\ 1*2 1.2.3. y 

/ ' dV dV \ 

q / V, dv, -T— ^ , ♦ • . ) 



e) ^a$ tll mietet ein l^epfpief/ ba man, atiflatt^ tpie Itt bem 
befannten Sct^lufTe 0efcbief)r/ einen @a^ für ü^an^nnebnuiir 
lo(cl)en bi^ n annehmen muf. ^ti^U Q. ®. c. a. ^X €• 145.. 
3n ieu?m 6dt)(uiTe (tnb bie "ipramiiTeR etnfacb / tfux ftub fte an» 
fam'tiettüieftfj^t^ nebmltd) au^ fo oiel rinselnen ^4^en» aUa 
(Einbetten entb4(C. £ie' ^onclufton gebt bcpbemaf auf n4-i. 
SDaber aucb in biefer Sorm,,bet ©d^lu^art bie «BeitfttHtfng^au* 
ferne, tpelcbc ibr Decblii beple^te (itdftner über bie geps 
metrifcbe 3lnome ; in (gberftarb^.pbilofppb. SWagaj. ir. 33» 
4- 6e> ©nr<b dnen ^mdPfebler liebt bort c6. 42s) Or<b« 
I i j. Obne ättje ifel iil: aber bte bier f^mibiU matt bie ti^b^ 
tifte e ^ n 5 e n ^ Ocamen babcn einige portrefpicbe i&nfUit, 
unb ncD me&r, fem itennb/ erbalten. (Hamburg. Sto« 
gai.XVil, §8) 
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/ d'w d w N 

( W, dW, , y ♦ . . ) 

\ X. 2 I 2.3 / 

IX, dx , , — ; ^ • . ♦ 1 

\ I. 2 1. 2*3 / 



1 



5Bitt)ei#» ©ie^t man ben U^th gactor x*^ äUbm 
iwa^ttn, Qtib aSe vorl^crgc^enbe jttfammen ali ben erjiett 
tn, fo ijt 

d" (ü^.^^ . . w^. x^) = ü^v'^, ; wi d°x^ 
+nd(u V..wnd?"'x^+ ^^^^ d\u%'^..W^)d*^- V+. ♦ ♦ ♦ 

®«t tttttt ber 6a§ fflr bad ^Jrobuct u'^v^ . • . w^, fj> 
toirö ience nte Differential, mir ^«iic^utig oe« er(!en@«^|?« 

h«c(> ber ietdnttien ?ocalfotmel für ^robucte »on JRnhen^ 
€• {atin man bemnac^ t)on beti i»orterge6enben S^^ctcren 
«wf iebfn fo^gcubctt fcfthefen , unb ba ber ©a§ für c inert 
(ilt (§4 1)^ fo gilt er aOgemeim 

§♦ 3. JÄnmerfttUg* 2)icfe öttgemelne.^ormef ($.2) 
kt j^evr $rof« Stot^e aud bcm 2av)lorifd)eii ©a^e ai^e^ 
leitet (SSRatbi älrc^it). IL pfu e*230} bte bortfgen »ud)jta« 
fcen <!nb gur fflergleidt^ung auc^^ Öier te«b* galten)* Siwett 
^Änbern ®en>eid auftufud^en, öeratalaf le mid) fblcjenbe 9?e« 
^«*tmtg. 3n bem SEa^Iorifcöen ^Jlje vrirb i) ein I)iffe» 
rential (dz, 1. c) al# beflanbtg bcran^gefc^t ; s) wJcrbeti bie 
®rtßen u, V, , . . w, x> angenommen aW gunttiokieti 
eitteir ®r&pe 2/ ti>obui:c() fte auc^ Sunciionen »on eitiAktber 



«5« . . V. g)foff^iocalfocmelti, 

• « 

felBfl mxbtn. SRaii gilt «ber \>tx ©a^ (2) <i%emeln, cjw 
fRucf ff<^t auf irgenb ein bcji^itbtfjc^ Differential, ünb tp«» 
auct> bie ®r^ßen u, v, . . ♦ w,^ x, twn einander gonj 
ttnabbingtg jlnb* €# i(l i\r>ar ivabr, tbeiö, bag ba6 «ßer* 
l^alten jener ©i&Jtn gegen 2, alfo ,aud!? unter ftd;, unbej 
fltmmt geloflen n^irb, t^eiW, baß^ wo ktf^n Differentiale 
in ber 91 n n) e n b u n g f^orlomme n , irgenb ein befMnMge^ 
jnm ©runbe Hegt* 3nbej]rett (a^t fid) hai Diftereutiirett 
anc^ blof ald ein^ uac^ ben SRcgcIn eine^ eigenen 3f (gorit^ 
niu4 anjuiletlcnbe ana(t>tifc^e £)}.'erati9n betrac^ten^ ipobd^ 
tnan an bte 93ebeutung, \i^ie äluwenbungen, ^»95» geem^ 
triftige/ mcd^antfc&e^ ffe erforbeni ^ nlcf^t ju benfen f^at^)^ 
S(ud biefem nid^t unfruc(^tbareii / mi anc^ f4?on t>ott itit^ 
11 ij gefaßten ®ejid)töpuncre, fehlen eö mir nic^t ftberfffifftg^ ' 
ben @alj (3) atteln an$ bün ©ruubrcgeln be^Differetitiirenl, 
in S)erbinbung mit ben Sunbementalfdgen t>on SReibenj^oten« 
|en unb 9>robucten, l^erjnWten. 

§♦4. STufgabe» X fn> irgenb eine Function »on 
X, am i&ren Differcntialien, ivenn 4x bejianbig ifr, btefefe 
Wgcn ^erjuleiten, »enn fein be|!anbiged Dijfmnriar «nge« 
tiommen wirb» 

3( u f (i f u ti g. i) S< mrbe jlebi Function i>pn x bur# 
folgenbe SReibc. anögebrAcft; 

f) di wÄrbe eilt grofetf süÄld^jerftirtbtti^ fepn, mnn man fn Me* 
fer ^el)aupttt«9 eine mpiehltxn M bfoU maff^tnenmdgtge« 
Oiedjuen^fiiHpO eöer brp bem ^iJorrtag ^er ® rü u ^e ^er ©tf« 
fer«t|irtlte(t)nung, \>onbev fear erma&uten«i5orrr<?flttnö«art ay^s 
ße&ett mUct, nnb niä?t melmeftr folcfee sacgrtffe vom Uncnb* 
ltd)^*n/ OPV (SVr4naeri u. f. w., i«m (^runbe Itgre, bergleicfeett 
infbefonöere au« $. i)3i. ÄSftner^ @i<?viffen Mnldngd« 
befanut finbi^ (Em nene^ aBere fttei-ubfe qpu i;\ L* Hu iiier 
CPrinc. ChIc* Diff. et Int. Kxpof. elem.) i|^ al^ ehi CDfwßef 
4(Dter ijeometrifcöer @*4rfe Unb ^Ärtbobe, auf Oiwalöfi« a«^ 
$mm^i, inm etuotnm p^nugitco iu ettip(eb(^n. 






ft t(! d"X = ad" (x") + a'd" (x"+'®) + a'd" (x"*"^; + cte, 
■ ei.2..n (ap'*»Cn+i)+a'p?*''«(n+i)+a''p"**'^ieCn+i)+ete, 

r dx d*x d'x \ ': 

p { X, , . — , • • • 1 

. \ i i,a J,a.3 / 

r 

2^> 9lmi nei^me m«it fotgetibe anbete @cdle dit t 

P I — -i ■" — > ? • ♦ ♦ I 

fö Ijl, ffir jetea Sjr^onettren r. 



^frmittetil biefrr Si>rmel la^t fid; iebe« Otfieb ber 9te{^ 
fätd''X(i) in ttwf)menufl&fcn; orbnet ma« nun nad> bicfct 
^^rtvanblun^ biejienigen ®H€ber jufamnten^ vc«rit\a etnerUy 
Motens t>on P i^orfommf/ fo fafien ftcft biffe ©lieber ffir fic^ 
fummlwif, u«b fo ^t^icht ^i\) hk &i\mm ittm Rei^t^ 
burc^ (in ^erfa[)ren ^ bemieni^en a^n(idt^, brtfen Vnxctn^ 
bnngen be^ ©ummdtionen id^^ (inbei^tv^ ja enttpicCcIn btr« 
Htl^ate* 



¥ 
\ 



t) Unter $[ttnAbme (re (epbeit ÖcatfH p(a> b> e» <).«0» 
PCb, cj d 4 . Ifi: Immer p^K f ni-i) tz: JJla'^-*' Pjcn 

^ +»a'^^P'x(n-i)4.ea^'P^^(n-'2)+*- I)iefe Ole« 
htton fpfgt fogtfW ttu^ Her Soj^alformel (Ar ^aiJ ^ol^tiomltt« 
(S. ©♦ (. a. 31. «. 13» «Inm. k) 



♦t 



n 



/■ - 



»60 






3) (E< t9tr( ne^mU4> 



1.2 .. n 



tax 



a-t 






\ 



«taC*ä+/3)x 



o+, 



X.2 

1. 2 ^ 



P*«Cn-l)4*.^ 



h 



+ * ♦ • vi- ♦ * * » 



9lttR i(i aax*-' + a' («+^)x«^''- 



i 



d5C 
dx 

+ a"(« + 2^)(« + 3/3-i)x°^''*^-^+*.== 



d*X 

dx^ 



bat SMfferchthl dx alö befiitntid angenommeti« Ge^t ntait 
biefe £)i{ferentiaHon fort, unb bejeic^net ba9 etjie^ sn>ei^te 
^«•nte Difmnttaloer^drtn!^ t)CR X^ fär ein bf jlclnbtgel 
dx^ bttrc|> X', X"^ ♦ ♦ X'", fo erhall mari 

d'^X X" 
-.=,X\Pxn+ — P'x(h-i) 

t . 2 ♦ * n ' Xk2 

X" < X" 



i.s^3 



I» 2»^ Ö 



4) ^^brttud&t matt «n^att !ber;;SecaI|ci4»en bte e»m(b 
tiArprifd^eti, fo^t(l für , , 



V 



fiir ^o§ere '^iffevemiaU 



x6i 



/ * 



bei! ^ttßtt 

( t a~ 5 ; • • ) 

j dx d^x d'x \ , 

) — 1 — ^ 1 ""^ > ♦ * • I 

Pxn == a"A, P'« Cn - 1) = 6*^8, 
P'KXn-a) = c"C, ,u. f. TO,5 ^0 alfo 



1.2. .n 



X 



I. a.3 



c"C.f .».+ 



I I ■ 

1.3 

x° 

I.3..n 



tfN 



l §* 5^ S«f<^l; d"logXtln& d"e^ 

95pti ber war gefunbennt gormel laffen fTd& ntöttni^fab 
f5r X = logx> ttttb s== e\ 

d*" logx 



«fcf N 



dx^ 



s=+t,2,S.,(r — l)x"'^ 



twnti dx al«ieil^nbid l&errad^tct »irb* «ffo »irb^ ofine 
»Äcf fit^t Äuf cht »ejlättbiaee ©iffercntlal« 



d^^loffx 1 

2-,=;= -Pxn 



2X 



P^x(n-i) 



4.J^P'K(n-a)...4 -^ P'^'^O)^ 



3^ 



QX 



tbcr 



X ax* 3X* . -^ nx 



b)(t.6.c. a»«. 6»*lc». 



t 
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f&r6ca(e tttib feiger: 

( !• 2, 3 ♦ ♦ . ) \ 

p } d*x d'x V n j 

( 1.2 1.2.3 J ! 

I 

dV 

a) Sftt X= c^ ijl —7 , ImnrjleiiCtmt (O =e^J 

dx*^ ] 

d^e'' j 

ÄlfO/ imi»e9ttti®liiiif, i 

i»2*- n I 

i 

= e" (Pxn + -^ P*x (n-i) + ~ P'K(n.a)+.^ —^ P»xr 
\ i«3 i.2.3 l.a..n j 

\ I. 3 1.2.3 i.2..n^ 

WO Scale un» 3ti8<r/ wir in (i)^ Ueiften, 

%. 6. ?(nmerfung» 2)ie erfie Sovmel be^ tör^ergei 
l^tib€it ^^^%tt , in combinatorifc^en B^M^ audgebräijM 
ifi in ber Sortffgutid ber t)orern>dbntfii 9(6banb(attg (Sfrc^ift! 
IV« J^eft. . ®< 431) ou^ ünberii @rätib(tt abgeUiret; ^^ 
jweijte folgt «ud ber ebenbafelbjt (@. 433. §* 14) ^vtmmxi 
be5 3:ai!)(orifc^ett @a^ed er»)iefenni Sorttiel/ u>enn ba^ bcrcj 
tige 2=c% alfe logz=:x gefegt wirb^ ^ 

9lo(i^ tfl mir foTgenbe^ S^eirfdbreh be^gifaDett^ tt>obttr(|i 
Mbe Sornifbi auf ben er({en @al^ (§. i) rebucirt xmW^\ 



& ift ttcNHc^ ^ 



= 6+ T*)' ^' '^"^^ "^ 



i) 9)a(b ber t>0R j^errn 9ifof. ^inbettBurgfiebraiscbtettiB^ 

Seicbtmnit : Probl. max» aniverT. ad ferier* reverf. paraliponu^ 
p. IV. npt. b. 

k) U Etf le r Introdactio etc. Cap, VIL i. its^ , 



.J 



«ffo f|l ttÄ(^ (§, I), för t>H ®cale ; 

/• X dx d^x d'x X 

P( ^+ "r-> T"> — :> "T? • - • I > 

\ 1 1 , 1.24 i*2.3* 1 y 

d"e^ • * ; • 

X ' udx u*d^x 

1 1 I* 2. 1 

X P /* X \ * 

=i+-r+T-. fpiffp' = ( I+— ) 
>*W/ »erttt für i-i, i'-s, u« f*n)» aefe^t »ir&i, uube^ ffir 

\ 1/ \ \ i«2 1.2.3 y 

b(glj(|) = P*» (n+i) =. 

: i*2..n 



ix 

r 



(?Hn+—P\(n^j) + J^ PV(n-2) + ....Y 
^ 1. 2 1.23 / ^ 

' C6en fo Wirt d''logx itfmUn, wenn man bcn äTuJ« 
>«»*t logx =i r -r- j ititmä)t ') 

§. 7. 'Aufgabe, Z>a^ nt« IDiffrrentidl wn 
»nxu^^cofx ju finita, ofjnt^&dfi^t «nftitt 
^*Niil>lfled»tffereritlar. 

L. Ettler I. c. 5. 1,9. 

« a 



i • 



^ 



164 V. ?>faff« lotalformeln 

TCufiofimd. i) ee^t mdn in ber aUimtttun Sormef 
(§• 4) X=finx, fo tjl, mm dx iefiinbig Ijl^ 



dx 



2r-i 



d^X — 



r=r + cosxi -~ = + finx, »0 M« ofeent^^fid^fti fÄr 

einutigerabe«^ bU unterti f&r ein gtrabe^ r gefteo* 
«Ifo wirb, o^ne Slycfjtc^t «uf m ^eflfebfge« JDtffecentiar, 

d"fin X / ' I . / I \ 

= cos X IPxn P'Ä(n-3)+ — P'x(o.4) - . . ; 

i.2..n \ 1.2.3 I..5 ^ ^ / 

(' > 
— P*»(n-0 L_ PVn.3) 
1.3 1.3.3.4 



^p-«(n_5)-...) 



1 • . 6 

fÄr ble Scale P (--, .--., ..^, . . . .V 

\ I 1.2 1.2.3 y ' 

»ie ©Heber bie fer Sru^brflcTe »erben fortflefefee, bi« man d»f 
n% ttttb XI fommn 






s=: + eof X, fjr ein 6(ff anttg« dx } alfo aagettiein, 

d"cofx / 1 , 

-— -^ =-fin X (Pxn - ^ P»«(n-a)+ P'^Cp-l) -...] 

i.2.3t.n \ 1.3,3 I--5 

- cofx(-i-PV(n-i>--l- P*K(n.3)4. ^ P«x(n-5)-. 
fftf bie »nlge ©«re. 



für §i§ere JMffifWHtiafe* 165 

. , "^ . 

§♦ 8* Xttmcrf ung^ )Dle tJorBc rgej^enbcii Serben gow 
ntela taffen ft(|^ aud^ an^ §.(5) t^erletun/ mit J^&Ife ber 

60 wirb n(l^mli(|> 

p ( dxr*— I, -^-- . r -I, — ♦ f-h . • . • I 
\ I, a 1.3.3 >^ 

'd"(c*»^^') . 

\\t '■ - 

1.2.3 "* ^ 

den fo f&r bie ®cA$e 

/ d'x , d% X 

t( - dx.r-r. — • r-i> - — -r-r, • • • j » 

\ i.a 1.3.3 -^ 

d"re-^r— ') 



1,2 ... n 



\ ^ I.a 1.^.3 ^ 

. Slbttmt man nim fotdetibe Scale an> 

P ( dx, — , , . , . \, fo»p 

\ I.a 1^.3 / 

n) Jtiilnct «BAl. ».Unend. {. 32o< 



\ 

\ 



i66 



V. g>faff* iocdfomwfct 



{( na(^t>fm r mgftat tUr gerat t|(; tten fo 

»'^x<)=(-r- i)'.p''«/)=+r- 1. P'x/», 9ttt =+p-«f 



setxt" 



( 1.2.3 



1.2 



Sdtau* ergieh f!(^ 



d'Tinx . ' 



' ■ t 



i.a.3...n 




P*x(n-i) 



ar- 



V) - i-li P'H(n-2;+ -i- P*xrn-3)- . . . 
^^ 1.2.3 »-4 






i.Pxn4- P?x Cn-i) 

I. a 



ar- 



* 1 ^PVn-3) ^PXn-3) + ... 

I I.2.3 1..4 

= cbrx( Pxn- ~ P'x(n-2)+ _L pJ^^n-s)-... 

-finx( — P*x(n-l) ^ P*«Cn-3)+ — P'»Cn-5)-.. 

\i.a 1..4 ' I..6 

* * 



n) SÄr bie Beleben Scdleti; pC«, b, c, d, . , ,) PCma» mb, mc. 



\ I 



* ^t §ö^K ©tff<rtiif j'afA 167 

TT 

iu< bem nur gefüttbetten folgt/ »<«« für x, x a^^ 

i, g, TCufeöbe* JDä« Ute ©tffetetttJal t>oti 
AtaDgxjttftnben/ D^neSRäcffic^l aa feint be(ldtr^ 

btjc«2>iffetefitiaU 

•Xuftofurtg* 1) 9l»»d& bet Jomet (§. 4) ftmmt t$ 
m boraaf M, bit \^h^txxi £)tfferetitUIirtt bon Atangx |u 

' . d.Atangx 

Imbeti , wenn dx befl^nbig t(!* fftuit Ijl — 

dx 
^Ifo 2- = . i+x^ \ Um 



l+x* ' dx" 



dx' 



»h Siffcreitttaliett bott u unter ber emil^titetiSJoraitJ« 

I+X* 

Ntttt«/ jttfitibeti/ entÄtdfele matt -— ^^ M^^tf 

l + (x + u) 

tmiett b9tt u, fo töirb ber r+ite (Soefftcieot bteferSRel^ 

* ^ I ' 

d^ — — fe^tt^ €»tjlaBer 



2 



i-fi* : I4-X*+2XU+U 



i.a^.T.dx'^ 

1 (2xtu)u (2X4.u)V ( 2x+u)V .-- 

Älfo bet goefftcieut bott u% = - 



> 



\ 



' ». 
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2) Darauf folgt ; f ftt bie beeilt 

Pf dx, 



d'x 



d**Atangx 
I 



» • • • 



I* 2 I«2«3 



) 



IfX^ 



9X 



2\Z 



(«+x) 



P*x(n-i) 






+ f 



+ ctc, 

©a6 <Sefc|, tiÄd^ wefcfeem bfe ®Iifbir btefe# JTuÄbrucf* forft 
gf fof ti ^ tjt auf bent adgemeitien €oeffitctenten in ( i ) erij 

f?9tricb» ' I 

3) Diefe ®(ieber laffen fiäf auf fbfg^nbe SBeife eisftf^ 
d[)er barjleHen: 



i 



a'^-^cofz^- 



1 . 2 



... 



o) L. Eni er lutrodüctio etc, Cap. XIV, J. 234. p, 198. ÄÜI 

g e ( analptif^e XtigonometrU. $*56.No. 72.. i 



J 



für ^h^tt€ ^iff«r«ntiaU. 169 



6((t nt«n l^Ur füt z, — i, f» wirb fin l r - -t{ \ 

»0 für ein gerade« r, fm ( r^ j=:4.finr^, ffic 

ungerabe« r, fin fr - — ^^ ) = +cofr^. gUtttt fei> 



t 



dtt 



itt (a) AtaDgx = ^, fo tjl — ' - =fin^, 

«ob — ^ r[ zricofc'^ gotatttb wirb d" Atangx ^3 

r Ci+x^) ^ " '^ ^ ^ 

cof ^. cof ^. Pxn — ^ cof ^* • fin 2^. P*jc (n — i) 

— icof ^^'.Tiof 3^^. P^« Cn-2) + ^ cof ^-*. fin 4^. P^x(n— 3) 



§. 10* 3ufA|* ®^^ scftinbene 9(udbrti(f \i$t ^äf ntdfy 
üttf folgftibe 9lrt tcr^ttblrn. SSctanntlic^ mt^ilt t)olt 
(cos ^+fin^)^ ber Cofinus \yoti rz bie ungerabcti/ ber^fin rz bte 
gerabcn ©lieber, bei»be mit abweÄfettiben ^eid^en + -^ ^^ 
SBirb itun in bem fo gebilbeten ffiivt^e bon fin irz , f&r 

J^» - ~ ^^ ttttb jlatt — - , — gefegt; fö etgiel^tfli^ 
«»«§•(9*3) 



P> ^ df jl n e t mrivfii M SnbL 5* i?^ 



* 

» 



iio V. ?)faffiJ ro«(f(M!W«fil 



d"Äfaingx 
I 



X 



Pxn 



.1. P*«(n-i) 



X* /" 4.1 i\ , 

X* z' 4.3 I • 4-3.3.I I \ _, - , 

Ci + x')'V 2.3 X* ^ a.3.45 W 

3^* / 5.4 ' 5-4' 3' * * "\ , 

(i+x*/\ a.3 X* ^ 3.3. 4. 5 ^V 



■^ ♦ • • ♦ 

ÜBcnn dx (ejUnti^ iß/ f» wirb 



• d'^'Atangx i+x' 



1.3. 3.. (r + O.dx^** i,a. . (r+i)dx' 



= + 






(1+x*)^^^ \ ^ (r-r)(r-2)(r-3) i^ ^ f 
l 2. 3.4.5 X* '*J 



§♦ lu 3ufö|* ©«Acotangx= ^ Atangx, 

2 



Ifo -tüirb/ dx ülS 6e({4iibig angenommen/ 



für ^^6vt ^ijfermeiafe: ijt 

Acotauffx — 1 ^ ^ /t \ 

+ i.a.»(n — i).finz"»finnz, »w z':=i Äcotangx. 

ne 9lftc!(td^t auf $\n bef}<{iibtge6 2){ffrfnr{at wirb bftiN 
iMid|d"Acotangx := d^'z = — finz.finz.PKn 
J-ifin z^.fin 2z . P\ (n— i) — f- fin z^ . fin^z . P'K(n-a) 
1 1 fin z* * fin4z . P\ (n — 3) - 



• • , • 



$.12* Znm^vtmQf Senn dx al« (eji^nbig bitrAdi« 

WttJirb, fotji. 

I 

Mb 

P'Atangx _ 

•— i^ — = +l.».3..(2r— i).cof^^''fin2r^- titt 

!_•, d"Atanzx /-g \ 

Ptltbrtn,— ^--;^ £+i.2,3..(n-i)eof^».finnr - -g'V 

»o^=Atangx, uttti bie eftcrtt 3eici(>m fär utigerÄbe r un» 
n> bie ttntcrtt fftr gerabe gfliem 3>ie aittgemem^ett bUfer 
»ot^itt (§• 9) «nal9ttfd(> gefutibcnctt gormriti la^t fid^ nim 
«u^Äuf ttnbfre 2lrt, f^nt&etifc^/ W4> beo @4>luß »»» n 
«öf n+i , bart^un* €« 1(1 ne ^nili^ 

d'^^'Atangx f /w \ ) 



dx» 



— hi.2*v(n-i) 



( p cos ^"^d^fin ^.fin. n (~ ^)] 
j+nd^.cofn I -1- / \ cof^" f 



kT» 



V. ^faff^ iecdfomttn 



+1. a. . . n.d^cof ^»-'co^ ( (n+ 1) ^ 



'(((.a 



) 



i 



»eWdx=dtang^= 



'fin(n+i) (7—^)» 



c^fS' 



»• 



d"Atangx (§. 9' I4ßc fid) ««(^ ao« ber oor^tn (§. 5)(| 
Wiefcnen \&t d" log x JfttUittn , Mrtnhtrlß tf d Stud^rwfy 

Atangx = -— log ( — — ) ">> 

iY^ — i \t — xr— 1/ 



9o wirk neN(i<^d" Atangx = 



' d"log (I + xr — I) — ':::^- d^lojCi-xr-i). 



giun ifl d"log(i+xr— O = 
I I 



•^T" 






1 t pXn-i) 



r ■ j 



■ 3(i+xr— o' 

f&r tie <Sea{e : 



p'x (n — a) — • ♦ « • » 



(± 



dx.r-i, + 



d*x.r— I d'x. r-^i 



I«3 



,+ 



i^^S 



?••! ) 



Stimmt ttidit aber fofgctibe @caU an: 



. / d^x d^x \ 

p ( dx, — , — , ♦ ; . ), fr 



q) jt4(lnet Olnar* 6. tÜmniU i* 328. 



irb p^Kp = (+ r — ly . P^»n (»ergr. $, 8) ; 

- I . cof «f" 

ntcr i|l 



(r + xr - ly (cof ^+ fin ^. r - ir 

rcof^'.CcoCr^+finf^^.)' — i). JDaraM» 

»gt d"log (i -t^xr — i) = 
+ r — I .cof $' (cof ^ + fin ^. r -^ P«n 
+ i cof^* Ccof 2^ + fin a^ . r - i) P*» (n - 

I +ir-i.cor^' (cof3/+fin5^.r-i)p'«Cft-a)- • . ♦ 

jifts fflm& fttfcliattJrt, ergießt p«^ fir d" Atangx J>er nlV 



§. 14. ^imetfung. (ju $. 9. n. 3) SS' ^1" mss «n» 
»fmz jtnb außer beiien (§. io).er»aö»ien 3la«biHdEcu fol« , 
»bf bej^öe tefannt; 

(a""-' Cöf a«-" - (m- 2) 2":*' cof st"^' 
|finma=fin!E. ^ /"m-^iUm-d") 

• 1.2 

k Hl ^ 

) CofinÄS=:2"'-'cofz"'— — 2'*-"cofz"-» 

I - 

il. a I. 2» 3 

r 

AH 

5e^t man m bem crjlt» bcrfrCben för fei *~ -^,«nfc f<i(>rc»t 
« ©lieber In wmgef^rter Orbnung, fc wliS. 



Euler nc. 5.^34. ^43. Ärifietn. ?^ Ä. 56, n. 84. 6» 
80. ^rgl« L' Ho f p i t a 1 Traite aüaly tique des fectioai» co« 
Diqueii p* 436 etc. 




J74 V. 9>faff^ iocdformeJii 

I. a)f&f ein gerabeem, 

I 1-2.3 I - 

finm^=:cof<^. { ^ - . * v ^ 

I. b)'f&r driutigerdbc^m» 

cofiii<'=cof^.l I f^ H f^*— 

\ 1.2 1.2.3,4 

I5urcl{) e*eii Wefe« SSwfa^rcti ergiebt |tc^ au0 bfr iwf 
gormel jür cof mz : 

3. a)fftt fin öetafce« m, 

cof m^= I f ^*+ m* ^ 21i f ^4 

1.2 1-2.3.4 

— m^ ;: ^S +•♦• 

1. 2 . . 6 i 

2. b} färein uttgerabej m, 

i-2*3 i.2,3.4.5 . "^ 

^on bif fett 4 Sormeln ftnbfti {td^ bie i. a unb 2* b ify 
fltn ttxoiWtti @4^rtftffeaern, au$ anbcrn %&ttben obgeleü 
tet ^). 3d^ weiß nid|^t/ ob fonfi bie 9$ettierf ans <fi gemacht 
»»rbeti/ baß biefe bepben S^rmelii nnmtttelbar Mi (i) unb 
(3) biitc^ obige ©ubfKtution folgen* 25le Sovwel (2. a) 
fommi: er|l in Suterd 3ntegralre4>nung bor*)/ «JerWe 

s) Euler; 5, ^38. 236; «li^el C 65. n. 7^* 6.6:1.11, 
74. 

O. Iaüitt,.CÄlc. Jatcgr. Vol. I, f- i8u 



I 



*17? 



:r. b) eirinttere td^ mxä) tiic^t foh(l wo gifi^itben |tt ^aBen* 
tebrige«* fantt ttuin auc^ (ö au« (2), fo wie (r. 3)11115 
L b) M« (2. a) unb (2, b) , b«r4> i>iffcreutiatiou jict^ 

titim 



$. 15^ %üfQabe. ©a« me ©tfferenttal boti 
Unx ju fltiben, pNe3fiädf (id^t auf citibejiati^ 
MgcdJDtfferentlaK - 

iXuflofung^ I) (?# foitimt wtfbcr, »fem (9)/ nur - 
«tauf an, bie Oboern I^ijffrentlalien öon Afinx ju fttibiU/ 

Kttn dz all UfianiiQ angeopmn^en wirb« 9luii (fi - 



dx 



1 d^'Afinx 

alfo -^ 



d' ^ 



rc'.x^ 



dx' 



•-if 



bie J)i(fere«tiall«ti bon 



er^jlt man burd^ ba6 in 



[9) gebraud^u «erfahren* Sntwidfelt nion ueömlicl^ 



ji 



T 



Hx+uf]-- = (i-x*-2xu-.u^)*^^ = (i«x7 

f Ki-x*r^u (2x+u) 4. Jj^ (I -:x*r ^u^' (2X + u)* 

2". I. 2 

r* • . nad^ 9^drenjen t>on u, fo roftb 



dx* . ^ 2 

\ * T -""*" \ ' H- ■* " <■ ■ ■! > . ■ . . . I - ' ■ 1 -f- , » K. 

\ ar-i t3x*/^i.2.(2r-j)(2r-3)\-xV J 
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d'^+'Afinx 



dx 



r+t 



= x't' (Msat §. 4.) 



a) tioxM» fotgt, p\)nt 9tfi(fft(9t Auf dn iefiJnttdd 
jDlffnential^ d"Afiax 



ttX'Pxn + P*K (n - 1) + 

I. 2 I« 2. 3 



P'«(n-2)+... 



«• 



X>«Acofx= — — Afinx, fo(rgieitft(^ba(au<I(i( 
aiul^d*'Acofx. ^ 



§. 'x6. 3ufa|. $u(^r B(((t ") 'fÖr d' 



-i'r. 



\ 



r(i-x*) 

Ix'+|r— — x"^ 
dV _ i. 2,3»,r I i.a 

dx' ■*" (i-x*)'*i ) , '•3 <'^-'Xf-2)(r-3) ^, V 

^ a,4 '1.2.J.4 I 

»<f^ 3lö«btti<f , |>«r bort «id^t eXiitmtm «miefeti ift, «1 
glebt ft(^bärd(» tbta Uf^tfatittn, n»te ber»orl^in ($.14.3) 
gc^tibene/ tvtntt man tiur (i- (x+u)*)*! «nf onbeic trt 
(tttn>tcrt(f. €« {(t ne^tnlid) biefc ®vh$t 

«(,-x*)-/6-"Y+-^^"* 



11) Ibftitt. Calck &iif. P. t. C«|^. V. (. tf f , 



1^1 






XU 



K«i ber 8r«fT6futi| b<r ?)ot«it}cn t)on i 5 ^ f olat ba« 

I X 

r"ci-x*) 

frffeti:' 



/ . 



r(r — I) x'-* 
+ 



^ ^^ 



X 

^ _ I. 2-3 .. .r J 2 

|ir fingerdbe^r ergtebtftd(^/ mnn man bte ® lieber ber 
mkt (n umgele^rter ßr&nuii0 fc^reibt; 



7 



_. 11+ — x^+ I 

/ 1-2. 3. ..6;' 

*<»fofÄreln utigerabe« r, 



2^6 



i-|- X 

a.3-4«5 



l 



a>) 



178 V. ?)faff$ locolfonneto 

§. 17* ie^nfaf, Die Summe fotgenber ttv 
enblid&enSftei^e: 

p.i°+ p'.a°+ p\3-+ p*.4»+ . . . 
if» = A'p + AV + aV . . + A^p" 

' (i-pr' . * 

W» A' = i'' 

A" = a" — ""3t 

A"* = 3° — °*' « a" + "*» aj 

ff 

§• 18. 'Huf^aU. X>ai nte Differential »ob 
tang,x )u ftnben, »etindx, ober felnDtfferewj 
ftal aH be|l 4 nb ig a «genommen n>irb« 

HufiofnnQ. l)giijitangx= 




coli r-iCc^ 
I /c*^r — '-i 






4lfod°taögx = -^ — a^ ( 1 N 



O piffe 9nmmatfoii N»e t« attber^too Utoie(en. cmerint 
einer nfwe« eumniattoit^met^be. «. 71) eie ift riiif ^pI^ 
ani etnrr «ngemelnr «r wefcbe ibenhafem (©♦ 60) oorfomnt. 
U^l>« bie ®ti9fn A\ A", A'", . . . , »el^e 4i4 

o«rgtf(6rtt 9rt(brtt bee »{iiomt«ieoeff tcjentf n. 



» ^* 



für ^^eve JJifferenriafe. 
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SBirb nun dx aU UUhbii angeRommen / fo t|{ 
d"c«-r-- = e«-r--'(«r-i)^dx«% folglich unter rte» 
Wefer ?8oratt«fe^«!i3/ 

d"tanorx 2 - 

a) ©leunetiWtdt^e Steige, burc^ wtrd(>t — ^^ au«* 

tlx" 
jrttucft ijl, lift ftd^ tiacf) Hern t^or^rrgej^enben , «ffinfage 
CS» 17) f»mmiren: twim M* toritge p= — e^^K'-'ge« 

_ e^'^r--^ d^tangx 

*- — — } 0(|o - 



acofx 



■AakBiaM^hB.^ka 



dx" 



-. c-<"*'>''r--» ttmltfplfcfrt In 



cof X "^^ (-1 V 



(r-i)»-.corx 



tl-f-I 



(r-i)"-'.cofx 



' A^colfn -l)x- A^-'cof (n-3^3r \ 
+A''-^cof(n— 5)x — ..../ 



—- A*^- fin (n — 3)xf 
^+ A^-*fin(n -5) X — ....}/ 



3) ttm M(fe VnlbrAtf e «itf eint mhiVt^t Sorm jtt (riti« 
8'"/ ((t iuerfl |n ^inurbn, ba# in Ut tRtikt ber ®i(|(n 
A'> A", A'", . . A* , if j»<9 ^lieber efnanbw gfc l(^ 

9)1 3 



1 

-.1 X 



» 



I 

x8o V. ^fajfg iocdfocmelti . 

(ttib p fcf reti ein« >om IHnfang fo n^eit aSilf l^t^ «M b4^ m 
bre »om Snbe: aIfoA^=±A^, A^^A^'S A^'^ 
ür A^'% «♦ (• w» Sugleid^ ftnb We SBbgen, berfiiÄi» 
tiuf« ober Softnuffe b«9 berSormel ffir d" tangx (2) iniw? 
fotc^e @v50en muItipKclrt f{nb^ cmanber cntgegeitgefrlt, 
fonji gleich* 9lttn {!nb jtDep gdUe ju unterfc^tben» 

a) €«fetj eftieutigerÄb« 3äW=2i*-i> fo^eJett 
ft(|^ in (2) bie (Bliebcr ^ weld^e ®inuffe enthalten / gegoifei^ 
tig anf ; ivetift man bagegen bie ©lieber toit SofEntiffen/ je 
2n>e9 unb jioiv Derbtnbcr^ ba bcnn ba< mittlere aOein fiftrig 
ibleibt/ fo ergicl6t,(t4> 

(2 A'cofa (r - 1) X - sA'cofs (r - a)x'\ 
+aA"cof2(r-3lx...4-2A^"'corx+A7 

•'-»'•—'•^^^-'^•^•^^ i -\ »^ I III , I ■■^.ä— »^ ai I I I I ■! ■ I I Im , *" 

«** '" "^ . cofx" 

/A'— 2A'-'cofax + 2A"-'cof4x\ 
\ — aA'~'coflSx. ♦ . 4- aA'cof 2(r-«)x/ 



l l ■■■II IM— »— ^.Mi— 



cofx"» 

b) n eine g e ira b e $aM ±r ir, fo J&ebfn pd^ bie ®[if« 
ber mit Softnuffen gegenfettig auf, unb bie mit ©inufii» 
Iaj)en {td(^ combiniren ; fotvirb 

/A' fin (ar- 1) X - A' fin C2r - 3)^ 

d^^'taiigx N+ A^'fin C2r-^5)x . ♦ . + A*'finx, 

" ' . ■ ^~ *r ^ - -- - - - "T ■ — 

dx , — cofx*'^' 

^/A^finx — A'^'finsx+A'-'finsxV 
'\ — . . . + A'fin(2r -r- Dvi 



mmmm^timmmmmm 



cofx"^* 



I 

J 



fÖr §6§jfw 5Dtffet«trfato." 'igt 

t)\t geeffukiit«« A', A'V A*', . . . mit ftretn ®efe^, jtti^ 
[vai §. (17) l«fannt, wo für (a), ii=:2r — i; fiU (b_), 

5) «Wad&btm Äuf blefe OBeife ble &6^ern 25jff«<nti«Ie 
i. Mntangxbtjlimmtfinb, fit «1» bejiinbigrt dx, fo fplgt, 
I t^nt 9i&cCft(^t anf (in bt^^nDige« JDlfferttttiaO 

x" 

d" twz X =: X' Pxn + — - ?*J( (n ■— i) 

X'" "' 

' + — p'»(n— 2;+.>.(§; 4) 

1.2.3 

®j|f«tenii«lien au« ben »or&erflejiettbeii gprottln leldlK tA* 
\tm, »enn wa« - — x an|lfltt x ft^jt : fo »tmanbelti 

jic^cofx) cof2x; cof4xj coföxj.., in ßnx; -cofax} 

+cof4xv -coföx; .... unb finxj finsxi fin.sx;.- 

(incofx; -cofsx; +cof5x} ... golgli«^ »irb, dx 



»> 



dx 



,2r-i 



(A'+ aA'-''cof2x + 2A'-*cof4xX 
,+ 2Ä'-' coföx . , . + 2A'cof2(r-i)x)/ 



finx 



3,t 



tmb b) 



d*' cotang x 



dx*' 



■?T— T. 



/A'cofx+ A'-'cof3x+A"^^cof5xS 
\+ . . . + A'cof (2r- i)x)> 



2 

\+ • • ♦ 

~ finx 






i8a V* 9>faff« {ocdlformetn 

§*2a» 7(ufgaSe* ^ai ntt S)fffereittUI «e« 
tofec.x tfttb fec.x )tifinbeti/ wcnttdx, oberletn 
X)ifferent{dra(tfbcflattbigansenotiimcQtt>irb« 

i+tang*x 
Äuflofung* i) €*ifltaDgx+cotangx= 

tangx 

tangx 1 3 1 

«= -, = = , a(fo — =cofccx ( 

finx finx.cofx iin 2x finx : 

A 
= X (tang i X + cotang i x). 

SSermittelfl biefer ®(eid(|ttng ifl gegentoirtfge SafgaBe 6ttf 
bie \>otittQtf^tnU (§• i8) rebucirt. <SA »trb beitiniMfi^ fSr 
litt befl^ttbtge^ dx, 

a) a^'^d^'-'corcc.ic 



< 



,ac-i 






/^A' — aA'^'cofx + öA'^^cofaxN 
V^ — 2A'""'cof3x... + ftA'cof (r-03cy 



zx 



(cofix) 



(A' + 2A'-' cor X + 2A'-* cof 2XV 
4- 2 A'^"' cof 3x + . . . + 2 A cor(r^ i) ^y 



(finix)*' 
b) a*'d""cofecx 



dx^' 



2 



j - A'-' fiD ^ + . . . + A' fin ("T") ^ j 




(cofix) 






J 



. -\ 



,+ 



fut B^^ere ^{ffetrenfiAk. i8$ 

I ' 2 2 ^ 2 f 



(fix)"'*' 

hbrre gl<t%eltetibe ^(u^^riicre folgeii MiUt ®Iei(^utt^: 
ofcc. X = cotang ix — cptang x. 



2) Cefet mÄtt filr X, x, fo «rglrtt ft(^ ou^ (0 

2 

ffecx, fut ein feejÜtiblge« dx. 

3) 9Jon cofecx unb fcc.x lafen fid& böitti firnir bt€ 
^erti 2)tff erentiadcti ^ o^ne ^M^dfi auf ein beftiabisc^/ 
Kr((^ bie Sormcl §* (4) au^br&cfetu 



,afc.». ..- 






s84 VL 9i)faffi( Kufltfuns elnlfltt 



vr. 



Sm 



^mifd^fti bin Coefftcietiteii ixoti^tt {Reihen p, q, uabj 
^otettieti tcr (e^tern^ finoe für iebef uni^{liii.mte n foI( 
tca ^er^althi (iatt: v 

pxn=qxn-)« — qK(n — l) i 

I. a 

I , I i 

, + q'Ä(n-2)+-**+ q"«J 

1.2.3 ' i*2.3-..n 

9Rati folf bie (|oefftctetitcti bon q burd^ bie (Sorf ftcienfen ^ 
Steige p unb i^rer ^orenjen au6br&cf^n: ober bie gegeti 
ne (Soffficientengletd^tttigiiacf^ q ouflbfen« 

TCtiflofung. i) Um Un Gititi blefer STttfgABe Mi 
dS^er (in)ure^eu, befonber^ ftc^ {u flberjettgeti^ b a ß unb vi 
fie beflimmt fep : tvirb e< t\\d)t unbtenltc^ itpn, bie er|i< 
Soefficienteit t>0R q bur4> JE^Alfe tti folgetiben recttrriraiN 
©etfabrend ju befttmmiti* 3wJ^P «P fär n=:i, pxi=q« 
«Ifo qx£ beflimmt« 



t) ^an »ctdfel^e (?. 6. c. a. «. ©, 144—152; Ingl. 8lr4* 
üRÄrt. $. VII. ®. 350/ 351. 4* 



S^rner wirb für n = 2, pj<2 = q»2 + - — q^ci, 

1* 2 ' 

I ^ ^ 

Wfoqx2=pKa— -^ — qxi. tHber auA betti gefunbetieti 

1.2 

qxi folgt q*Ki = (q»i)* = (pKi)*=p*Ki; bettinadi^ wirb 
•qx2=px2 — ip*Ki. ®o tjl bcr 2te ßoetflcicnt be^immr« 

Iftt.n = 3 ergießt fii^ pH3=q7c3 + — q*x2 

1.2 

+ — - q'xi^ oberqx3=px3 qxa-i — - q'xh 

i*2,3' ^ 1.2 1.2.3 

Bier burd^^ bte iti^itn erfien Scef ftcientcn bon q ftnb tUn , 
Ho biel icbcr ^oten) bon q bcfiimmt % Q6 ifi tie^miic^ 

■ , J^qx2 q^J^I 

•q^Äi = ^qxi)^';=: (pxl)'=:p*iei5 q^«2 = r — > 

Ar 

= 2qÄ2.qxr = (2px2-p*Xl)p3a ==2px2.pHI-p*Äl»piff 

= p^x2-.p'»i; folglic^j. wirb q«3=P^3"i(P*»^-^JpVO 
— p^»i = px3-i-p*x:%+|p'^i. 

I @o Ilft fid^ fortfAl^veti/ unb ti ttf^tUt Ul^tf baf auf 
bief(t 9(rt ttac^ unb Mdf jeber ^oefftcietit ber Stetige q tHt(^ 
^er Orbuung burcj^ p br^tmmt n>erbe. fSXan fe^f/ U feiert 
We ßoffftclenten »on q, bom iflen bi« j«m (n-i)trn ktttiti 

• Stfunbeit /^ ' fo folgen barau6 eben fo p\^l Soeff cicntcn bet 
$oteti)en bon q» unb e< ergUbt fk|^ bann Audi) ber nte ^oefn 

^ f cient bon q, nel^mlic^ aui bcr angenommenen ©leic^ung, 

b) ®eU no« bet £ocaiformeI fit M ^tlifutnUnm q« . 

l (in-n+l)qÄ2.q"'*a \ 
q'^Cn+i) ÄS l +(2m-n+:^)qit3.q™»(ö+i) > : nqxl 






. • 




t86 VI. ^IfÜ Vufföfung (Intfltt 

qu = pxn — — q*x (n— i) 

I. 2 
X I 

— — q'x (n — a) . . . • ^-^ q"xf 

1.2.3 i--^ 



3) SInfidtt bieM »eitUuft^cn ^erfal^ren« bten) nflf 
fotgented ongfetc^ (Arjcre^/ woDurc^ man auf einmal m 
ungemeinen ttu^brud f&r qxn tth&lt Z)a ti »tSfi^rli 
i(l^ nadt^ mflc^er ner4nberttd^en ®ih9t, unb nac^ wfli 
Grponenten (in arit()mcttfc^er ^rogreffton) bte Steige q fo 
gebe, fo fefee man 

q = qxi.x + qi*a.x*-|-qiJ^x'+--' + V"'^"+ ••• 

2)ab|pr wirb q' = q'in. x' + ^1^x2. x'^' + q'^s. x^* + ..♦ 
+ q'^Än.x'^-^ + * ... 

9lun Utvadftt man folgenbe Sftet^e: 

q* q' q*^ 

I • 2 i*2«3 1.2.. n , 

teren Gnmme belanntltd(^ = e^i-i ifi/ fo wirb/ q burc^ x 
«nggebrActt/ 

^ q*xi H q*x2+ . . . -1 q*«(n-l)+.H 

1.2 1.2 1.2 

I , I 

+ q'xl+ . . . + q5x(n-a) 

1.2.3 f., .3 

T" • • • "i" • • • • • • 

I 

+ q»xx 

X«Hli 



. , ^ I ^ I 

: pxn. SÄati barf bd^er bie Äiibnre Äetl^e p=: e^t 
|cn ^). ®o »irb c^i = p + i, unb q == log (p + i) 
[p — lp*+ tP^ — iP^ + ♦ ♦ • 6eftt man ^ter f flr q unb 
l^ie Stei^fQ nad(^ x ,' fo er^a(t man foglcid^ qxn = pxn 

I 

fcäp^Ä (ö -i) + tP''« (ö - 2) - . ♦ . H p"x I , »eld[>e* 

^ — n 

|f »ertengte Sluibriitf f&r ebtcn unbefümmten (Sei fftcicnten 
nllei(fe q tji : womit auc^ bie in (i) Uttüfntttn IBeyff ie^ 
|irn:=:i, 2, 3 Abereinfümniem 

$. %. 3»f<2|* S&t bie ®cale mib ben Snbei; 

I , 3,3, 4 . . ./ ^ 

blfo qxn=z;4"A-ib°B+ic"C-ib"D.*.+ — n";V 

— n 

jiMmt man be9 ber vorigen Scale ben ^nbtx 

(— a , — b , — c , *-d ♦ ♦ . A 
I , 2 , 3 » 4 • •-^ 

92f^t man mit f. Z)te angenommene (Soefft^tentenaletdittna 
W n€fnali<i g«t ntcftt mit bet (Xetbengletctung cq--i«pibeni> 
tifd)< wvil la pnnbq nacb andern (Srponentett/ üUhWütt 
«^ngenommeuen finh, felbf^ nad) oerfd}iebenen vetdubevlicben 
Etilen fortMietten fonnen. Slbet xoai an^ einer fpecieflen 
SRetbengleid}ttng inmi(ert<6t be^^oefficienten (etgeteitet »itb^ 
gilt allgemein von bet (Soefftcientengleic^nng. 

^^onbiefem J^U^enbntgifcben ^eiditn, i^^v.Frafle» 

Ufas Log. iDÜnit. in Theor. aeqnat* $• XX« p. 19» 



•88 VI. ?)fa|fö ÄuffSfung einlgw 

1.2.3 1.2..5 



i.2«Mdn-i 



q*""''» I 



iiad(> q auf jttl&fen. 



\ 



' ^tuftofung. i) Vnfiatt bai wtiüinfidt Serfal 
($i 2 ;. i^ 2) ^ier }u tviebei Oolen / noeld^e^ boc^ nnr ^ur 
' Filterung qtbxandft tootteu, (ann man ioßUiify ein bem 
bern (3) i\)i\l\dfti ^ttfaftxtn atixawifm^ 

!0}an fel^e a(fo 

q = q}a.x + qj£2.x^ + qx3.x*4"-*»+q'^J*-3i*'"'' + ••• 



folÄH#qW»I-x''+q'»2.x'^*+q')t3.X^'^%.,+q'xn. 

9lun betrad^te man bte Steil^e 

q'. q' 

finqsq : + 



,r»>2ii-2 



,2n— X 



+ ...+ 



1. ? 3 ' M 5 I • • 7 ^ 1.2.3.^21^-1 

fo toirb q burd^ x au^gcbrAdF t 
finq^qxi.x +qx2.x' -f qK3.x^4-. .,+qxn.x*''"*' 



+ ..; 



^.a-3 



q'xi- 



q'»2-— r— q'x(A-l)+d 



I.2»3 I»2.3^ 

I I ' 

+ q^xi + q'M (n-a) 

1-5 ^-5 



• * • • • • 

♦ ■♦ ♦ •. # ^ 

I * 



4tfo (fin q)xn =3 px». 



I. a, . an-i 



q*""»! 



I mmidttum QoefficknmdUi(!^mQttt, J89 

I ^)Mm barf hc^f^tv p= fin q fe^m% Diirau» »irt 

P' , 1-3 P^ i-3*5 P^ 
fc Arc.rin.p irr p + i -;+ — --+— -7 — 
! ^ '^ 3* 2.4 5 2,4.6 7 

[ ^ . . . 4- 

1^9^ q uttb p 6updg> X attlgebrÄdfr/ 

=ipÄn+ — p'»(n-l)+ — p^K(ö-ä) 

2, 3 2» 4*5 

^4.6,7 • a.4»6.(2n-2X2n.i) *^ 



► 



(a, b, c, cl,4,v 
I , 2 » 5 » 4 .♦ . / 

J fllfb q xö = ft"A + — t""C + -i^ b»^^D . 

a,3 2.4.5 

a.4.6.7 ^ 2.4*»,(2n-2) (2n-i) 

b ble Di|lititiejf})otifnt«ii ri — i im le^tern ©liebe 
itt ]\[Mi n, bie(n-i)teSombinationdcIafff iiad^ 

fr nten, b* u bk (2n-i)te eiöffe, unb beu (2n-i)ten ^0* 
i^praialcecfftdettten ««beuten» SWau f&nnte auc^ fo f4?rcu 

n — I 
e«: — — , m ber ©ijlatije;ir}>onent ftd^ auf «tte breij/ ben 

W^nomtalcoefficlentett, ,bie,ißfÄfle unb bU «umme be- 
>8^ 



\ 



»- 



z' 



19a VI. ?)faj|^ TCuflöfung einiger 

§• 5* 2(ufga6e* TAt (Soefftctentetigleic^ttttg 

m(|> q auf juI6fen« 

TCuflofung* i) Da bteDfrJnberlic^enQIrlfen/ 
lüeld()en bie SRH^ett p» q, Q^ fortgeben , fo x&it bie 
nenren u^iSf&^frltc^ nnnen angenommen »erben ^ fo (j 
tnan 

p = pxLx» + px2.x»^^ + pK3,xr^^ + ... + pxn.x*-^»"')'' + 
iq = qxi.x + qxa.x'^^ + qx3.x'^*^ + ... + qxn.x'"<°-*>^+, 

a) IDräcf t man in ber britten Slei^ bte 9>eten|f8 
q ^nrc^ X nac^ ber 2ten 9tei^ aud/ ba nei^mtid^ 

^q'^=:q'xi.x'+q'xa.x'^^+q^x3;x^^+ 

fo wirb 

q= Oja/q-xi^x* + Qxl. q*x2. x*^^ + Qyi. q«x3. x*^^''+., 

+ Q?3-q'"^^«i 

b. t* wenn mM, »a« in etneriep ^otenj don x muMpIidj 
iji/ term6ge ber angenommenen @lei(l^nng Derinbert/ 

Q^=pÄi*x*+pxa.x*^+pK3.x*^***+,.^ = p^ 

3) 9tun t9irb an» ber brirten Steige in (i) bnrd^ ihl 
(e^rung 

q'=-: a*^ *J^-5l'+*r^ ft.* «^a* 

S S-f-a 

8 "»-ad ifad 



wmitfefcem CEotffidwfttiäWc^ungOT. i^i 



-s 



* s-f-d 



$ 



-s-ad 



•tsd 



S+2d 



Q. * «3P * +.♦.. 






s ^ JL 



q' Ä - Q^^M^p^xi.x* 



!• - ^*«I,p*K2.X 

9 



s4d 



f 



-f-d 



•td 



"■ ;^ ^ ' "^^-p * " 



s ^ -! 

s • ^ 

! • 

s+d 



•i-ad 



»tsd 



lifo ttirb q'xn = 



i jS JL s 



s+2d 



*i.d 



Q^* «3-P ** «1 



sfd 






( 



-s-ad 



»fid 



s4.2d 



Q^ ** «3.P " H(n-n2)+ctc,.. 



s 



*«-(n-i)d 



stfn-i)d 



ö. 



»D«p 



XX 



s+(n-i)d 

f? tjl mhl^hi ber uube^tmfnre €of fftci/til iTid[)t Woß ^cn q, 

^«bnn t>ott jeber ?>ot<ni t>on q turc|> UUnntt ®r60etiau6s 

l'btficft. 06 nun ^Uld) bJcfer Sfu^tiruct «ud ber fpecieUeti 

ßwaudff^uns 0) tergelritct wprbtw, fo gilt er bcc^ aUge« 
Min« 



- \ 



t9» 



VI. f^afp) 'Huflofung (mtgep 



§• 6» Tinf^obu ZU iwit Ofeidt^nng ira 4i Q onf 

WM tviebcr p =: Q; fo wirb p' := Q^ < 

^. f. p»«i.x»«+p'x2.x"'*^+p*x3.x»»**<'+ . . » . j 



- I 



I 

a) 9)un tDirb ani ber fftc q angenpmmenen Steige b«^ 

c ^ <r+d ö'+2d 



;Dr flcf t ttidtt bemnac^ bie ^otenjeti ton x in bfr 9Id 
^iing (0 burd^ q au^ / fo toirb 

sa 



p'jfi . — q-**»xi , q^' 



sa 



/ 



+pVi- ~ q-'*''^x2.q'»*^jip«xl. 4*;: q^'^'^xS^q"**^!, 



+p"xa. • 



5a+d 
(sa^d) 



sa-fd 



q-*a-d^j 



sa|2d 
+ p'x2* -^ — q 



+P'^3. 



sa^-^d 

(sa+2d) 

• «■ ■■ II ■■ 

sa-fad 



-«-*«-^a 



q-***«! 



==Q!«.V+ Q,»xa. q-^'+Q.'xS: q***** + . . ♦ ♦ 
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f 

-.1 ■ ■ ■> ■ 

' Qlxti=z — — — -- tmiftblklrt in 
$af(n-öd 

'sa. p'jÄ. q-««- C°-')<i «tt+ rsa+d)p«x2.q-«^CA-')<rx(^n_j)>. 

+($a + ad)p'»3.q-«Hn-.)d« (-„.2 J 

^ ,■'+-. ♦ . . ^■•^ . . r 

+ [« + Cn-l)dJ p'xn, q-s»-(n->)J J j j 

>u" - 

! ^ 

, $•, 7» Swföf» 3n bf r @Ietd&iing $. 6, i brfidf« matt 






T ■ , 



H-Q^«i.q»''Ä3,x»^^'»+,.. 
+ Q!«2 . q"'-''x2 

@^ U0^f!d^ bemtta(^ du$ ber attgeiiontmenm @(et(i^utt^ 
für pxn fofjafid^ efne if^ttli(S)t gormel ffir bfti mibeflimmten 
^Soeffrclenten jeber ^oteni t)Oti p ^ertctten» 8(ud §. 5^ 6^ 
1f er jUbt ftd^ folgeriber ^a^i. ^ 



t 



i 8*. ©d|. ®ettii|^lf*enben €ocfficfett5 
»en bre^er aUeiMnp, q, % furlebe^n, folgen» 
^(iS^ertfaltenjlatt ftnbet; 



9t 



/ 
I 



— 1 



!l 



-/ 
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fo tvirO au<l^f(9nf&r icbcn (Sjrpvncnten s^ 
1) p'xn = Qf XI . q"xn + ^*2 . q'**^ x (n-i) 



s ^ i-' 



-ft-d 



»M 



; a) q»xn= — O *xi.p»xn+— -Q^*^ »2.p *^ x(n-l| 

s s+d 

. -s-ad -- ifid 



s4-2d 



q^ *^ xg.p * x(n-2)+-.-; 



s + (n-i)d 









3) Q!«°= 



timl^pHcirt lo 



sa+(n-i)d 

Aap^xi . q-s*^"<^'-'>**xa+ (sa + d>p'x2 . q-»»-<°**>^x(n-i) 

^+(sa + 2d)p^x3.q-^^-<"""'>^x^Cn-2)+ • . . 
l+[$a + (n— i)d]p?xn,q-»*-<'*-'^^xl. 



i ...i 



J 



~*S>5 , 



vn. 



enftpicfcfung be$ ^emi(i$ fm bk lÄmcfioiiöformd 

»on Za ©ränge, in feiner Theorie des fonctions analy. 

tiques §. 97 u. f. ijc&p ; cinigm Büfetten-, »w-' 






1 * ' 

f. 2. «rfte« VroHem. wirb. 9(u(i6)?ing vonlSStt 



2 =x 4- y f z ; man fu<t?t z. 5lttfr uttb ^ntmcfelutta «; oo. 
lofupft v<m £a (?5tan0e. J. 15. i6. ^ßtertr^ >pfobrfm. 

«ttjl6fmifl. 5.17 Ig. ^9. y^oHf mr^i^bet 

S. 6. 5 » e 9 1 e « ?) 1 b r e m. ^tffi»..#w'H J..*.\t-. ^";i^%^.^ 

WAunt'jtft. Sluflifung »on £a 

[1*7—8. Sttttirttfelu«gbietpr3l«f« 
I&fnog. 



25|ffmnttalrf<J?üunp r uermk* 
t^ift b^t c om b Cit a 1 r t f cb f li 
«nal^^fi^ aitflWba«, »flAc 
mi gufammenbanae mit beÄ 

JReix^rfiPti.^l^robUm fte^ 
be«. ' 



t^ 4?iiiHg. • : Den. 

i 9. «iiflJfBng üetmifterft b(^ J. 20. ^a^ mqmifine in bei« 

S.10. n. 3«fiee. ' .< 5, 2i. mi^emeinexe^ ^tt 

a»anfft<ftt(pzo5ne bafzgi^ be= «ttl «a®rattge §. 165, i66 



§. it 



n? 



bcrDifferenttalrec^niitig bebieim. ®ie ^an^n/ 
»fe e* fdS^eint , mit ben »egriffcir, auf Wfc^eri ge^^nfi^ 
ietie Kcc^nuns 9«8«^fln»>*t wir b^ gut i'tifammen ; « a g r a n 3 e ^ 
b«r tetie begriffe t>er«ßt, ]&at aucfy Me ^etcj^fti in feiner 
€c|>rtft iicc^t beibehalten* 3ar ©ergietdi^mtg / ol^ne bte 
2;^eorie barstt|ietten, bleut ^Ifo Jofgenbe«, 

' an 3 



tgß VIL ?>fa|f u6er {agrangc'ö neuen 

, r 

/ 

fEBcoR y = (Px ; fo ijl 

dx 

d*y 

dx 

lteterlSK^u)>t 

gwtter fei!> Q^rr ß'Cx, y, 2) einer Sutictton »on x, y iinttt^ 
fi> ift/ tt^nn Xy y, z unab^ilngig D^n einatiber ftnb 

<r.F'(x,y,z) ^ (J-F'(x,y,z) *.nx,y,z) 

oX dz oz 

rf.F'(x,y>z) 

ttnb H bebentet — — -: * 

ix 

ba# X){fferent!al letter Sunctton in fo fern x^ nndbbilitgig 
ton ben übrigen aKem ft(|^ 4nbert : tt^eld^eS man auc^ burd^ 

(d.F'Cx^y^zN 
^ — -— J anSbrftcfr, toennx^y, smeinanbir 

ttnub^ttlig ({nb( 



G« fe9 tinn 
a = f (x, y) j z abl^lng{0 Von x nnb y^ 



/ 
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v^d^y "^ (fi "^ ^2 ' \dxj > 

b, ^. bi(f(t«Dtiirt In fofcrtt 3(» jngleid^ albcr dud^ z, td« »pn 
i|>m a^hst, jtc^ <lnberr. ' 

V^y/ <fy "*■ Jz ' Vdy/ 

Vdx/ (Tx V. 4x / 

/"dz\ _ rf,f(x,y) _ / dfCxQrK 
Vdy/ tfy \ dy / 

tax mby »oit (tn^nber nnAbMagigfütt; tvab mati tt^iU 

dz _^ N ^^ / <^^ _/^^^\ 

Sugleid^ ^d6e td^ in ber t»ol(|iittbigen dntxcxdlma Ut ^bam 
fieantig^ al^ Dori&dUd^ 6equ^ ^ bte 3 e t d^ e n b e r c o mc 
( i n a 1 r t f d^ e u^nalpiii gebraudS^t/ irpburc^ bie Vititu 
fiditUt &i^e §(((if beircitifad^l: ttt^ ttltid^tttt 
wirb* 

z=:x + yf2; 

»0 fz eine Sttttction Den z bebeutit/ ttnb man bctiangt x. 
bnr^ eine 8teil^e aitlaebmdEr/ ioeUt^e nadj» Votenien bon y 



I9& 



yiL f){affii6«ri()3):](mde*«tKttm 



fortfc^rcitet; (Lagrange 1« c. §• 97) fo wirb titdii otitt'^ 
mftt 

z=?x+yfx + B/+CyHDy*+ •^. • ♦ , 
ttnflatt ^irr nun fz tutä) bie unbe!annten Soefftctenten anh 
imMen, »nb biefrn ißtttf) in ber ebigen ©leidbung }u 
fubfiituirteit^ eliminirt man fz »ertntrtelflter )DijfernttiiM 
tibn« e^ i|{ ttimlid^^ 

dfz 
\dx/ 



dz 



/dzX _ /" ^^ \ ^^^ 



J^ieriiu^ folgt 

Uub n^enn man <^ttd ber gegebenen @(eic|>ttng 
fz = IZl fttftfiitirirt 



- Q = 



it^Mt mott 



^__ ). (z_x) 



d7y 



/dz 



)- 



Sud bie fe/ ®Ietc&ung, mit ber angenommenen f&rz> ji^erlnn^ 
ben, txhUtmati, »ennfx=A, 



A 4- iB 

A + -• A 
dx 

-— 2B 



y + iC 

dA V 
+ . B 

dx 

dB 

+ ♦ A 

dx 



L 



t ' 



V 



S&tm\& fmtt dlei>erfton$forme(i 
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A=A 

. dÄ 
B= A« — 
dx 



1 

'S 



dT 

dx 



..dÄ .dB . d(AB) 

aC= B. — +A.— ; C = i 
dx . dx 



dx 



• • 



. dA . dB > :dG 
Wfff 9[.?«brÄ(fe ftnbcn ft* mt^fiftx 



D=f 



d (ACtlBB) 
~^dx 



A==.A 



B — i. 



d.A' 



dx 



c = 



i 



« aJ 



d\A 



D = 



1.2.3 5"? 

1 d', A*- 

, I. s,.3.4* •J'^': 



+ 



1.2 dx 1.2.3 dx 



-" "T* ♦ • • • 



^ § 3, £iic§ «ff e ff* fo barjteDf n «nb «tweife« ; 91äc& 
mit öbtjcm, credit mativ; »ö» A angf ja^lt 
(z - x)3«n = 



X 



a-i 



dx 






• I 



V^IL i>faff über lagrartge'« neuen 

l ^- l i 

/A, B, C, D . I . . i 

( i . ö. 3. 4 • . ) I ; • \ 



(Ä-x)Än=r - 



d.(z-x)*>t(n-i) 



*~»- 



2(n-i) dx 

eine aü^mtittt «ocalforwet ffir bie ^oefftcienten ^ tftrer * 

jtn = ~ d. X (n - 1). 3n einem Problem ittf Euler. Inft. 
Calc. Int. Tom. I. §. 656. 



K0 



$. 3. !Ran neunte ba< <8efejg att wd^r an^ t9ft< eben 
gefanOett worben, fo forgt, än^ ber ®lei4^uns (§♦ 2) 

k ^ 

> 1. 2. 3* • . XI 

d.«-». (fx«-') 



2. (n - 1) dx 



dx""'^I.2♦.n-^, I 

d.(fx*) d«-^(fx»^[ 
I.2dx* * dx""'l.2on-a > 



d^-'Cfx'X d"-'-' (fat«-^) 



I.2«3..r dx''-^i,2^vn-r 

♦ ♦. 



/ % 






Oitt <mUti 



a.(n-i)d°-*. (fx°) 



= °«. fx . 



d"-*. (fx"-") 







+ "85, 



dx°-^ 
d.(fx*) d"'^(fx'»-*) 



»I *« 



dx 



dx 



n-i 



+ "». 



d'-'(fxO d""'-X£x°") 



dx 



I^X 



dx 



n-r-i 



-I 



+ "n. 



d"-* (fx»-') 



dx 



ni-2 



; fe 



901- 



S« 4« 9f2iitt ff ge bie &iaU «tib ben feiger 

d*fx d'fx d*fx 



/ dfx d*fx d'fx d-'fx \ 

I fx, -^ — , -p-, , I 

< I i.2 1.33 i.a.34 > 

l I » 3 4 5 / 



fqq. IV jj, IV, p. 431.) 



♦ • 



d°-*(fx") 



= P"<ll-.l) 



«(fo t9trb bte arße Sormel bf$ ateti §}>ISl< 



n n — I 

* ' p*«2 p"-*x(n-2) 



■<■■«■ 



^ 2 n — 2 

p'x3 p»-^x(n ^3) 

3 * «-^3 



+ — ♦ pxl. 



n— I 



man bft) ^nxn 9^of* SHotbe (formulae de Reverfionc 
Sericrum denionftratio univerfalis §»VL) in b^rSormcl A, 
fcftt s = i, c = Q, h = i, f=i, d = f. golglicbill 
bie er(le S^rmel tpa^r^ foIgUc^ b«^ @efel^ ber Stdü^e itSjeii 
meiti <rtt>iefeiu * ^ 



5. 5, Züzzzzx + yh; 

r^ 7 d(fx*) / d"(fx^ 

iin^2==:x+y fx+ — ,__+_-..--^^ 

l_ U2 dx 1.2.3 dx* - 

' ®o folgt biet:!«* : 

fzr=:fx+ — : . --— + . —7-— + ♦ . . ♦ 

' 1.2 dx j,2.3 dx 



:•] 



' §».6« 3w^^9^^^ Problem* ©enn mÄti ble gffunbeite 
fltetbe für z aÜ befannt annimmt^ eine Steige für (p z, ttac^ 
9olrtii<ttt t>Dn y fortfd^reitenb/ |n ftnb^n (ia orange §* 98)» 



(i$ fe^^ <pz.=:u; 



V f* 






S&^mxi feinet dletiterßortdfc^rmet« 90$ 






J^ierau« folgt 



(^^)"(v)•, 

tiefen ®ertl& in ber @Icid|^ung $. 3* fnbilttuiH/ tt^hlt ntd«: 



f ine ®(eidgiuti9 ^l^nc (pz 
9Ratt fe^c 

u=P+Qjr+RyH S/-i- 

fofotgt: 

TdP dö dR . ^S" ■ 

•0 = L- + :r y+ T- y + r y +• 

l dx dx dx dx • 



3 

7 y d(fx»)^ y* Afx') \ 




104 VII. 0faff ä6ec ^agrangc'd noien 



dx « 

^ dx i.a I dx la 

- aR ' . «JP d'(fx') 

+ 3 ■ — 

dx i.».3 

• • 

-3S 






r 

. _ dP 

^"^ "dx 



& 



■^ . dÖ dP d(6t)* 

2R= J>; fx+ -.^ J unk fi*|littt{rt 

dx dx I.» 

d^P dP dfe ^ , dp dfx 

"" d? dx dx dx da? 

f dP ,, ^^ \ 



3. dx 



: ■ "i^^^vl 



■•s=4^.fe = *-. -;rCfe')|fe 



I« 2. dx 



2 



d^ d(fx») ^ /j" dP -\dCfa*X 

I ~ -i + d < tx. i —— 

^ dx i.a i d* j »'5^ 






$8eme{6 fektt dtet>erf(onöfotrmeIt 



&Q5 



■ - — ♦ — • — • 

dx 1,2, 3 



idx j 



1.2.3, ^^' 



«Jen fo T== 



dx 



-«■* 



i.a.3*4.dx' 



\ » 



(pz = <p[x+yfz +...0 

fo n^^It man 

f d(px ^ ) fdip 

ipx = (px+< -— - £k >y +d<-e- 



i-'']^ 



I ^ c'^)*}yH-.» 



i*a' dx^ 



^? 



m tai allgetncme @ßeb 



fd(px 1 
<pE.it(n+i)y«:^d'*-' |-^ fxM . 



j ii i m 



l.2.3.Mn-i.dx 



n-iti 



$.7^ ;pie* liefe ftc^ aBgemein fo barfleScn unb etf 
»eifcn: 



2»o6 VIL f>fa{f übet ia^vange*d mum 



SRan 


(r^(t taa tet erffm Somicl 


' 






n(pz, K(n+ i) 

4 


' 




= 


d. xn ^ 

1 — . rx 






+ 


^ d;x(n-i) d(fx*) 
' dx ' dx 


j "* 


- 


+ 


I d. x(n+i-r) 


' d'-'CfxO 




i.a.^r dx 


dx^-* 




+ 


* I dP d 


["-(fx") 




J.a.3./n * ;dx 


dx?-' 






u— z 



I. 2*3 • • • n-i. dx 

€«t»icf elt man nadf htm befonnten (Saljf fflr — ^— lej* 

dx° 

tcre< Differential na4> ber Sorm 

d°P d'^-T d"-^P 

A — +B. — +C. — - „. f. „. , 

n>o A> B, C . . « ietannt jinb ; ebenfaU nad^ bem nam 
lid^ix 6a$e bte Cifferemiale t>on xn; xCn-i) . . . (pm 
@efc^/ ber 9^orau6fegung genidl^ aK belannt angenommen 
iptrb) fo muf^ n)ad in bepbcn entn^icf e(ten SIu<br&cfen einen 

lepgactor — — bat, gteidb fe^n; nnb man erbalt, >« 

dx 

J^inbenbnrgifc^en SBinomialjetc^fn gebrauc|)t; 



S^mi feint»- 9$ft>etf»n^orm«f. -«©y 

1.2.3. .Cn-i) ^ - ' 



i.2.3.. (D-a) 



«["^'(fx"-') 




I.2.3.. Cn-3) 1.2« 3 

1:- — d'-«(fx'^'-0 - — -^ 

!• a. 3. . (n-l-i) . i.2.3..i+i 

-r+l * 

^ d. (fx"-'0 ^ — 

I d^ (fx^^)^^ 

. £x"^'-*' -^ -- 

1.2.3,. (n-r-i) ^ 1,2,3» vr + 1 : 



■ /• * 



Hnxd^ Stebuction tofarb^ trat aDgemeine (l+^)te @(ieb 



ober 



, 'id^-\(fx'^-^-')d^(£x^-^') 






l+I 1.3,3.. n-1 i*a.3... r-rl i. ij3, »1 



S^arott« folgt # ben 6alg ($* 4) }u J^&(f€ genommeti/ 
M< 0btger Sonnel 



« 



«o8 .VU. ^fnff&6eciaÄro«8e*ö«ieiien 

t 1 






>• 



n-r-i 



xip"^' K(r+i) 



>4 



» "1. 



+ --P 

= p"K(r+i) 

«u« bem ©a^e ie^ J&rn. ?>rof. Siot^e Uc. in toergw. 
welB. ^ 

§♦ 8v SDfttinad^^ tjl, toetiti man 

(»0 2 bU recurrlretibe gomet ffir bieftn Cwfjicienireii §,7 

V ' / dP \ . 

UUmO f«4t, fpbrtnn S nnb d"*' ( ^ f'^" ) 

i..n-i.dx"-' 
^ dP d*P d'P d"-'P 

•u,«^ bell a>iff«r«tttt«fctt — ; -|^V ^^ ".»* -^iw *^ 

ta>i((e(t^ in |ebem btefer (eyben $(aebrfi(te aOgenuin ber (Soef« 
fdentuon — — Ht^Mt, »le f» rten ertotefctij olji» 

UJK 

'* ' ' 



* / 



"^^"^ CS fx^^ . %.h(i. 



I»,,a^i,.dx 



n«x 



AO9 



' ■«» 



r 



. §,. 9* 2Betiii man a=: x4yfx+ — i^fx^) + ,,, 
dl§ (efattnt annimmt/ aud §* 2/ fo ifi nac^f bem Zaioforifc^eit * 

d^ y* d^(px 'y' d^(px 
dx 1,2 dx i^äS dx^ 



mnn man fe^t mit ®cate unb Snbeji^ 

r y* d(fe») ^ d^ (fx^ 

y= < 1.2 üx . ua^jdx 

Ä -3 



l . 



..i 



e»tttt«elt ttidn iiflt^ ^otenjen Bon 3S »emitterfl be< Velui 
«omUtt^eorw««, f* «l&alt man 

d(px , d(px . ' ^V. 

^ dx dx 



d*(j>x 

I%3..dJSl^ 



,2 



rB 



* V 



«traUi^ftt ttWtt bUfe fltclö« mit ort in S. 6 gtfuiiWttW, fii 



9IO 



ViL 9>faff über lagratig^« neuett 

d(px 



■] 



dx 



(l"A 



1, a, 3.., n-i, n. dx»"' d*<px 

a.dx* 



d''<px 



i.a.3,. rdx' 



. t 



•R 






+- — -— . li»N 

I.2.3,. iidx*^ 

Cntwtdfelt man UnUt ^atib uad^ htx h^dmm %otmtl für 
bie JDijferenriale t>on 9>rol>«ctf tt , »nb wrgli icbl bie Sactoren 

fo ttff&lt man 

-. L_J =, r^if 

n i.ft«3.<i). n— r 

bad ^etft, wieber nac^ bem Sage §, 4» fBenn man bU 
8teillicn nimmt unb Scalen 

/ . «dfx d*fx d'fx 

dx I. a i.a*3 
^ a 3 4 

q [ PKi> f P*x2, ip'x3, ^p4»4 » . . ] 
fa erl^4lt man bie Sormel 

, r 

_ p«x(n_r+i) = qrx(n~r+i) 
n 

»el(^e« ein bffanntcr &a^ aud b<r «e^re ber Sleberfton ifti 
unb ber adgemein f Ar jebe älet^e p gilt« 



lÄ 



Sömiii fe|n^ fKem^wnifomtU 



au 



9B(nti man mtnUcfy <md Ut (SKetd^urtg 

fnUt 



* • 



xjn = 



p""**Kn. y" 



Co lütitt mati 



x^n = 



m 



j^-<nn-n--i)^Q y' 



m+n — I 

auf jtDe^erle^ 9(rt au^brucf eti/ n>p(ard^ man pl^tge formet 
ttUlt. CS. @« a« c* 3(b^. un0 bartnn bieälbl^anbL meine)» 
»mbcr«: über ?)roöttcu un^ 9)otenjen flewiffir aieil^en» i 
@al|^ 2 3ufal^. ^ixiü^tü Sbeubaf. $. ig. 1^2/ 4. 



§♦ 10. 2)te gormrt §* 7 «»f«»fl* tfl a» ftc& mettoflrbtg, 
«nb tfl/ tvenn ba< ©efetj ber (Soefftcienten ern^iefm t(l^ fob 
genbe : 

d(px ) 

dx j 



inr-i 



I. 



=d 



n-T 



+ d 



n-z 



-^ + etc 



n-i 



.3,4.n— m.dx 



diipx ^ 1 

— - fx"-' S 



dx 



j 



£)c 



1.2. q...n-i 



1 4[fx^] 



dCpx ^ ^ 
dx I I* 2. dx' 



1.2.3-.. ^''^' 
ctc 



ctc 



0.2 



< 



ft)» VIL 5>faff66etlaätat^^*« wutrt 

§, IL ^ Uthigeni lofien ftc^ ait< itt Smtiel 

(Rothe ArcüivII. J^.)8ol8««nd«njfe^. . $, SB» 
(<p2)'° tarnt niAn bArau«/ »eTmittcIjt txS pot9i»mif^ 



Bid"-' < --- — ^- l 

[1.2.3.^ .ndx"-'j 



dx 



fftr ^m ^e{$(t 



I. 3 

I 4 .. . 



/ 



»^«e baf z(tBie im 3teng)roW«ni§,6) «ttW«nnta«8«Bww 
mentvirb/ "«(& 9>oten|(n »en y fpnf(^r<it(nb^ 1» ftHbra. 
««©Mage §. 99) 



^anf)«iit S. d. bie ^lei^ung 



i) 



( 



t3z \ / dz \ 
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»' (1) © 



/ ta 



m m 



S^ittaM fof^ 



( 






Smac^tet matt alfo u ali eine Suttctfott dott y, x ; fct Fditti 
man feteS X)ifferentia{ berfelien Möf 7 burd£^ IDi^erenttate 

(£$ tjl aber/ na^^ bem Zdi^Iof ifd^en ®ai^e (^rd^iiü 

M. J^* V* p. 201 fqq* La Grsinge 1, €• §♦ 45.) 

\ dy / 1. 2» dy"" 

n^enn u ^;= >^y gefeilt , unb na^ ber iOifferentiattotl 
y = o fnbjlftttirt »irb; , 



€» iji <no, 3) 



\ 



m-m^-mc^ 



Senn man y = o fe^t 



%txm, »«in HMUt weiter ««<$ y tu x Wffetenttirt In 3) 

d*u / d*u N /dü\ /dz\/dfz\ , , 



X. 



|2 



dxdy 



\ 



/ 



CHtBflituirt man btefm ®en{f doki utib kett SBirt^ 

dxd/ 

dz \ 

Don — au« I) fo tmlt man 



^nt(r wirb 

d 
dy 



'u [du ■) 

- = d\ < — fz* l 



dxdj 




r>0lJK:-:"0l 



dy J V ^^ 

< 

t>er\tittte(it a^tilicl^er ^ubfHftitienfn^ wie 4) er»)iefett tDurbi; 

(dx*) ' 

tte6erl^diif)t 

dx"-' 






A ^ 



SB^mk feiner SteDerponsfortitef^ 



^15 



üwb »entt matt itad^ ber ©Ijfmtittetföit y = cv dlfö' z = x; 
fz= fx; ti=<px, fe§t; 



d(px 
dx ' 



3[.2i \dx y 



•*"^-"p^ 



dx 



»ie oben* 5» 6. 

$. 13. Saß il6er alTgetitehi 






£z" I 



dx"-* 



fbl^t fogltid^; wtm N^Uc^ 






m-^ 



6s! 



n-» 



foiH 



.(9) = f-^!G> 








■•*• 



dy 
dx"-* 



dy 



d*u 

dxdy 



fz 



-n-i 



«-(|)--(|)( 



dfz 
dT 



/ 



/ 



/ / 



/ ' 



»i<5 Vir. 5Jf(iff Ö6er ia^vm^ei mum ^ 

nnb b{( SSm^c «on 

futjlttnirt, . . 



d 






dx 



4« h« Jr^'^.r®''^" ''^'"''" ^^^^^* *<«f«t <^* «*«ll 

»f nit <p In efMe guncti«» wj, y rttttin Wcrge^t, ffir 2 =, 

IntroductJon a r^tude de l'aO-«« „», .r J 

öflb <* «iucrt fr4> m ^tpbtm barauf, ba«-©iff« J 

«S *" f T *"^»^"«**" ®fiß«" ifi (^, y) b«« 3)iJ 
(®. SWffuf« »ruber J Disquifit. analyücae etc.) 

I 

««fr!: 'i. ^'*'**^ V^oUem. Smtttettmaniü» Z4 
St ri''-*2 f '" g»"ctlotte« »on ,tt,e9, b«,j „. J 



r . 



. < 
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r dt i,a V^ dty 



+... 



dt 



.dz/ 



(pt y* /" d(pt\ 
+ y.Ft.d,^ + ^. d.( Ft^-f- )+♦♦• 

^ -^ dt ^.a V^ dt y 



J <»t 



i! 



+ xy^ d. 



dt^ 



♦»• 



«■>■«•■•«■■ 



dt 

10 d6(r^AU)»t ba< «Bgemeine Olieb fe^tt wirb 



^p^>-a>w> 



,);^ dt 



tl-ol 






dt 



n-t 



+ — ^ — d""' f ftr^Ft. ^ ) 

!• 2. 3» . , n-I. I \^ dt y 



n<-a 



dt 
x"~*v" / ' d^f 

2_J! d"-* ( ft"-'* .Ft^ -^ 

1. a. 3. . . n-a. I. a V dt 



dt"-* 



v. f. «if tmif btt Mdmttn formet br< Ztt^iot^dfm 

ber SUmiitation , Wie §. 2 / fo crM^t man , bturt^ Sergltt» 
4>ung einir SRctige ibcntifc^er $orm<{n j. 99. 



d» 



1. 2. 3. ♦ . n.dt" 
d» 



(ft"^'. FO 



I.3.- (n+i)dt" 

d"-' ' d 
' (ft".) -^ (Ft ft) 

d-' 



dt 



d» 



a. 3. . . n-i. dt""* 



(ft"-") 



l.3.dr 



(Ft ft*) 



a. 3. . (n-r+i) dt 



n-r 



(ftn-r«) (Ft. fV) 

2.3.. rdt"^ 



ft. 



d» 



T- (Ftft") 



2. 3- . ndt' 
»eld^e« fßtf ben 6of fftctetiteti ton x**^'. y bie ®Iieber (tnb» 



3(u< biefett Formeln werben fi4), xoit §. 4, €oefftcienteis^ 
gteid^nngen ergeben/ j« 93. 



/ 



©emd« ferner" 9let>crfton«förii!rf* '01:9 

pn+i 

(P"*'Q,) X (n+l) = — - « (n +1% Qx» 

. P" 

^ Tcn. PQ. HS 

n 

- , '■* ■ 

pn— 1 

+ «(n-i). P'Q, x3 



pn-r+J 



»on befftti ÜßÄ^rl&eit mati ftc^ foglcic^ uberjeugt, wenn ttiÄti 
P^Q^x(r+i) ctitwtdEelt SJergU 2lrdi?lt> V* Jfftft IX. p; 67, 

©eilte man für ben ßofffdentett »on x^^y* folfd^ eine 
©leidtjung fEnben ; fo toflrbe ftc^> er jebeii 

= — xm. ' 

m 1.2 

pm-i PQ» 

m-i i.a 



• 

k2 



+ et Qhi. [P^QJ « (m+ 1) 
+ ß QPxa. [P^-'Q,] xm 
+ yQP'x3. [P^-'QJ Xm-O 



1 



a2o VII. 5)faff u&eV ia^tan^t'i mntn \ 

Um H$ 9efei^ blefer Sormcl )n etitbecfett/ mtt^ f^rgf«^ 
te0 9^rob(fttt/ gleic^f^m ba^ aOgf meine be^ bclannteti Sidj 
cerptton^jproblenK, aufgel^ff wetben : di ifi ein ^robiMl 
|wei5iet Qhr^gen (9>otenjeto) a^'xb« i^on ber nren Dtmenfw 
gegeben ; Wlan foS bie^ 9)robuct itrUim , ober Ai j» 
fointttenftefr^t barfteQen/ au^ iwep (o^er mebrern) Sactorca^ 
beren 2)itttenftonen {nfammen ben gegebenen gleich , bie ZMr 
tnenfton ber ®r6pe a aber fanmer s^r, ,^er ®rbgi^ b tmmer =ni 
»erbe; »♦»• aV; »hrb jerlegt In a'xb*; a'xb^a, axbV; 
A'bxb ; a^bxba ; <$(^t man bier a = b ;' fo b^t man baf 
tefannre 2>ii^cer)>tion<))robrem : bte Simonen ju ftnben. 

§. 17« S< f am in §. 12 nnb 14 baranf wbl , JDifferoM 
ittale einer Sunction t>on t^er^nberlfdb^n @r6ßen/ tia^ einrr 
bcrfelben, bnrcb ^Differentiale nacb ber anbern auöjnbrfldftt« 
JDad beißt, wenn F(x, y, 2) = ö gegeben, wo 2 eine 
Stinction t)on xunby; fo ifl (n>ie belanttt/ Sa0ratige §«92) 

dz \ /**. F(x,y, z) 



)=( 



dx y V dx 




^<r.F(y,y,z) \ 

V «»^ y 

«nb e« frögt f?(^ (gunft«« 9)fo6lem) ntO^ brm »dtew «« 

/d"z\ . . 

\t% für { — 7 )♦ ■ I>« it)<«tp<Cuti9 fofd&er ®ef<fte »atniil» 

te({ibercombtnatortf(beu9(na(iD(t6, fdt^eint aüeiii 
gum '^W(t }tt f&bren, in (etd(^ter 9ln<Abung« ®« §« 14* 

§, iS% ®0/ nm ein 95eipfpiel an}ufäbeen , ba< bt^^er 

gebbrt; wenn [Lambert. Memoires de Berlin 1770» Ob- 
fervations' snaly tiqucs §. 15 *) ] bie @(ei(ffung gegeben \p 

a) (Sin fäf bte ®ef(6icbte Ui meoetlfott^problem^ fe6r intmf> 
fantet ISuffa^ : (ii erbeOet böau^, baM a « b e c t iuerß ^ic 



' \ 



f&mtk feiner SJeuerftonßformeL aai 

Fz 4" 3^35 1:= (px ^ , 

llldn fptt Fz, burd^ eine Sfleil^e naitf y fortfc^reitenb/ Mi^ 
»«cfen : 



®o {fi fz als eine g^ge^etie ^utrctioii 9eti t^z (tnjirfi^l^eii, 
:=f V; unb fo ttt^&U man FZ = z unb (fx =3 X gefegt, 
MeSleic^ung: 

Z 4. yf'ZN= Ji; ölfo ndc& §, a, . 

Zx(n+i).y"= — . — T;^- 

]«2.3..n dX" 



®e(tfleg ^tohUm. Unb e« fragt ffc^^ -^i;;: 

dX T , 

ttuSsubrücfen/ burc^ 2)iferentiatiott nacl(^ i; m AbrtgeM 
ttl^ Segebeti ebenfalls angenommen werben bie $)ijferentta« 
letonX na^ x* S^ermittelif bet combinatorifd^eii 
tllei»erfioa6fi>rme(/ angemanbt anf tai 9)ctfa()rAt 
bad Sa gran^e l/c^ §, !2oo noo er ba6 n4m(i(^e Problem 
^Pijl^ trM(t man fe^t leicht 

d".f'x dfx I 

in.Qdi^'^ dx n . ^. 

d^f'X i ^. , 

+ — — .p-*ie(n-l) 

4.a...dx n-i 



« — > 



* * 

f r 



d'.f'X ^ 

LÄMr.dx^ n + i-r 
' l t 

S}eratifa0'tt«d «n enUit ttnb tag tauge ggt/ bat 9(9Mem 

in (e^anbein* •- 



a22 Vil« 9^c^ibet ia%tan%timnm 

fStrati timti fftr bie ^eil^e p annimmt 

I ' ^ ' • " * * « * I 



EdX • d*X d'X 

dx ' u 2. dx* ' i»2.3.dx' \* * * 



Sin emem Atibem IDrt §. 63 jeiat 8a grange »ie m^nM 
lanmlic^ ; 

d.(pX d.^X dX 

— —- = , — ; alfo 

dx dx dX 

d. <pX 

dX dX 

dx , , ' 

fcrt8«f«et; 

d. ^ , 

dx ' 



dX 
17 



d. 



dx 



dx 



d*. <px 

dX* 



«Ifo eri^lt «i«tt fitw^ttft, b«« Ate ©iffmntiar MB i?X 
t)«(^ X, man ntaiKpX nad^ x biffcrmtUrt anb 6u(4> -r 
bit>{tiirt; bJefen Quotienttn m^ x. »iffmhttirt und wi^ 

dx 



V* 



I 



SS^meiö fejiur 9let)erfion6formeC, aaj 

tiation wieder bit>ibttt: thiit^i^rmtl, tveU^e ftc^ nc(^ 
manmdffalüfi nrnvoanüln ,l4ßt (^* SDIeitud 93rtt&er£ Dis^ 
quifitt. analy t.) jelöt fea« ©efeft t)iri bfutJldS^ert unb tliiit 
ftc^ ui>rigen<( i(od ait^Der S^eDrie.ber cpmbtnatoru 
ifd^rn 3tit>oIuttoRe.n>)/ auf 2)ifferetiliatton avge^ 

lt»a«^r/ aeigf si ; baß/ n'etm Q^eine Function i^oo x» unb tnati 

f. ' . »* 

Wfferetotürt -- tmd^ x, bit>ibirt mit Q. bifferentürt »teber 
, Sc ; — i .i 

beu Quotienten nad^ x , itnb btoibirt attfa S^eue / u« f« f^ 
nmti oiK^ einer nmal »ieberi^olteti S)ifferetittattotn nno £i» 
bijton erhalte/ incombinatorifcl^e^ ^tviitü, 

I 

'tbevitt So{a(}eid^ett 

I. 2. 3. \ . p-<°*'> X (n+i) 
fir®cale unb feiger 

P \ i.2.dx* 1.2.3, dx*' I.*4. dx^' * f 

( I » 2 , 3 • •♦ j 

60 l^dngen biefe Probleme mit bem ;9tet>etf{otidproMem |u^ 
fammen ; nub idi^ f Age folgenbe Shtfibfnng noc^ binjU/ meldl^e 
ft(b auf §« 14 uno 17 beitrat« 

§♦ 19, ©ie6cnf eö Problem* €« fei^ Q^= F [x, y, z] 
bitter Sunction Dokt x nnb 7 unb z; tDo z cleafall^cine 

i>) 2)abin gebiten Probleme; tote fte ^r. 9rof. (Hotbe oben 
S« 4. aüfge(6(l bat : fold^e, mte $r. D. ^ r a nt pi j^. €. c. a. %. 
6. 44 fqq.; bie V^e unb Viu tttnfdabe ; foI<j)e, wie Met ba« 
Viteuiib vilt?: bavon lii mein ein 2liiffa$e. 2Bie «ud> 
ba^ l^efannte o«, xy, beffeu @efe<j Seibnilj gegeben» 3[e«f erft 
ititereifanr'in ^iirftcbt auf bergleid^en *9roblemean^bet 
2)ifferenrtalre(bttung ift eiit !»iiffa| »oti Lagrang« 
Memoires de Berlin 1772. Sur uae noavelle efpcce de Cal- 
col relatif ä U di£ferentiation et ä IHntegration des qua&tU 
t^s variables. 



aa4 y U^ ,9f<^fi «^^ ioaronse*« neuen 



dz 



bell 



'^rrr^ ber Sutiction^ menn man bijferentiirt nnb z allein 
^ttwrfnberll^mittlmmt} tUn fo -— , -— »nac^yun» 

oy dx , 

X btfferentitrt^ in fofern nt(|ft anglci^» z ft4^ mit 4m 
tttt ; aber { — ^ ) m f. »♦ ben äBf rt^, ii 

. V ^^ y 

iiu di> jz f[(^ ^nWt: ®o fragt man/ »te Üft fk^ M[ 



infofem^iin^ 



fffiert^ t>on 






ba« ^ci^f ber 9Bertl^ tiad^ nmüj/tt 



IDifferentiation nac^ x, inbem ^!ebfi> (id^ iugl^»* ^ aiiWi 
«u6brudf en burd^ SBertl^e , aud Differentiarionen hM mit 
X unb t, (inbem |ebe biefer ®r6pen aI6 unabhängig to 

tra<^tet »irb) ««^ (t* }• ^* *^''*^ ^^'^ Äa«'bU« 
tontbinatorifd^en^Sonfirttcttenen folgt/ 









ft^A 



ä'a • 



a-»^ 



■iTiib 



a»A 



ft^B 



+ 



(fz. 2.. n-3 <Jx"~* 

'- «»"Q, • ... 



«^B 



e»C 



+ 



+ etc, tt>» t><a (r+i)t« k®K«> Wirb 



ete etc 



fctt 









S5e»<te fektt ^ewrfionöformet ä2^ 



;. dfx"-' i 



«* We Striae mit >rm (n+i)teii (Üfrbe «»rf«^;. «« n« 
Uttrt an« »Ufer ?jorwet , D'kf man anc^ fraaett ^inne 

\ ' / » 



Ofc<r, «neunte« 9)ro6(cm j -Br <m«,nM<f«i 

^A -. ^ MHb 



dx«»<rz» ' dx^dz' 



»■ * 






Do« iW(9te 9)robIem M^ »k fu» »({gm Reff, »^ 
»«rflfOung nnb gor« nat^, einige «Qaemeine «e^Hc^feit 

«rft beut coiaW«atirl/(^«»«e»<rf|*ii#»r»tlem, 
»eiwrgcn t4> e« ^ier «off&^e, ■ ' 

fR^nd^/ wenn 

y == a(J'Az+ »«"A ( 2' + aa'A) ^ + . 

cc'cj 

I 

9tAti «elme m, c« fe^ eine 9Ie{^0 »on fe^terct 
8ww gegeben t nnft m4n «erlang, man foONfon« a'A; 
«*A . « . ; lb*B j >'Ä , „ ti, f, ». finbeÄ, ep wir» fifA »ie« 



•t • 



y 



1 



026 VIL D^oKübcr iagr^ngi^diiieuni 

|ubrA4^: tenn^^^tffin^t man ^9 i9^ r « 1* ; Wlan 
hut> «u> bn eirjien 0(ti(^utig V fu^ftiruiren tmb t>nmttte{9 
^ei; Steuer fioit x l^nxdjji z aul' ber btttten ÜUcU^g 

« 

ter^rjlcn ^cniontaUtiStd^e;; tim fo.jb bcr gemcin^d^af^ 
<i^e S^ctor aOer i^oefjiclenten/ toefd^e oud ber {wf^tm §)o< 
tttii ha ftnb / it« fp tD4 ; 9tttn UnU man fi(^ eine @(eU 
<l^itttg xtU §. ig^ ^riv» fftv .^n^ Seefffctentett 'ein Mrfc^tebe^ 
tie9 a unb b mirb ; ferner ha^ y fetbft mebrete ÜBertl^e, nac^ 
«inanber betomme^ tfion weld()di n^ieber bif a unS^^^njüp 
üb^angen t fo wirb Viti dleicl^fatti.tin allgtrtieiafö ^roMeov 
tmt bem obigen fe^n« 



V. ' 



€« fet)en ai, aa,'a3.*5 br, b2, b3, ♦ ♦ gewiffe gege« 
icne (Soeifficienteu ; eben fo^ A, i^^ C, ^ * « 91/9, S,*«« 
IDte a ntib b, n. f« to, Bibern ffd^ mir ben A, B, C> . /. < 
nnb bicfrr il^re SSertl^e/ in fofern (te bonB al^angctf^ leid^ 



i^nuMi 



^ ■/ 



• •■ 



. .; ai 9 aa • ♦'> A ♦ bl ,« bt. 

in fofern fte <)on C abfangen/ bm<| ^' * ' 
ai , aa ^ äs.u^f^w« . - , •, 

, 9tnn ISiabe tnan tedSi^ etmmber fbfgmbe 9(ei(^t^n> »t 
P irgenj^ ^ivr.SlisH ^ .\ 



« 



« 1 



« • • 






r • • , 



I 



V 






jza^jf 



\ f \ f 



B = 55 + ai. pxl + .a2. pH» ,. 

■ «■ 

^3 ,3 ,3 .; 

C dÄi^€+ aiv pxi + «Ä. px2 + aj. p«gf \ ; 



^ -4 



'« * 



3 3 

+ bl. p*xi -J. b2. p*jt» 



i t, .. 









• *«• 



(,: 






t' l'J 



w 






an» 

& ftnb a, b, c « « nBgcmem y^tttny^o X9k au^fz 
bätmi Htmm «Ifo.JV '. ■ . J^ / :_ _; 

Ober e«,(!nb .^ ,. . ' < 

A» STi . a» b» c . . ^ Sefle^eti ; !D?iiir foK au« jenen ®ret& 



P^A 



ftnten* 



* V«. 



« 

ii^ttta ^oWm f)at 9(efinl{(^rett m(t bem 9>roMf m be» 
JJ^errn D. Äramj) ^)* 9lur fommeti bort fdne l}6l^ertt 
9>otin)cn 9on p bor« SIM bie combittatmifi^f !(nal;^(t« 
tpirb iinef 9>robIfm ^orfrg^ nnb iiiifli{eQf 



m 2 






c) P« 'AcqaatioDum decrementalittm primi pr4lBfs ioiti^cme 



^ ^ . ^ - . , 



ttas Vit ^aff &&et (agronse'« nniAt 

4er §• 2 ttiib 6 un« auf eine etnfM^re (BltUfwn^ fütfnif 
fiellt tagrattfle §« iqo fqq» bor« ^ 

F(x» y» 56) = 4^fc. »0 (pp eittf nvild&^rlic^e SNwcttm 
ijl^ p = f(x, y, z) ttnb F(x, y, z) ab<r gegebene 
gunctieneti fitib; fiberbie« iftz eine twctm bon x inib y. 
Stiin betrac^Kf y all eine foic^ Sunction bon x, taf bei 
£üffrrcttt{alb9ttp<bcir4>witibe; fo er^4{r aum / intern num 

tM l>Hfet«ifl4f Wttffi«^ o it^, tivitn Bttt^ »o« t« 



+ g Pi ♦Y'tY ri=o 



wbeflimmten Qrbf 
4irt/ er^4fc man 

iF /^2:\ 'rfF 

*f dz <f)F dy rdf /^dzNv (Tf-n 

ex .,dX: OZ ; ^ ^3? 

|W(9t( ®rrid(>ttng ^^mmt wirb. 






_ «JF i( ' (JF i( ' 

' ix iy iy' ix 

■\iyj \ix' iz 



iF 




2>if« {^ mUiiify bie «ligfwdne Serw, fir a0( @(ei<JN«$«' 



/ \ 



■ ■ ■ ■ ' ■ \ 4 ■ 

ti t r t loorbctu 



/ ' 



y- 



J ,SJ . ' 



\ -, 

,* > ^ j t * 4 



1 4 



y 

(JF _ I 



/ - ' ¥'■ 



(l 



' * 

4 ti 



1 [i II r . r.fi ff - ,1, I (' 



■» • •• 



T 

y 



• i^ "^ :"*' - 

iit 



'4 



.. .>> * 



» ' <• 






.:r' #.v 



• vi. >.- 



'••-» 







'f: 



.» ' » 



-V.V 



< . » ' » 



- >* " 



iti ber a:t(ialt^ t»le e« b!er> in ber »jetrie ber gttitiftloiwtt/ 
fo wie trifft erfleii «ttfttfimj J^pn L«grange^(aj?moircs.ic ' 

|igen ^^robltm bir gdtiioi Sunetioiicttllif »rie imftb«|P«u . 
tctHapnt« M^rmtfV t^f <«»*t^t^ äk# ©tb )^ft^«t (Wut r 



/%•- , kt »^l^tM 



« », ► • t Hi9 



C! p 



930 VU« 9{fiiff ufrcr (agtange'0 titiuik 



OAolff fa^ er bie STaflbfui^g ber ;Different{dIgbt$ungni 
t>tm erfien ®rabe )!oif<di^ni iwey »erlnbcrlfctKn ®t(^; att 
ein Cf;i;em)>e( itmi 9^o6tem< an / toi^nn et bie Qleit^mig 

o=<fy. A^x. fF(x, y) dx —txCx, y) iJy + C 

termtttel^ beffeiben Anfl^fi : unb fi fe9 e« erlaubt, iniiioifc^en 
foIgenbeS an gern eine Problem (o^ne Sntegration ttnto 
^Diffeteniiation) »orUtlegen : ' 



€0 ftnb m »erfobeAic^e Orllfei^segelen/ (x# 7 « . O 
ttnb p»\{<fytn i^ntn (m — r) ®(ei<l^niideti b^n ber Sorm 

SRott foK 1) 3ebe Sttnction f)on iebet ©rbj^e unter benfelbeu^ 
burc^ wiai&(ir(i4i.e .gegebene Sttn^tipnfQi Mft.r Qlrifen an« 
beti m , nfcldi^e man widC 1/ 93* ^s =F(x, z, r^ t . . «) 
andbrflden. 






tttt< 2a grange L c $, 165^ 166 liefe {tcf^ foTgenbeS 
9) r b I e m t»or(egem (S6 ftnb (Brbf en gegeben/ p, q, r, s, t.. 
Sfton (on(in)i(^ati9 iJ^nenaSf fitioi^en mit SBieber^oIungen, 






i r- 



3) 8t fa^t J. U Voll« nn probleni« ' 

ffx»y);=;F(x. y); . 

d'une 'g«n«rtnt* peii commun?, et donl It folatioa parott 

•, ^rr^ardfija theorie ,<jes font^i9ii95/ dont pn n*a «ncor^ qae (|p 
jrarties ifoIecJs — ]i djrai' petft tnt une autre fois, fous 
l|ati point de vuc je rtnvifüg«. 
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itnb »erfer>e jrbe fo{d^er mtfonen mti: einen (Soefftcienteii; 
\\t @umme aBer tiefer mtionen fepe 



• 'i' \ , 



%ixi\ f)d6e man bie- OkfdS^aitgeti 
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f. 



kPomdlfo jfttf Qt^6feif/ tfn^ererner/ entfffntrtn^orben? 

V - - . * 



M «- 



»fk 



• <- I 



t 



» ^ • ••. ^ 















» • . 



» ( 



c 
7 



<i 



Ml 



"". * ' CT 






ir 1. 






i. . . \ 



i«- 



93s 



Vm. ^uSm '2(uf6(iin§ 
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von- M« jt. $. J^au6(c. 






^ 



f «- 



J » 



fRat^. 0. 184/ 195/ ctidIMi tamberttfc^e fovoo^I, all| 
Mc^ bie |t»f »te tion J^^nm 9Hrtt Stf<^ C(* 193 ckiMf. 
M9rgcbciie9)lrt^0be/ fl^io^ wciin »crfD^V Mf folgeiMi 
ei«: 

Sambietttirielii einer fe§ebettc«9(ef((ttns 
b0iii Tk^en ®rabe 

^^- (ax'-* +bxf-» +cx^-' + . ^ ^ + a ) =0 

af le aitcf» tti ber ]itiialjb& Mitt* 

entbdlt.ett, (ei/eretnitl^iii bttr^^erfiere t^etlMt 

feynfoK; fomAffenbieSoeffUteiiteti iener/Ai 
r-i 

B, C«« . A»fobef4<ffetife9ii^ baf fiefolgeiitei 
rOIeid^ungettOeii&geleifleii: 



.\ ^ 1, ..r.'j 






'>^+ 



r-3 



ro 



■"^0*+ A."0"5-;*X+"^"^'^^'*f + • ^ •+ A."-* J= o 



f I a 3 • . V . ♦ r 1 

i r« } 

( a ' b , c .4. « . % • ) 

ia»imur«n unter *T, 'X'^J* ». C». ®rSf«*. 

ffimmt »erben; 

t "• ■ .. ... .,_ ♦-» « » 



c. f^l 



'X = •.*-X+»?'^X+«- X+-v!»^.^ 



ui 






r 

2)ie« ergieit ftc^ tvad^ bie ero4^nte {«ntberttr^j^e 3Re« 
t^obe^ t^ertnlge tt>eI4^er man bte nnial hhhm bcr tbigen 
Of<i(f^ungen^ bcm9)robuft bcr gegebenen bnr(f) bie ©leic^ung 
bom c&-i)nen ®rabe^ wie 



• i 



3J4. 



VIIL ^ctJtbeci TCuflifk^^ 



^cientefi gleicher ^tttttitn t>on x m tcttif nmal (lodern 9bis 
c^itttg unb IQ tfiefem enntuf(Ii:iii.9>r»^ifee fu& ergedettben 
©teic^anseti/ bdrc^ bie (n-i}r et(lea' bU SBert^e ber ongc$ 

(ii-l)r-i 

tiomwcnctiJ?oefftcUötm a, ^, •.♦ • op. ,, ^ weim m«i 
voiü, ' i»on dttanber-tttubb^ngig bttriff A, B, C « , « nnb 

, 4ii)6gebrädft »Derben^ m5gcn/ bie rjc^ten aber gerabe bie r 
eben atigefA^rteii fj^tt tD^rbeh. * (Si^eti bo^efbe tann burc^ | 
tie erm^^nte Sif((^eiri|4^^ St^ei^obe.ei^alten u^erben^ nnter i 
fSoraudfe^ung ber 9(uf{6funaber.9(ufaabe: ben Qu^tiotteit, | 

•-; 1-1^ ^«~ in t\kft*iia^ pbfttiben ! 

/ r-i \ ^ '^ ' 

^otetijen t)on y fMrtUiufenbeit Steige/ neSfi bereit Srgan^ 
{ung ober bem SHeffe^ ^iftt ttviU)>enbQit (Ui^grbrSttceti Soef|& 
cltnteti anjugebetn Sluf bitffefbe SRefuItat ^eldttgt man 
«uc^^ wenn man t^ermtttrQ! Ui 6a(el/. baf ^ n>enn.r unb 
m ganje'jwfttlbe ^aWcn ffnb^* ttttb • ,. '^^ \*' 



» . » 



M 



x'=ax'n*+bx'^-*4.cx'*'+../+ » , aMbmit 



« «I 



't- 



beö (2?r^Sl^n3«pwMemS für ©feic^Ungeitu 035 




4 

f-I 



^jj«^M)J 









r-» .\ ;■' . :f*i 



Xx-3+...+ a™J x+a-J 



r-i 






. " V » o c . » . . a j ^ 

wifc tpenti fuf trafnl) *eln y, ' jWi^ furn+i, mül^in attdc^ 
VW» S^^O. fE«tt ber ^(vriuaeii, vpii x i« bcf n malhhi^nn 
?(!eici^ung i£;re2Bert^f in bf n »ubrigprti^otcnicn x''-:Vx'-*,.,.x 
fi#imirt, tinb «ac^ bUfer Sßmv^ung. jebef ©lirteö goef^ . 



^"j=^"X'^+ b^-^j^^^'j+c^ (*^cr"^?j) 






+d( -'J "-'J I +.,,+a. ( -'J "^-'>J 

f I 2 3 . • • r ) 
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VIIL i>au6(M 2(uf{6fnn3 



xotldft man Uidft fix ji=ii, =2iufl\r«/ imb ftlors 
^aapt/ iotnn {iftr n, andf f&r n+i iM^r f nben »nrb. 

9Raii fattn ftemerfeit v b^fl jn 6e<|ttnttfrer jfntmkfdiHig 
Den 9i^biittett^ mi« "' jf . "^, »crmtf rclfi »er^r cünftintr» 
m Snoolution jAr ^uriitite m+n (fitn feiger gtfelgt i»ie 
(i^^er) off/ bie &brfgfnd uic(^r fc^mieiige Mflfung fofgem 
ber Sufgabe btrttcti mag : 

■ • . , ' i 

f^&r eine gegebene f8\^^^i>tt[c0mpUmn )nr Gmimiei 
sn+n/ ben ^^(eneccfff^tenten ju ftiiben^ ber t^r }tifo.ismr, 
»etrn fitmttt Wegeile be«ent»!<fe»euiJrü(Hrft«'"T.°jr 
gfbbren fott. -^ 60 au(^ für 9>rtbune tpie '"^^ ** J'- 

§. a* !9e9 Sctracbrnng ber Itvei^ten bon Sambert in 
ffinerbebtrigtn jum Gebrauch ber ^axl^tmätit, 11 ^getl, 
@. 222 ffg. angegebenen 9)^etbt)be^ unferS(ebdfiott£f>rob(em| 
ilnf}ut^fen^ ibirb man^ f!att bif« b(tfe(bfi ongefft^rtet? 9te8i 
tt^nifltben ®alged/ bie inbcpenbeitten ^n^brficfe ber Summr 
jeber ^orettjfft 6er ©arjeftttinerSfelc^ttttgauftberenGocfff» 
ctenten ober ben berfc^iebenen jtlaffen bei (Spiftbinationeu jener 
Sßorjeln f(mp(tctter obi«e SB^berbobtngen ^ CJ^ttbenburg^ 
9ol9n. £ebrf*-^* ^90/ ^^^ umgefe^rt ber Untern au« be« 
erilern (S. iio. 278* figg*) borau^efe^t^ bon felbfl auf 
foIgenben6c^(uP gereiuei 



» • • 



2) J/ . bir gegebene ® (eid(>img 



r-i 



SBnrielll et,ß^yvi.f.^.ffmit «" + y3'"+7~ + ctc=:SCin)i j 

Mttb bie nmal «b^ere x"''+Ax"Cf"*>+Bx"<'- >+Cx"^'-3>i 

4. . . • 4. A=o gejf^t , txrmige ber bet^n (Bilit fAr bie 
l^rj^in gmaniiteii inbep enbe^teti^ 9ti(f or4tfr; bte ®r60en A, 
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.* 
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bti ^v^'^nrtpptdbUm für ®(ei^ungen» ayi 

S(2ii), S(3n) . . ♦ aber, bttre!^ ine Sotfftdctiten a, b, c , ;♦ 
InbepenWnt ffd^ ttu^brücftn (afeti; fo fotf,t, bap b!e Scefs 
Kdesten A^ B^ € . « « ber nmal'er^6^t<n ©leid^uüg (Ic^ anS 
^ g^ebcneti a, U e . . . tnbe|)tnbent aotbrädCeo l^jfdu 

8(fr)_- ftf^ ^E b^ ' VC b^B 

50») ^.z ^ m^'M. .PL. «I^^ __ <"C) 

S08) («""S tr^'R- <»"Q; »i"D'i 

3 V18 17 16 4 J 
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B= --- + 



', -.»/■, 
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_ - a^A , b^B eo^ 



Jsr 
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(6) S(i2) S(i8) 8(24) SC30) 






'Xnmertung« £te iit biefem §. aiig^gebnieii Sontoefii 
fi«bet man ont^/ n>etitt man «ud^ ben ^e^ben @Iet(^ungeii 

X* + ax* + bx^ + ex* + dx + cra o 



x*^-— V ±=0 



/ 

\ 



«S yiL 9)faff &6ct (a$r4nde*« neuen 

4Kt §* 2 ttttb 6 Uli« auf eine emfoc^ri ©ki^itog fft^e^ 
fUSt lagratigc §« tcp %» »^r« ^ 

ijl^ p = f (x, y^, z) unb F(x, y» z) ofc^r gesehene 
gunctiittfn ffob; ii6rr»M iftz rine Sttnctiou t^on x mib y. 
fRün betraffKf 7 ^M citic fo((^ Sunctiou Don x, baß ba< 
2>iff rrentiol i^n p. »cif<l(>whibi ; foer^^Ürmau/ tub^m inott 

•iAc(Unmiten %(fe; fftimli^ {« (m man mi(^ x tiiffttn* 

^x ^ Vdxy dz ^ ax Lrfy ^ Vdyy ' *zj"^^ 



Ä dz df dy rif 

<x .dx 



. / 



' dy • ' " ' i 

- dx ■ . i 

imi^t« mti^mih^mmt wir», * ; 

_ <5F (Jf ' (TF <!f ' 

. /d»\ JdF ,if i«- . <Jf I 

V My/ [rfx rfz . (Jz 
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ti f r r worbett« 



2-S '■ ■■■'■=■ ,•<>■« ■•(•Ä-X) ■ ■ 

=rfz, (t^itlt<lt »ir-F(x,,y,z)=— — • :p=aj «ppafo 



r4 



'^ !• i »j . » ,1 , * • . y 4 » « , 



. ,4F (z-x> , <Jf . 

- dF _ I , . *f 



• •• 
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^ * • • ^ ■ 






5. 






■ '§.'k ^nmerfu«^. »« 8le»eifftVV«i»r>iK«nf> 

in b« €«|ialt, wie e# bt«, t« bor ai^itrie bw Üum^tette», 

\e »ie in bft erflni «nfltHiwj »?«) LigraAge ^(M?moires ic ' 

'Berlin 1^68), ttnbjn.bw w^r«ß8W9nnW^'V«nWnn« bon- 

Ifambert Cfbqib. ifp) «nfttttt, J^f <t*»f«ße|<^t *(?«!,*'"* 



. ► . ■ »U» . . '■ M? ' "f' i "* ii* 
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®e\9tf fa^ er bie Sfaflbfut^g ber X^ifferetttialgldd^ungm 
»em erfien ®rabe )ii)if(|^a itve^ t^erlitbiirtijdtKn ®r(^; att 
tm Cjremfel }eR<< a^oMemt an / totnn er tte ®(ei(^ung 



►« -. 



I 



o=r^y. -v^x. fF(x, y) dx — /"»-(x, y) Sy + C 

»ermittelflbcfetien ^ufl6fi: unb f| fei^ e< erlaubt^ htipifd^ra 
folgmbedangemeine^^roblem (o^ne Sntegration msb 
2)iffetetillatfptt) . Würütlcflen : ' . - . 



€< ftnb m »erJttbeAic^e Qrifeii^sigelet^ (x^ y ♦ . 
ttttb iwifd^ett i^fieti (m — r) ®(et4niigeti t>9n ber Sorm 

f (x, y, z . . s • === E (x, y, z ♦ . . 
SRon foD i) S^be Sanction oon jeber ®rb0e unter benfeCften^ 

beii m, »cldj^e tndnwiöC i/S8*^s==F(x, z, r, t..,) 

aitdbrfldPen. 

.... ... 

/ ■• \ . : 

* . \ \. ■ 

%xi £a grang e 1« c. %, 165, 166 liefe {td^ foTgenbet 
Problem twrlegen« (£^ ftnb (Brb^en geg^en, p^ q, r, s, i. 
ÜXbin cotnfbuiiff ,M^ iJ^nenaSf fitio^en ttiitSieberl^oIuiigen, 

• • • » • < . f 

ä) Bt ft^t J. «• Voila un probicnief - * ^ 

d'ane '^fenerafit^ peü comniurie, et donl It folatioa paroit 

•^ ^.regarde Ja the^r.if ,<^cs foincti9.HBr dönt <Hi n* a ^ncorn que <)pi 
parties ifolets — ]ö djrat petft tnt une «utre fois, loas 
4ttcl point de vue je i'enWfage, 
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I r - 

25efiWfe ferner SJeDerfiünöfbmie^ 231 

iinb »erfef)e }rbe foldftt mtiotien mit tinen (Soefftcienten; 
tit @umme aOer biefer mtionen fe^e 

^=> <P(P' ^» r> 5» t-0 

t. (i . •■»>■. «v 

9(tun l^dBe man bie-iükicl&ttttgett 
ift 
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Vm. ^tiber« TCufofims 



<^ »" f' 



t ' 



YIII. 
oon lif» it. $. J^au^ec. 






2>i 



I- «. 



{ > 



ie im frd^flcii i(^e be« IMfti»! fftr rcftie ttab aitfcm. | 
Utat^tn. 6* 184/ igS/cmlftiiti Somietttfcl^e fotoo^l, «M 
«tt(^ bie im»te t^on J^erm 9hrt(L Stf^ 6» 193 cbcnMif* 
angf tebene fOtetJ^obC/ fl^m^ t^eitcr »erföl^t^ Mf fetgmbm. 

Sloitibif ttitY|€ltt einer |e^ebetie«9|f{d^iing 
bMi Tieti ®r«be 



-c 



") 



»"'+ Ax»<'-'> + Bx»<'-*)+ Ct''<'^>+ . . . +Äx" + A = o 

entbalt.ett/ U^ftttmitf^in hntäfttflttttf^tilbüt 

fe9it f oII; fo w&ffeti bte Soeffictetitett iener/ A, 
r-i 

B,C*«. A^fobefd^tfffenfeyo^ bftf fiefetgeabe» 
r9Iei(|>tin8ettSetiAge{eifleiit 



r-2 M 



1 ■ w ■ ■ , 



* \ 



r<t 



f I a' 3 . • V. * r ) 
( a ' b . c .V « . a . j 

iatcmtiran nutet 'X * X' 'J* «. <i »• ®r8»f«li. 

• la b c /♦•. a^ 1 

• • • • * * . 

/*, ■ , - - . • f *l 






../■ 



'j = •♦^'jr+b'^ir+e-"'j+->.v'kÄ 



• > / 






r 

tl^obe^ mtnftge uxlc^rr man bie nmal ^b^ere ^cr obigen 
9l€i(^ungeti^ bem 9>ro^uf t bcr ^fgcbeiicit turcf) buSIric^ung 
^m (n-Oiten ®rabc, wie 



I 



«34, 



. VlIL ^Av&eci Ttuflj^fims 



(n-i)rt-i 

I 

' gteicf^fri^r/ m fpbatin im Un inxä), 3krgld(tiafl^ ber Soef« 
Petenten gleii^er ^^Dteniitn t)oti x in un)t nma( oWtn @IeU 
cf^mtg uttb tn titffem ennvuffittn .9>re))«fte (u|^ ergeftmbeti 
©leic^ttngeti/ bdrc^ bie (A-i)r erjteit bW SBert^e ber anges 

(H-i)r-i 

tiommcnettSoefpcletttm «, A * ♦ ♦ .* - ' wenn m«i 
ttiK/ ' 9on cinanber-tsiubhingig binri^ A, B, C « , « unb 

; I j . ». 3 '♦ • • r 

, lii)S0ebrä(ft Wrben ttibgcn/ bie r (c^ten aber gerabebier 
eben atigefA^rtcn fi^d tt^^irbeh. ^ ^ktn bdffefbe (ann burc^ 
bie er»4^nte Stf4^eri|(&^ Sl^etftobe ef^alten tverben^ rniter 
^orau^felung ber Sfuflbfun^ ber Slufaabe: ben Cuptienten. 

+ Ay*+B/ + ...+My'" " .»^4 ^ 

— ; > — ^ in eift« n«^ fofttibdi 

(i-(ay + by*i-...+t y7 

^üteitjen ton y fiNrllaufef^brn Stelle/ nefif! bereit Srgan^ 
fung ober bem gtejte^ 'hiiit iacupenbent mi^grbrMceti ^oeffi« 
cfenun anzugeben. Sluf baffribe Sftefultat gelangt man 
üüä^, «Denn ttmn f>ermttte]((i tti 6a(r<A baß/ »>^nn r unb 
m gair)e'})ofttibe ^a^Ien f Hb/ itttb • «' u 



I . ■» 



M 



'x'=iax'-'+bx'^-*4-cx'-'+../+ a , atlbenit 



' • «I 



f I 



teß Sr5%ing«pr«W<mj5 für ©feic^ungep. 235 






r— *■- 



• ■. , . ,.M f 









f *. 



i ^ a 3 V . . r ) 

\ r-i ^ 

wifc ipenn fuf irgeub eiii nV jOui^ für n+i, miil^in attgc* 
VW» gilt), flott ber ^w^ugeii, vou x i« bcf n möl^^an 
«eid^ungi^reSBm^; In bf n JitVbrigcrn^otenieii ''x''K^^'-^^r*,x 
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+'"-^'^.>J rj.l 
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I ft b e^ • • ♦ a 4 
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w\^t man (eic^r fftr j) =3.1, = 2 ^. fll w«/ imfe Aiers 
l^aupt/ totnn f&t n« auflf f&r n^-i «Hi^r fftiden tvnrb. ' 

- 9Ran fattn ftemerfeit , b^fl {ii tt^xttmtttt ^tmädtnt 
ton ^^robnhen^ «i« "' jf . °^, t>ermttrelfl i>0rfrer c»n^rtiir> 
ter 3noo(ittion ^dr iS^urtitne lu+n (teil feiger gifi^t «rie 
(t^^rr) off/ bic &brigfnd uic(^r fct^minige IHitflbfung falgcm 
tcr Sufgabe bicttctt mag : 

Sfir eine gegebene SBu({^|labencimtpreriott jnr Gowne 
m+n, ben S^l^^nercfft^ienten ju ftiiben^ ber t^r ittto.^smr, 
»enn Neunter Welbeile te«ent»itfelreii?JrPDortg"'T.°J' 
gf b5ren fott* ^ Co au(^ für 9)rtbu»te ipie "^* ** J. 



• t 



§. 2. S^ey Vctrad^rttng beir itve^Uii »on tattsbcrt i« 
frtnen'fi3c9tr^gen jum ®«brond& ber Wtat\^tmät\t, il ^M 
Ö. 222 {Tg. dngegetcnen fi^bbbe/ anferSlet^fion^problmi 
auf)ut^ffn/ »irb mav, f!atc blr^ bAfe(bft «rgefft^nen 9tciir 
toniflr^fn ®a$f6/ bie hibcpenbeittett ^2tn5brAcfe ber Sttminri 
jjebtr ^otenjfti ber 9ßitrifftt 'einer ®(etc^ttngau(beren@i>efft< 

ctenten oberbent>erfc()iebenen AlafTenbefSosftblnationeu imflr 
Üßnrjeln ftmptidrfr obne SBieberbobtttgeii . («Oinbenburg^ 
9o!9n« Cebrf. 9* 290)^ unb umgefel^rt ber Ulstern au< bea 
eiitern (9. iio. 278« flggO torau^gefe^t^ ton feJbfi auf 
foIgenbeti6(^(aß gefeiteU 



» » • 



2)4^ MrgrsiAcne (S(ci(|>inig 



r-i 



3^ _-. (ax*^ + bx^"^ 4. ex« + . (. % a )cr:o,. ^ 
«Bttritl« «,^,ru.f,ito.^ feniw «"' + y8'" +•)-"' + etc=SCin). 
troO bie Draal «i^cre x'"^+Ax»('-'>+B*"('-^>+Cx'<'"'' 

4. » . . 4. A=ö gejf^t , ocnnbge ber benbcn ®% f&r ti< 
iwr^in grnftitnteii inbep enbe^teb^ %itf ori^e; bt e @r6Ucn A» 



.J! 



!f(2Ti), S(3ft) . • , üUt, bttr<^ He gotfßdcmen a/ b, c . ;^ 
bbepenWnt fi(^ «u^tröcf<n faffen; fo folgt, baß bicßoefs 

*itti gegebcnciia, t, e • . . frtbefi»bent anitxMinWttu 
» I ^ 5 4 3 a f 

2 1 *^ " ^° '** 3* r • 

SOS) J_ : ( £^ t r"*; / o^'Q; to"D'5 

3 Vis 17 16 4 f 
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V ^ 
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t 



{ 



a f tt * ' -^ * ^ 4 5 l 

4 » b c d e i . 

:%• • ■ t^A '■■-■, '■ ■ . ' : ••' 

( • * . ■ : • . 

/ I , « 34 s 

isC6) S(i2) S08) 8(24) 8C30) 

1 — _ ,. — , j -^ — _ 

l I a > 3 , 4 5 

fiiAee man aad^f vmn man nud^ ben ^c^bcn @kict^ungai 
x' + ax* + bx^ + ex* + dx + c=s£ o 

. X*^— V == O^ 



23l3 



V1I(. ^wbm }(uf[6fung 



i 



<x 



W< X» Mfl^ ber DMt 2agrai!^ m- beti M^oioires de Berlit 
'1769 Dorgetra^rnen 9)Zer^ce/ (|uniitirt/ nnb tintiSldifyan 
tn'v erl)a(t. ; Sti b<r Sl^rwiib man wdf ftnbett/ b^S M 
Sterfabren'itad) biefcr ÜRet^o^f, bte Stbleitungcn bfr beytei 
tncorpenbrnten Sluibni(fe.(ur bie ^ummett bcr 9^oteti|eii ber 
Sßitrjeln einer ©leicbung oit^ t()rrn Soefftctentfti/ ttnb biefet 
atid jeueiv t?erm{ttel|l be# {(^garitlE^men eined 9>o(9nomtattf 
iioD be6 !(i|lbiru(i?S f&t bie 4brr)ebQii0 ber Safirbfd ntrfo 
liefen Sogaritbmettf9Jlem9 ftUf eiit€ ^ctetQ^^erhi S:r})oRent 
ein Snftnuinömium i|l/ fo tDte nun biefe ffifblcimngen ii 
bfr ai]flefA(^rten @c^nfr be0 J^rrn D« 9Uafie ftnbrt, m.(Kt 

§« 3« iDen !Ben9ei54er be^bm txtoi^nUn CUge (^01 
lionom. te^rf. ®« 110/ Ufiis Logarithmii Tnfinitim aiicto- 
rc de Praffe §. XXIX) betreffettb, bewerte icfe, bd^ biefeb 
bett auö tem angef ftbrtcn 9len?tonifc(^en @)ilge biref t ttob luu 
tntrrelbar (hergeleitet/ mit^n anif, xotnn man u^iS/ wofetQ 
ber leljjtere clemcntartfd^ ermiefen.tfl/ wie tiej )• !B«j^ 
fUIacIaurin'd Algebra, in ^ler^ Opufc. anal. ToolL 
P- 337* ^9^ / unb in ^jflner'4 Stnalpftd enblic^er (ihrige« 
gefcbie^t/ aldelenientartfd(^ ttxoti^li^ C^^U^i^ 
Se^rf« ®. 279.) betrad^tet »erben Annen, '^tt bTefet Wds 
fang bieur bie fDetradj^tunj} folgender Sni^oftttienei 
(luttbll) 
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tercR Sonftructiott nnk tttittift^irb Mti.ber gn^IiDli^m 
(UI) (wtt>ttWlt' tfngräf^rä nfdkn tvirCi, uitb Bit Slitfl^* 
ftutg folginber ficf) auf bitfelbe brjiftieiOltr 3lafsab(n : 

Sf f(9a''b<^c^d''irsmfc ttnt Coiti|>IrxIoB, -mli^in '^tr 
^hitoelHtiBti' (lU^ knul (ni^a{t(n.rcv.(mitMn K i^ ^n> 
fi^ittigJjA^I). Xtfc Summe bcr (Sotn^Ifiionen in finbrn, 
nild^ ki»:®li(((ii btr gtnannten in btt ämnlntiui {1) 
Beft^tn.- ^ ; ' 

, ■ . .. K ^ ' 

■ @i« iff ^^^ii X -■ 

(«. Abcd -!- y3, aBcd + y- abCd + J. abcD) a''-'l)^'t^-^d''-'^ 
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$. XXIII, XXIV« eri9iefenc 0a« (raubt) . 

^ 3^^ f ttt^ i^9^^^ Somplnrioti autf teil 
a, b^ c « « . in bf r ^t>o(utien (11) bii Summe ber tbr 
i^r^n Setfeilunsen barHior itibrnmenben (Soeffictenlfn 
«/ y^f Y * « • ju ffnbett» ' 

S« fei^St ^« bie (Covq^Ierion an> ge^^^ t»d^flr 
ben ^tigtt ( [ ^ ; *^ * ) bie ^aftUnc^mpUjtim tui tnu 

{fx\^. 0)lan Mibe folgen^; ®c^a: 



1112 
I12I 
I2II 
2III 
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3345 






i 



Stau nta4^e n4mlid^ t>dn ber tel^ternaBf fBerfe|imgeit/ wA\ 
VilJ^t atx^ jeber berfelben eine neue ^ablntcomplerien ^ beres 
erfle^^ }n>ci;te^/ briltM/ « « * (eQte# Sfemeiit ^ 
bcmerjieii htnixotp, ben biey erfien^ aUen Sletnentot 
ber genannlen Serfe^ang glet^ fei^; fnbfiihtire al^benn fit 
jebe Dicfer nenen ^ablencomplejrionen/ bie i^r fix bcn ^eigef. 

1« /3 y (J £ ♦ ♦ ♦ ( ^P^^^ »w^flaltticomprewijj 

bie Summe bicfer feistem »trb ber gefnAte (Soefffctent ftsfB, 
Bär ba« giuebme fSei^ffitl ifi borfdbe :r= a^r« + «jS'il 

4-^*i-fi8y(Jfi; »el(^/ wenn «=f , ^8=^, y=f 



«Ja» 



^ 



i.a.3-5 
I 



i.a.4.5 i-3*4'S| 

i 

tmrb. Qeberbotwt bienl 
2*3. 4. 5 !• 2.3x1,1.1.2 ^ 

fftr ben fall ber fo tUn em>4bntrn Stffiimmttngen f»on «,< 
,^, y ^ * •> welcher gerabe be^ ber aitf ben c^bigeo Orgc«^| 



X 
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' ' ' , "■ 

inb jM mA^enbta mmnims einttitt / 'in ©«fe» b40> 
mn (pia^h^xK.^^) eine ©umme »on 5Brfl*en teb«utw' 
»en fo iwele jtnö, a» »Jon ter (Sompltirton a'"bV...i* 
'^fe^uwaen 8«m«(^t »emn »nttftty tiie ferner «ß« jum - 
^ia i {)4b<n, jutn SJeitner «0er jeöe ein ^Jrolmft, »a« eis ^ 
r jener Serfelutigen fo entfprlc^it,- ia$ beffe;» 

»fier Sactor bettt etflen eiewetjte ber ^ttft^mi^ 

m iwmt , bfr ^urnrne bt^ itte^» erjlen, 

>cr brittt ber ©itwme ber bre^ erjte« ^ 

»IT. («ö« fett ©ttumte «Her Cfrenr;bei:98erf,greic6 fett. 

Jbentt 



:a°'bV...l*) t: - 



*i-M-* — '^•■- - - ' ' ■ - 



i.a...inx i.a.^nx i.2.,px.. 1.2.. sk a^'bV,..!*» 

1; »>ist4u« >♦ 58* fogWi^ $(iii3) (werc^ed ffir ^en galt 
fc= -r> p = i» ii. j; ttj, ber eoefftcient <>om ofcijett a^b 

i. ' 1.2.3X i.Li^a 

r ' 

Öl&tie ?ÖoMtt«fe|ttnd t>e* Ölewtotilfd^en @(»l|e# r<l^t fft^ 
r Inbepenbente ^uibrud ber 6ummen »oq 9)otenicn be« 
«rjer« einer ®I<t4>nttö bard^ l^re ^oefpciente« unwittelbat 
f folgenbe 3ltt J&erleitet» t 

• * 

es feiert bet®reld{>utigx^-Ax'°^*+Bx*"-*^-Cx*°*5+etc 
:o, SBuqeltt«, y?, y, etc; fo ((l 



/ 



■\ . • .. , ^.^ . ■- 



X" — Ax"'-' + Bx^"-^' — Gx°»"3 + etc 
I t I 

' + rr + r^ + ^^^^ ^^^ ^^ bur(^ J>iffe- 

ijitreii ober audi) bujrc^ Stebttction ier SBrfid^; rechter J^atib 
f eitterle^) SSenenttuug ergtebt Sßetin man imn nac^ ne« 
ttoen 9>ot(nieii i>on x mif htnhtn leiten etitwicfelt unb 



N. 



f 



V 



S43 VIIL «C^aubet« ^ufi&fung 

orbtirt, fo ftnbet ftd^ a*^ + ^° + ?" + ctc = m* «» T - (m-i 
»*' J. A + (m-2> "- J. B - (m-3). «^"'X C.+ («i'4 

'^XD-ctejfarbeiiBeiatr 1"^ " ^ °'** 
*^ (i 3 3 4 •♦•^ 

1 

nK (Soefftctent bosi -^ anf be9beti Gdtefi« Jßi«^M 

, if{ atJbemi teilet su betreffen , baf^ tbeun a« S« A^S^^CE 
eine Ux ^ompMonfn vorfirOt^ burdt^ welche bie @rif 
»°+/3"+'5:"+etc wrmittflji A, B, C ♦ ., att«ge(rij 
»irb/ it^r ^a^Iencoefftcient in bieftm S(uibrttcC 

I.2.*. (p+q + r + 5 — 
=:nx ■ ■ feyn »erbe« 

Im.« pX Im. qX I..;« rX I...S 

n n a n-i ii 

z = arx+brx*+crx*+...+ a rx""'» bienM 
(Hcre in ${(fid|>t auf tl^re 99u(IE>fTA^nco(fftcienteu ffd^i Mn| 
folgende $orm(( mit cptntinatortfc^en Stufbrätfen («tjbSd 
lajfe : 

'»"+K / "B.2°-» "Jx + R 




I +»"Dz''-* I 



+M.+K. I <"-»>N.z ] x»-*+K»<"->°N,x*'i 

1^- ^(ti-»>njq j 




a 3 



b c 



♦ . t n-i ] 
. . • a I 






W Der för iebe ^üdf^attncomipUxlw Befonbert ju ftnbenbe 
MMencoefftcitnt tn|tt)if(^en öBrd5> bo« unbeftimmte K U» 
leldjnet wirb ; «ßt m «»« §. 2. efne «Regtl ^erl«jt«i, nm 
flrfen ^abUncoefficifttWn för iei)t «fgebfne aJn4)fI«b«ncpma 
S^rion bnrc^ ein |UmH(^ mfdc^t« inbepettbente« ^nfabttn 
«ftnbtn« 



»-».» 



5« ff9 j. 58. n == 6, iinb bif S8ttdS>|!rt&encottt))rf;irfoit 



ce gegeBen, tt>tr4»e jtt '^F ge^&rt. J)en % }uge^6ri< 
i« 3«tilencpef|tcifnteti fuc^t man nac^ folgenbctn ©{j^em«: 
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V. 



~6 j— 3.5.6 



+ 6;6 



T +6.6 



+ 3- 3. 3 
+ 3* 6. 6 



— 6.6.6 



~ 9* 6 



2 2 A 

c c 
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;' toirb namliäf bk ge jeBerie Sud&flÄftencom|>Ia-fott (a 
w ©ttmmc 18) Info tafele SBinlonen, Xerntorien u, f* w^ 
>ö Som})Ie;rtonen , bereit ©ummettejirponentcri n ober »iel 
i*e t>on n (6,12) |!nb^ aW mJglic^, jwfJan ®on ben bijsjgefäg 
•» f4nf3«^tenccfurMtten aberent^aft biecrffcbieSSerfegong^äi 
^W Der Union, ober ber gegebenen aSadOjldbencomprejirlo«^ 
tb bie 9)rcbufte bet ©erfe^unglaa^len ber Zueile jeber fSU 
»n, leiiüoti, In mld)e biefette jfrfittt »orben ijf* Die 
i>e?)te entWft »rfi^e, beren ^aWer i, ttnb beren Kenner 
< Dtmenfton^^ober ^(affenexponenren berfelben 2;(^eiU 
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^Rb; bie brttte fobatin 9rfl(^e> bereti^aftler •bmfaK^v 
unb (ercti Slcnncr i^ 1.2^ 1*2.3 u« f« to» ftnb> ien«4rbnii' 
in tiner 99ttiton/ jternioti u«f« w. ein utib berfelbe Zt^ll tm 
vialf ii9e9nial (fo tvle l^ier ae in ber Xcrnt^n) bre^mal lu j, 
tp. f)orfommt; bie tiecte — »i+n*, — n' u* f* ». 
(Öier — 6, + 6. 6, — 6»6»6) wit <ibtt>fcj>fflnbett ^ei((n 
f&r bie Union, f&r Hebe ber 93inioneti/ £emonen u« f« »« 
Die ffinfte fnblid(> entl^ilt bie 9>robnfre au^ brn J^orijontab 
reiben; f>on n^eldi^ett 9>r0bu(ten alSbettn bie @umme C^ief 
-9) ber flcfitc^te B<^(|(encoefficient fei^n wirb^ 



§* 5* 9lnt i^at\tii*^ ^a^ aber bie ^umtmalte 
9)rDbutte trgenb »eld^er 9>oten}en ber Sßarje In einer @Mf 
^nng/ )n }n)eii^ Unb itctt^, http unb bre^u. f* id« combinirt^ 
(^roM. HL in beffen Meditationibus algebraicis, tDotiet 
^ bie britte ädt^gftbe )u Sambribge 1782 erf(f^ienen ifl), ndfl 
nientttd^^ auf bie ©leid^^ung x** -^ 1= o angeipahbt (Semntt; 
XX ebeiibafelbfl) / ergiebt ftd^ itxxtiffy^ t\n ttxoai utfdflff' 
bene«/' für bie 3(udäbutig nteifl etn^ad n)eftl4uftgere< ^r<, 
fal^ren |u SSeflimmung ber Sableitcocffctenten/ t>on tt>e(4eB; 
bie 9tebe ifl: t>on beffen SHtefultaren fibri^en« bie äfbentirlt' 
oad b<nen be^ ^rfiern 9}erfat)rend ftc^ leicht wirb bart^iii 
(äffen, ^n 2)arf!e((ung tiefe« ^erfa.^ren« nur einSe^fpi^ 
ebenfattä an ber (Somp lejtiou^* c* c*, t^erwittelfl folgenbn 
©t^ema'jS t - 
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I I--3.5-6 




2. 2. 2 


I+.3-9 


1 + 3- 3- 3 
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+ 3.3-3 . 
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+ 3- 3. 3 




+ 3.3-3 




1—3-3 3 


— 3- 3- 3 



Die dttt ^nbe (e^g^fägte gormel fftr bte fe^afad&e <£r« 
W^nn^ t|i nad^ 6ei()bet(c9 ^erfa^reti ^etfd^nf t n^orl^en/ imb 
fwilr |fiiil4nsU(l& Wiftcirn 

§* 6t Si^ SRft^e b^r S)ef{immung ber $ai^im^fi^ltm 
ttn Mf t jt(^&(»9tiabe nin bie J^dlfre t>ermtnbfrti ^ meno man 
Umtttt, wel^e« jtc^ ^ud^ a priori ertveifen (49t/ ba0 im 
t»tt in bett ^ptff[cretit«ti gleld^nxtit t>oii ben äußerten ab^fi; 
lenber ^ottvntn t)on x in ber elebirten ©(etc^ung/ fomobl 
bott benfe(ben ^a^Ienqoefftcienten/ beg^teUfte^ atö audi^ftc^ 
itAdt^ ^iner gemiffen Siegel eitrfprecl^enbe unb audeinanter 
(er}uleitetibe 99acl|>flabenconiplexioneit t)or!0mmen ntäf)fti| 
Mw, wenn fär eine 2x1+1 ofcer 2D4.2fac&e Sr^öl^ung 
kie a3ucl(^flftben s tttib- snde^6rige 3<>6^n^^^ff^(^t^t( ''^^^ 
H^^en 9oten}en t)oit x itt ber erbb^ten QKetdi^ung be« 
Nmffnb/ bte (Seefffcientett ber A^g^n ^orenjen fic^leid^ 
W« bfefen herleiten Iftffetit 

§. 7« £)(e obenangefd^rte S(H?mef ffiartttg^^ (IVfedie, 
dgcbr, Probl. III,) betreffenb, i^abe td^ mi^ mit Slufete* 
Ittberfe^ung bed SB^weife« berfelben befdt^ifrigr ^ au6 terfefe 
^f o^tie ^ujte^tltig t>oti Lemm, XX, nod^ ein britte^/ t»Dir 
^tt 6f9ben ts^orberge^enben t>erf(i^iebenef SSerfa^ren ju 85e^ 
Mmmnng ber 3<i&I^ncoe(ftcienten (hergeleitet i unb a({gemef«e 
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j40 VIII. ^aahtti %i^h\mi 

»er/ avii bieflsr ^hrmtl, mldft, um mid^ ^nrje ^Hftet 
Cramer*^ Introd* k TanaL des lignes courbes , appendii 
B. HI. )u bejie^en^ wenn ntdn j!att ber p, 663 bafelbfi t>or 
fommenDen ^aHencontpIex'bnen, bie ibnen entfprec^enb 
Factevrs • feconda benlt^ au6 <^en ©Hr^ern ber erflen 93r 
ticaTreil^e bie (Sliebev aller äbrtgen {Reihen au^br&cfen (e^c 
€m S^crfabren b^rgeteitet/ um ani ben ®(ieberii ber ecfi 
4^ort)onfaIreibe (mtdft^ Immer bie Soefftcienten einer gegi 
tenen ®lei(|^ung f{nb) oUe ®tiebcr ber Abrigen 9leiben an 
jubrAcfen; unb in)drn){eberum ein inbe))enbentedSerfab 
Jbmdf xotld)ti für {ebe ber leid^tjuftnbenben SSuc^ftabencoi 
flerionen aaäf ber jngebbrige ^dblencorfftcient btfßm 
»erben {ann« Sfc^ glaube ferner ber <Sramerifdi^en Sieg 
im angef&brten Shtbang / n pour fupputer le produit de j 
deux facteurs * feconds queiconques "^ eine fBertolljUnm 
<ung gegeben )u babeu/ beren ^e beburf^e^ unb babe ®t»\ 
ferandb bat>on gemacl^/ um bad Sermattfc^e Problem btf i 
{ffiegfdb^ffu^d ber Srrattonalitdeen üi\6 einer (Sleidbung wit 
f^jr Kb + rc + rd +re + rf = o aufjulbfen^ »e» 

einer {weiten 9IufT5fnifg ebenbeffclben ^roblem^ babe t^ ein 
(er obigen anatoged ^^rf^Ottng^t^erfabren ju f&tpmmmi 
ber ^ablencoefftcienlen gebranc|»r« ^an fe^e bie folgende 
Kb^anblung IX. 

' Vtan bat im obigen (§. 2, 4) ein fBe9ff)fel/ n>ie@rbfeti 
bairgefieJIt toerben tbnnen ^ n^eicbe burc^^ €omp(ei:iotien ]« 
fewiffen Stummen nad» feigem beflimmt n>erben/ in mb 
d^en bie ben Labien entfpredbenben Elemente felbfi wiebemm 
comf>Iere Sluöbrficfe ftub/ bie ebenfaS^ burcb €omp(irioneti 
)u gewiffen Gummen nad£^ anbern feigem beftimmt n>erben; 
•ber/ mie anbern retns ana(9tif(^en 9iMhxMtn, ein S3f9^ 
. ff>ie(/ n)ie ©rb^en inbepentent gefuuben n)erben Ibnneu/ bie 
ba^ atefultat recurrirenber SIu^brAdCe ftnb/ beren fRtlü* 
Itondfcalen felbfi burdb anbere recurrtrenbe 3lu»brucfe be< 
f immt n>erben» (Sd mag oft bon Stulpen feyn/ ber obtgcti 



tfttese SDtftl^oben f&r fold^e S^He ^u l^aBen. ®o l^dbi id^ 
R Serfal^ren gefunben/ um f Ar lebe a9n(|^{tdB€ticom)>(rji:toii 
beR gormein ®. 122* t>on Sagrangc'^ neu mir ^ufi^eti 
idu6ge(ommener Sfb^anMung de la refolution des equa- 
»OS Dumeriqaes ben i^r )Uge^6r{gen ^a^Iencoefftcienten 
brpenbent jn finbtn, obgleic^^ jebed QMieb in btefen Sor« 
elti^ nac^ p. 49. ebenbafelbfl/ Don me^rern recurrirenben 
i6brficCen abj^ibgr/ beren einer bte Vttlation&fcalt bei an^ 
nt bejitmm^ 

£{e n>eitere Stuaffll^rnng eine« unb be< anbern btefet 

i^enjianbe t^ieUei^^t ein anbermal» ^ 

J&ler fofgt bte (§♦ 5^ ©♦ 245) berfpro^^ene ?rl&6f; wgff 
nnel^ mify ber b^felbfi angegebenen ^Berificatien ; 
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Formel für ^ie ftdj^adf^ €r^6§uttgt 

6 6 6 6 6 



«" -6ae^a^kx -6be»^z.'\x* -öce'Vss'^x» -64e*2 >X* 




> 



-fo.acde* 
+Q.bMe^ 
-liad^c 

4-o.bcd^e 
+6bd^ 
+i2c'de. 
-6c^d^ ^ 

+i8a*bdc^ 

-9aVe^ 

+o,a*cd*e 



] 



-3aM* 
-igabM^e 

+Q.ab*ce* 

-}-o.abc*dc 

4-1 sab cd* 

+6ac*e 

-6abM* 

-3bV 

+iab'cde 

+2bM' 

-6b*c'e 

-96Vd^ 



+6acc* 
■^adV 
+3b'e* 
-lab'cde' . 
+6bdV / 
•-•jcV I 
-i-9cMV| 
-6cd*e j- 

*^ J 






' f 



349 



IX, 

\ r 

^ufiofhng einer atibm, ftte ©egfc^a jfiing bec ^frattona^ 
tionalUafen au$®Wd)u(igen, betreffenden 'Aufgabe; oon 

M^ Ä* d, •l^auber* 



^ .'S- '•■ 

ra + rb + rc + rd=Q; ra+rb + rc+.ra 

§. 2t * S« tt)frb bienlid^ fc|)n^ glel4> «nfatigj folgende 
^emefiung s^ niacl()e» : 2)a bfe @r(ßeti a, b^ c^ d, e in 
}e&er ber gegebenen ©letd^ungen auf einerlei 3(rt t^orfontf 
men/ fp tperben jte aüc^ in ben gefucb^fn ®Iei^ungen^ totU 
d^e lauter rationale älu^btvcfe entb<)(ten fcOen, auf einerlei 
%xt t>or(ommen mäffen, ^enn )« S3t in'einer ber gefud^ten 
@(eid^ngen ab*^ mit einem gen>ifrfn ^a^Ieficoefjteienten tou 
lommen foDte, fo merben avtd) ba'^, ac^ ca'' u. f. w. mit 
bemfelben ^ti^tn nnb ßa^Iencpefjt^ienten baritine 9orfomü. 
menwÄjfen» 

§♦ 3» SWan fcfee in ber ©leid&ung Ta+rb+rcso, 
X fiatc ?^c , unb gebenfe ftd(| bie gefucf^tc ©(etc^tmg nac^ 
9>otfnjen i^oax georbnet; fpfann man x+r'a+r'b-o 
aW ?lufI6fung berfetben, obn x= — r'a — r^bateeine 
ihrer SBurjeln anfcben* ^an weif aber , baß ^ wenn 
x + r'a+J^b = o bie Muflbftmg einer ©leidbung borfteHt/ 
|uglc(d(> au<l[> x+r"a — rb^Q, X — r"a+f^b = o, 



2SO IX. -Räuber, wn SBegfc^affung 

• 

X — l^a — rT) = o , Mo f[6fatt9en bcrfelbett feijii werben ; 
unb ta biffetbe mithin t>ter Sßurieln l^t^ toooon ABrigentf 
te jwey glric^ ftttb^ aber entgegengefrlgte 3ei<f^tti ffüUn, fo 
(atin man liierau^ fcf^Iief e n ^ baß gebacf^te ^(ef^^nng bon 
ber gorm 

x* + Ax« + B=:o 

(ober c* + Ac + B = o) 

tiimfic^ bom bierten Grabe fe^n ^ aber tontet geräbe ^ottnß 
len t>on x enti^alten »erbe« ' 

Sluf if^ulitift 9(rt mrb man fd^tteßen/ baf f&r bte 'Oleb 
c^uttg r'a + r"b + r'c + r'd = o, bte gefndS^tefolgenbe 
Sorm : 

d^+A'd' + B'd* + Ccl + D'=iO} 

nnb fÄr ble gegebene KsL+l^b+Kc+K^+Kc = o^ 

bie'gefuc^teSorm; 

c«+A"e"+B 'c"+CV+DV+ EV + F'e* + G'c+H'=o 
l^aben toirb. 

3c^ tt>evbe ixotptxitp Sorten bortragett/ bie ®r(fett 
Af B; A\ ♦ • D'; A* • ♦ ♦ H"; )u bejitmmen* 

€ r fl e 91 r t. §.4. gftr We (8K«^(6uti8 x*+Ax*+B=o, 
•bf t c* + Ac + B = o, i(l eine i^ret ffiurjeln/^ ober einer ber 
SBeri^e w>n x = — ra-^- rb ; mltl>ln ra + n» + x 
(ober +^^0) = o, ein gactor ieqer (Slleic^uttg. &tn fo 
ffnben üti) aad ben äbiigen SBurjetn bie Abrlgen Soctoren^ 

ra-rb+rc=o; -ra+rb+rc=o;-ra-rb 

+r*c=:cij ba^er i^ c*+Ac+B = betn ^robucte 

(ra+rb+rc) x c-ra-rb+roxcra-rb+ro 
'■ * (-ra+ rb+ rc) = (c-[ra+rb]')x(c-.[ra-rb]*) 

=cV2(a+b)«4.Carb)*i witzln A=-a(a+b),B=:(a-b)*. 
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§.5, ejenfoftwbetlft^, baM*+A'ä'+B'd*4-C'd 
+P\ bit fo eb^n gtmac^teit Sefftmmundtn »pn A, B oors 

t>on crdf rc)HA»(rd+rc)*+B 
*"^* (y^*^ - y'c)'' + A. (r d - rc)^ + B . 

=(d^c)*+(A+5:i)xA.(d-c)* + (B+A.2i+22)xB 

»ewi crd + rc)* + (rd-ro*, b. i. ac«i+c) = sr, 
(rd+ ro* + crd-rc)*, b. i. 2(d*+6cd4.c> sa 

gefegt wirb; unb ^ier<iu6 ftnbet ft(|i Md} ge^^rtgtr @nt« 
t0ic(e(ung - ■' 

A's=i— 4(a+b + c) 

B' =i= 6 (a* + b* + c^) + 4 (ab + ac + bc) 

C' = - 4 CaH b' + c') + 4 (a*b + a*c + b*c f ab^+ac'+tc») 
— 40 abc 

D' =.a* + b* + c*-4(a'b +a'c+b'c+ab»+ac'+bc') 
+ 6 (a*b* + aV + b V) + 4(3^)0 + b*ac +c*ab) 

§. 6, Unb, bf«f« aSebmtungen wn A', B', C', D' bt^» 
Malten, ftnbet (t* ferner c-'+AV+BV+CV+DV 
-I- E"eH FV + G'e + H" = bem q>robncte 

»on (re + rd)''+A'cre + rd)<'+B'(re+rd)* 
+C(re+rd)*+D' 

burd^ (re - rd) " + A'cre - rd) ' + b' (re - r d) * 
+C(re-rd)*+t)', 

t>. n = (e-d)''+(A' + 2'i)xA'xCc-d)«' 
+(B'+A'. 2i'+ Sa') xB'x (e-d)* 
+ (C'+B'.2:i'+A'.2a'+23';x C+'Cfrm)» 
+ (D'+ C, 2i'+ B',S» + A'.23'+ 24) X Di [«] 



/( 
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IX. Rauhet f^wn^edfd^affani 



fnbetti <re+rd)*+(rc-rd)*= 2i' 

(re+rd)^+(re-rd)^z=23' 

(re + rd)«+(rc-rd/ = 24; gefegt »erbe«, 

tDO offmbar tfi^ baß bte ^?rt^e i:i\ « • S4', enhoidFetr/ 
feine 9Barje(gr6ßen mel^r ^ntl^altent 

Die (Sntnoicfclttttg bei Sfudbrucf 4 [a] Aitnte fe(t mfi^ 
fitm fc^eineit/ iDegen baju erforberltc(^f r SOtuItipIicotioti )teiii# 
lidfy ittfammenger ^rer ^udbräcfe in etnanber;» In|wif(^en 
bin ic^ bamit / unO fpnac^ mit J^rleitung ber hu $• 11« f Ar 
biefen ^aU anjugcbenben Sorntef^ bod(^ jiemlic^ (etd^t jn 
@r<inbe gcfommen , unb jwar mit J^utfe gen>iffer Stegeln 
„pour fupputer le produit dp deux facteurs-feconds 
quelconques '', um mtc^ ^ärje f^albtt auf bie fc^on im t^o« 
rigeu ^uffa^ angeführte Stelle in Cramer'^ Introd. k Tanal. 
des lig. courb. App. N. UL ju bejtf^en; Don wtldftn fftt$ 
, geln ii)f ein anbermill )U reben ^ebenfe« 

$• 7« @o tt>4re noctl tüetter/ bte nad^ bemt^ürbergej^em 
ben §♦ JU mad)enben aSefltimmungen »on A* ♦ . . H" t>oxautf 
gefegt, f&rr5i+rb + rQ + rd + rc+rf = o,bieg«« 
{üdi^tt, bon SQ3arie(gr6pen fre^e @ld4)ung/ folgenbe; Dal 
9>rot)uct 

bott crf+r e)^"+ A"crf+re)'^+B"(n+rcr+-+H* 

burd(^ 

(rf-rer+A*(rf-re)^^+B"(rf-re/*+...+H', 



J 
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==: (f- c) '* + (A' + 2i"). A". (f- e) '* 

+(?,"+ A" 21*+ 2a*). ja", (f- e) •» 

+ CC'+B". 2i" + A" 22*+ 23"). C". (f- e) "> 

+(D"+C*. 2i''+B". 22"+ A". 23"+ 24"). D*. (f-e-)« 

+(E"+D''.2i'q.C".22'+r.23"+A".24''+25").E".<f-e)« 

+(F"+E''.2i"tD"^3''+C''.23';tB'-24*-fA"25"+26')F'.(f.e)'» 

+ (G* + F*. 2i*+ iE". 22* + D'. 23* + C". 24" + B". 25" 

+ A'.26"+27">G".(f-e)'' 
+ (H* + G". 2i"+ F". 22"+ E". 23"+ D". 24"+C.25" 
+ B". 26"+ A". 27" + 28"). H" 
~ =i: o, ■ 

WO si"=(rf+.re)»+(rf-re)^ 
2a" = (rf+ re) -*+ crf- re)* 

■ 28" = (rf+rc)'*+(r-f-r*e)'* . 

Unb fo Ihmit man tto^^ 6e9 einer grtpern Sln^A^t gegebener 
SlabicaÜen fortgej^en^ 

ttebrfflen« fanh man ft(^ berhilttftii b*r ^. !2 gentad&tett 
iBmetfung ein gut 3:^efl 9on ber SD{A(»e ber €ntkvicf(ung 
biefer 3(u6brä(fe erfjpareni unb ic^ babe g^funben^ ba^ 
burc^ biefe ^emitlmtg/ mit ben tm Dorl&erge^enbcn §• öttgea 
führten JE>ulf«min«ln Jn SrbWrjung ber jR^di^nung t>crbutt5 
ben^ biefe erjfe S(rt> bie »erlangten ®((i4)aßgen au fünben^ 
fÄr bie ^rarl« Wrjer ijl ntib gef4^ttjlnber jum 3iele ful^tt, 
al^ bie nun bor|utragenbe jn^e^te 97{et^obe/ mld^e baju 
^i^nt / ftir jrbe gegebene ^uc^^abencomplejrlo^ in ber ber^ 
langten @(eic|^ung/ ben ibr ^uge^brigen ^ablmcoefi^cientett 
bur4> ein Serfabren ju ftnben , beffen 9(itdäbung jn^ar nic^ 
fi^tt^ierig/ aber oft fe^r langwierig iff» 



I 
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35(4 IX. ^auUv, wn SB^gfc^ajfurtg 

^nxi^teJUrt. §.8. %&t bie gegc^rae ®(eicl^nnd 
y-a + rb + rc + r d + r"e = o , um fogW(^^ mit bicfem 
Satt ttnjufÄiigen, Iwtten wir bU fl«fu(^tt gefeilt 

e8 + aV+ bV+ C V+DV+E"e'+ re*+ 0*6+ H''= o, 

i(nb biefe Oleid^ung »irb^ wenn man e all$ eine nnbefannte 
(St'o^e anfielt/ ben obigen Semetfungen gemif/ folgenb« 
ad)t 9Bur)(In t)a6en : 

cra+fTj+rc+rd)* 
(ra+rb+rc— rd)» 
(ra+rb— rc+rd)» 
cra+rb— rc— rd)* 
(ra—rb+ rc+rd)» 
(Pa— rb+rc-rd)* 

(ra—rb— rc+rd)* 
(ra — rb — rc —rd) * 

!D}«tt ff|e bie @umme biefer ®ttrje(n=: S (i), bi{®urante 
i^^rer ÖuttöMte = S(a), i^rer aBflrfel = S(3) u. f. w., 
fo ift, wie ftc^ leicht an§ bem fplpnomifd^nt Sel^rfa| er« 
giebt; 

S(r) = 8(a+b+c + d) 

S (2) = 8 Ca' + b* + c* + d* + 6 [ab+ac+ad+bc+bd+cd] ) 

t 

S C3) = 8 (a'+ b^+ c'+ d*+ 15 [a^b + a V+ aM + b^a+b^c 
+ bM + c\ + c*b + cM + d^a+d^b +d^c] 
x + ö. £5[abc+abd+acd+bcd]) 

®o ber vUt 9nä)flaitncmpUxlm oorattgefel^te ^al^ten^ 
coefftctent tud^t^ anberS ifl/ aB bie 9}erfe^ung<)4^( etnfr 
SompInMon, toorinn jicbev. fdn<lf^aU line bofpelt fo ^o^e 
SDimenfton i;at* 



Sertwr ifi »erntbg^ btr hn «or^erge^^hben äfuff«^ ange« 
fSl&rttn Sormel fftr be'n inb(f)enb(nt(n ^uibxud ber Soefft« 
(itmm einer @I(i((|utis au« beti ©uromen ber 9)otetiictt 
tfirer Sßwiedt ' 

f ' 

{S(i) S(2) S(3) 

I » » — - 

AI a 3 

^ fl'A b'B c*C 

C= .+ • 



i&t ben feiger 



a 3 ... 8 



I i«a 



i 



8 J 



I 1.2 



It2*3 



|>t<ji:ionett in S<i) unb A^ bie eiitfad[>eti (Sth^tn a, b, c, d, 
in S Ca) nnb A!\ ^rcbucte aM benfelbefl ju jwe^ DJmenjto« 
tien, ober SBinioneR mli SBleber^oIuwgen, in 8(3) unb A'V 
alle 9>robneee att bre^ XMmenftonen u. f. w* fepn tverbett 
(ba^er benn, wie im polipnomlfc^en 2«brfa^/ bieDarftet* 
Inng aSer Sorten bon unähnlichen (Som))(ejkrionen/ bie au B''^ 
ober C* ober etc« ge^6ren^ bon ber (Scnflruction bon Sombtna^ 
ttonöHafien au einer gegebenen Summe abb4ngt)« 9Bad 
aber bie B<>^(encceff{cienten betrifft/ fo Ü$t {td(^ au» bett 
Formeln be» bor^erget^enben §» ein S^erfabren berleiten^ um 
fAr lebe gegebene SSucb^abencompIeirion in ber gefud(^ten 
Oltei^iung; ibren augebbrigen ^abUn^oefftcientett an bejlim^ 
tne»/ toeldj^ee i(^ an einem Sei^fpieLaeigen toiSt 

• 

So fe9 bie 93u(l(>|!abencom))(e;rion bcV gegeben^ loo 
alfo bc' einen Z^eil 9on D" Mma^U SRau bilbe folgen« 
Ui Sdtiemat 



I 

\ 



\ 
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^(f VIII. ^cc&hm Kujlifutid 

MX, Mi bie(i(t Sertttel/ xoA^t, itm tnid^ ^ärje ^atfter anf 
Cramer*^ Iiitrod« k TanaL des lignei courbes , appendice» 
n. III. )u bejie^en^ iDenn ntdtt f!att ber p« 663 bafelbfi m^ 
iommencen ^a^lettconiplexloneti^ tie ibtten entfpre^enben 
Fact€i«rs - feconds benft , au6 t^en ©liebern ber erflert 9(ers 
ticalveil&e bie ®Iieber aller äftrigett Steigen au<bt&d!en leH 
liti ^erfa^ren (ergeleitet/ um aud ben (Sliebern ber erjtm 
J^ert|ontdIrei^e (ttetc^e^ immer bie <Soefftcienten einer grsc« 
tenen ®Ieid^ung ftnb) oKe Oliebcr ber Abrigen Steigen 411^. 
)nbräcfen; unb jtpar n>{eberum ein inbepenbentedSerfa^m?/ 
hmii mliiti fnx lebe ber leic^tjuftnbenben SSud^ftabencom« 
^lerionen anif ber ^ngebbrige ^abUncoefftcient beftimmt 
»erben (anm 3(i& glaube ferner ber €ramerifdi^en Siegel 
im angefftbrten SInbang / ^ pour fupputer le produit de 
deux facteurs • feconds quelconques "^ eine 9)erbo&f!anbii 
§ttng gegeben }tt babeu/ beren ^e beburfie^ unb babe @e< 
htavtä) ba&on ^tmadft, nm bad Sermatif4>e Problem bn 
IBegf4)affung ber Srrattonalitafen aitd einer (Bleidt^ung wie 

*^*± ^'^ i*"^ 'tr^ ±r^ ±^^— ^ ««fJ"'Hett* »«» 
einer jwe^ten Slufibfnwg ebenbeffclben ^^roblem« babe ic^ ein 
*er obigen analoge« gerfÄttung^oerfabren ju »eliimmunj 
ber^a^Iencoefftcienten gebrand[>tt 9Ran fe^e bie folgenbe 
Mb^anblung IX. 

Statt bat im obigen (§. 2, 4) ein 9t^fp\tl, iDieSrtfeo 
bargejieat werben Ibnnen^ wttdft btxtdf Somplejrionen }» 
f ewiffen €^ummen na^ petgern beflimmt n>erben/ in mU 
^tn bie ben Labien entfpredbenben Slem^te felbfi toiebentm 
complere 2lu«bräcfe ftub^ bie ebenfall« burdb (SomplMonm 
}u gen)ijfein Gummen nad^ anbern feigem be({immt n^erten; 
tber/ mit anbern rein? anat^tifc^en S^udbrädfen^ ein a3f$^ 
. f^iel^ to\t ®rbßen inbepentent gefuuben n>erben fbnneu/ ti( 
»a« SRefuttat recurrirenber 9(u«bräc(e finb^ beren Stela« 
lionöfcaten felbjl burd> anbere recurrirenbe 8Itt«brude Ut 
fJimmt »erben. €« m^ oft i>on Slnften fe^n, bef obt9« 



in !Berfa^ren gffunbeti/ um fAr iebe S9nc|^{!a6<ncomf>(rrioti 
1 bf ti Bormein 9« 122« t»on Sagrange'^ neu mit ^ufl^eti 
eraii^gelommener Sib^anblung de la rcfoIuUon des equa* 
toDs numeriques ^en i^r jugeb^rigen ^a^Iencaefftdenten 
tbepenbent au ftnben/ obgleicf^ lebed QMieb in btefeu Sdr# 
teln^ nac^ p. 49. elftenbafelbfl^ t>on mel^rern recurrirenben 
tii6brtt(fen aM^dngf/ beten einer bie 8teIaHotttffc<ile be0 an^ 
rrti 6e(ltmm^ 

t>it n^eitere SIudfA^rung eine« unb bei anbern biefet 
(e^enflanbf i^teKeict^t ein anbetmal» ^ 

JSfitt folgt bie (§, 5* ©♦ 245) betfiorofljene€tt6r;vnfl|» 
Nrmel/ na(|^ bet bafelbfi angegebenen Setificatito; 



• > 



248 Vin. J&au6«rö ^uflifunj ' 

gormcl für W« f«^<M^e €r§6§uttgt 

^ 66 6 '6 6 

»enn z = ar« + brx* + crx' + drx* -F erx* , fo tf 




"-6a'c \z 
►9a*b* / 
-6a'*bz 



-»' 



>/ 



-I2cde I 

-fO.abde 
+0.ac*e 
-iSacd* 
-iSb^ce 
+9bM^ 
+o.bcM 

+I2a'de 
+o.a^bce 
+0.a'bd=' 
-igaVd 
-J2ab'e 
+o.ab*cd 
+6b*d 

TÖbV 
•f 6a*ce 

+3a*d* 

-6a'b'c 

-Sa'c' 

•-I2a'bcd 

+6a^bM 

+9a*bV 

-6ab'*c 

+b« 
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X* -6ce'(-?»^ 
-9d*e» j 
+I2abe'\z 
+o.acde** 
+0.bMe=' 
- I2ad^e 
-igbc^c* 
-{-o.bcd'e 
+6bd* 
+i2c'de 
.-6c^d' 
-2a'e' 
+i8a*bde* 
-9aVe* 
4.0,a'cd*e 

-3aM* 
•^igabM^e 

+o.ab*ce* 

+Q.abc*de 

+iaabcd' 

+6ac^e 

+I2b'cde 

H-2bM' 
-6bVe 
-96Vd* 
-röbCd 



X* -6de*z Vx"* «H 
+6ace'' 
•^adV 

-lab'cde' 
' +6bd^e* 

-i-9cMV' 
-6cd*e 
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IX, 

« f 

^uflofimg einer ariöerh, t>te ^öcgfc^öffiing ber ^rrationa» 
tionalitaten <tu$ ©(etd^urtgetv betreffenden ^(ufga&e ; von 
. . M. Ä. §♦ Zauber. 



«£?iefe2laf8<iie ifl; ©Wt^ungen, »t« ra+rb+rc=o; 

ra + rh + rc + rd = o j r» + rt + rc +,r«i 

+;^c = Q 5 9pn i^ren SSCttrjefgr^ßen jti tefrcijen, , 

§. 2t ' (Sd n>!rb bjenli^ feion,. gleich atifattgt fotgenbe 
SSentettuRg ju niacl^eti: £)a bre ©rbßeti a, b, c, d, e in 
ieSer ber gegebenen ®Uxä)m^n auf einerlei Slrt »ortontf 
men^ fp iperben jte aüdf in ben gefu^tf n ®{ei(|)ttngen/ weU 
Ae lauter rationale älu^btvdf e entl^alten foQen / auf einerlei 
^rt t^orfommen mäffen, fS^enn )* 99« in einet ber g^fud^ten 
©{eid^ngen ab*^ mit einem gen>if|en ^a^Iettcoeffldenten bor^ 
fommen foütt^ fo wrben aud^ ba'^, ac'', cd7 u. f. w. mit 
bemfelben 3^<(^^n tinb ßal^Ien^pefjt^ienten barititie t^orlontü, 
wtenwÄlfen» 

§• 3. SWan fe^e in ber ® leid&ung r"a + r'b + r"c = o, 
X jtatt Kq 9 unb gebenfe ftd(^ btt gefucf^te ©leid^img na^ 
9)otf nien »on. x geprbnet ; fo f ann man x + f^a + fTb =r o 
a» 5lufttfung berfcfben, objtr x= -r'a — Tbateeine 
ibrer fflurjeln anfc^en. ^an weiß Aber , H9 1 »win 
x+r"a+y"b = o bie Sluflbfimg einer ©leid^ung t)or(!ent, 
jugle|(i(> aud(> x+ra — r^b^Q, x — r'a+r'b^o» 



250 IX. Rauhet, wn SBegfd&affung 

X — l^a — r'b = o , 8la jI6futt3eti bcrfelbf tt feijti Yctthtn ; 
unb ta btefelbe mithin Her SBurielnl^f/ wooon ABrigenS 
ie }n>e9 glrtdi^ (tnb^ aber entgegengefel^te ^eic^eti ^Äbeti/ fo 
f Ann man ^ierau^ \d)litftn f baß geba^^te ®(ei(t^ung boii 
ber Sorm < 

x* + Ax' + B=:o 

(ober c* + Ac + B = o) 

tiimKd(^ bom bterten (Srabe fe^n ^ aber lanter gerabe ^oten» 
)rn t>on x enthalten »erbe« ' 

3(uf j^nlid^e 3(rt n)trb man fc^neßen^ kaf fär bte iQUeb 
(^uttg r"a + rb + r"c + r'd = q, bte gcfutljjtefplgenbe 
Sorm : 

ttnb fÄr ble gegebene ra+Tb+rc+rd+rc = o, 
bte gefud^te Sorm; 

l^aben totrb. 

V r * 

3c^ werbe jtoe^erlei^ SIrten f^ortragetl/ bie ®r&|!eti 
A» B; A\ ♦ • D'5 A* ♦ ♦ ♦ H'j )u beftimmem 

€ r fle 5lr f. §. 4, gftr We ®le?(ftut«g x*+Ax*+B=o, 
»btr c*+ Ac-|>B=o, iß eine i^rer iffiurjehi/^ ober einer ber 
®erl^e wn x = — r»-^ rb ; mit{>in Ta + r"b + x 
(ober 4-r"c) =• o, ein 5«ctcr jetier '^teid^uttg. €ben f» 
^Rben fi(0 oitd ben Abrigen SBurjetn bte übrigen Sdctoreit^ 

ra-rb+rc=o; -ra+rb+rc=o;-ra-rT> 

+ ^"0=0; brtö« «^ c*+Ac+B = bettt 9)robttcte 

(ra + r b + ro x c-ra-r b+ro x cra - r b + ro 
» (-ra+ rb + rc) = (c-cra+r b]*jx(c-[ra-rb]') 

:^cV2(a+b)c-J.Carb)*; mit&in A=:-a(a+b), B=:(a-b)% 



§. 5> 66« fo ftnbet fl[(^, baß d*-f;A'ä'4.B'd*-f.Cd 
^-D", Ht fo (6^n gtmadl^ten SJeftimmungen von A, Soor« 

»on crd f rc)H A. (rd + ro* +B 
burc^ (rd - rc)'* + A. (rd - kcT + b . 

=(d-c)*+(A+2i) X A. (d-c)* + (B+ A.2:i+ Z3)XB 
»en» crd + Key + (rd-ro', b. {. 2(d+c) = 2r, 

(rd+rcr+crd-ro*, bj.a(d*+6cd+c*)s:Za 

gefegt xcixb i unb ^kxani ftnbet ftcf> nadj^ ge^briger Snt« 
»irfelung 

A^=— '4(a+b + c) 

B' =i= 6 (a* +b* + e) +4 (ab + ac + bc) 

C':: - 4 Ca' + b' + c») + 4 (a^b + a*c + b*c + ab^+ac'+Üc») 
— 4oabc 

D' =,a* + b* + c*-4(a'b +a'c+b»c+ab'+ac'4.bc') 
+ 6 (a'b* + aV + b V) + 4Ca*bc + b'ac +c*ab) 



§. 6, ttnb^ biefe fBebeutttogeti iN>n A', B', C', D' be^* 
HaUtn, ftnbetit4> ferner c-'+AV+bV+CV+DV 
+ E V + F V + G "e + H" = bem ^robucte 

»on (re+ rd)''+A'cre + rd)'+B'(re+rd)* 
+C(re+rd)*+D' 

but4 cre - rd) " + A"(rc - rd) * + b' er« - r d) * 
+c'(re-rd)='+t)', 

t. I, = (e-d)»+CA'+2'0xA'xCe-d)« 
+(B'+A'.Si'+2a')xB'xCe-d)* 
+ (C'+B'.2i'+A'.22'+S3';xC+'(<^)* 
+ (D'+ C, Si'+ B',Sa'+ A'.2:3'+ S4') x Di [«] 
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IX. Rauhet f 9en SBe^fc^affung 



fnbew <re + rd) ' + (Te -rd)^ = Xi' 

- • (re+rd)''+(re-rd)*=22'' 
(re4- rd)«+(re-rd)«=i:3' 

(re + rd) " + (re- rd) " = 24; seft^twn^, 
wo ofifttiat ift, baß bie 2B;rt^e Zi' « « . S4', «ttwicCelr/ 
feine aBttr|((flr6ßeti mel^r ftit^altent 

Dif Sntn»icfc(uttg bfS Sfudbrudfd [ft] ftnnte ft^r mft^ 
fam fc^einett/ tDegen baju erforbetrltc^fr 9RuIrtp(ication itentf 
Itdl^ }ufartiniengef^ter Sluö^rAcfe in etnanber;^ Itijtotfc^fii 
bin iö) bamit / uttb fpnad^ mit J^erleitung ber im $. ii* f&r 
birfen %aU anjugckttben ^omtl, bodf iitmlid) leldS^t jn 
@t(tnbf gf (ommen / unb ixoat mit J^ulfe getpiffer SHegeln 
a^pour fupputer le produit dQ deux facteurs^feconds 
quelconques ^ um mic^ ^firje falber auf bie fc^on im t)o< 

* rigeu 9(uffa^ angeführte ® teUe in Cramer'6 Introd* ä Tanal. 
des lig. courb. App. N* III, ju bejif^en; bon xctldtm 9tt$ 

, Sfl^ ^ ^^^^ anbermal )u reben gebrnf e« 

$v 7, @ot xtixt nodö weiter, bi* nad^ bem borl&etgel^en^ 
ben §• JU macl)enben Sefiimmungen t>on A" ♦ ••• H" wtMh 
gefegt, fftr ra+rb + r<; + rd+rc+rf .-= o, biege« 
fud(>te, bon SQ}arje(gr5ßm frf^e ^I^ic^ung, folgenbe; 2)a* 
9>rot)uct . 

bon (rf+re)^'+ A"crf+re)'*+B\rf+re/'+.o+H" 

burd^ 



Ut ^ttationatitaun am ©lefc^uitgett* 253 

= (f - e) '« + ( A" + 2i"). A*, (f- e) '* 

+(B"+ A" 2:1'+ 2r ).B". (f- 1) '" 

+ CC'+B". 2i" + A" S2*+ 2:3"). C". (f- e) 'o 

+(D"+C.Si''+B". S2"4.A". 5:3"+ 24*). D'. (f-eV 

+(E"+D".Si'q.C".22'+r.23"+A".S4"+S5").E".<f-e)« 

+(F"+E''.Ei"tD".S3"+C''.r3'HB'S4"+A''S5"+26*)F'.(f.e)* 

+ (G" + F", 21*+ 1". 22" + D'. 23" + C". S4" + B". 25" 

+ A'.26"+270.G".(f-e)* 
+ (H'+ G".2i"+ ¥".•£■2'+ £".23"+ D".24"+C.25'' 

+ B". 26"+ A". 27" + 28"), H" 



o. 



W> 



2i" = (rf + re)' + crf- re) * 
2a" = (rf + re) * + (rf - re)* 



' • 28' = (rf + re) '*+ (rf- rcV* . 

ttnb fo Ibninte man noc^ 6e9 einer großem Slnjd^t gegebettet 
Sta^icatien fortgel^en^ 



ttrtrfgen« tatttt tttdit ffc^ feertttlttft^ b^r ^. H getttad&teri 
tB(mer!utig ein gut X^eil oon ber ÜRd^^e Ut €ntn)icr(ung 
biefer S(u6bräcte erf^areni unb ic^ b<tbe gefunden/ t>ü$ 
burc^ biefe ^emerlinig/ tttit ben im Dorl^^rgeVnben §» attgcj» 
ffi^en «^nlf^tttimin ^u ^(bfärsung ber SRedi^nung t>erbuu« 
ben^ biefe evfieSlrt> bieDetrlängre n ®Id4)ttngen ju ftnbctt/ 
fÄr bie ^rari« Wrier 1(1 itüb gef*tt5Jnber jum 3'i^U fu^rt, 
al^ bie nun borjntritgenbe {we^te lO^et^obe/ n>eld^e bnju 
bient , fflr je be gegebene SSuc^flabencompIejrlott in ber ber^ 
langten @(ei(^ung^ ben i^r )uge(^brigen ^ai^Iencoefitcientnt 
burd» ein !Berfa^en ju jtnben , beffen 9i\xi&f>mtQ ixoat m^t 
r^f^ierig^ aber oft fe^r langwierig ijl» 



/ 



1 

^xotptt^tU §.8. %&t bie gegcienc ©leid^uRs 
y-a + r b + rc + r d + re = o , um foglf i(4^ mit biefetn 
SdQ aniuf<ingeti^ ^tten n»fr Die g(fu(|>te gefeQt 

e» + A V+ B"e*+ C"e»+ D V+ E V+ F"e*+ G'e+ H"= o,- 

tt'nb biefe ^Uid^uag tcirb^ wenn ttutn e al^ eine nnbetannte 
<Sr&ße anfleht ^/beit obigen Semerfungen gentilf/ fotgenbe 
(tc^t Sßuritln ^aben: 

cra+rb+rc+rd)* 
(ra+rb+rc— rd)» 
(ra+rb— rc+rd)* 
cra+rb— rc— rd)* 
(ra— rb+rc+rd)* 
(ra— rb+rc -rd)* 
(ra— rb—rc+rd)» 
er» — rb — rc — rd) « 

SRati fe^c bie ©umme Wefet SBurjefarr S (i), W(®ttmmc 

l^^rer Öuaörate = S (3) , i^rer 5ffiÄrfeI = S (3) «• f. »♦ , 

^ fo ifi/ n)te fiii) Iric^t au6 bem fplpnomifc^eti Scl^rfai^ er^ 

S(i) = 8Ca+b+c + <I) 

S (2) = 8 Ca^ + bH c* + d^ 4- 6 [ab+ac-fad+bc+bd+cd] ) 

SC3)=8(a'+b'+c'+d*+ isCa^b + aV+a'd+b'a+b^c 
+ bM + c*a + c*b + cM + d^a-f-d^b +d^c} 
v + 6. t5[abc+abd+acd+bcd]) 

», f. W, 

®o ber ieber JBucfiflaieticontplejciDn t>or(|tfgefe|te ^dl^feit^ 
ceefffctent titd^t^ anber^ ijl^ ald bie Serfe^ung^j^^I einer 
(Somplex'ion , »orinn jebet. SBudS^fldlbe eine b^fpelt fo (fo^e 
2>imenfton l^au 



I 

Ut^ttatiomÜtatm ans (bUi^un^en. 655 

%ttntt Ifl tttmhif htt im DorJ^ergi^ehben Sfufföl^ an^u 
führten Sormel fär ben iRbejoettbetiten ^u^brMcf ber Soefft« 
dntrei) einer @l^^uti0 au« bett ©uttimen ber 9>pte}tien 
ilSirer ©urjeln • 

ft'A ffir Unßeiitt 

( I »3 ... 8 

{S(i) S(3) S(3) S(8) 

l I 3 3 8 J 



A"::- 



l 



I I«2 

, ö^A fc^B c^C 

C'= .+ ' 

I 1.2 It2«3 

\ 

4 

§. 9» ^Än (?f^t feteraö«/ böf bfe ©uc^jlaBenconif 
pUxmttt in S{i) imb A^ bie mfciäftn ®ilfen a, b^ c, d, 
in S (2) nnb A", 9)rcbucte au$ benfelbefl ju jwei) 35imcnj:ofi 
tien/ ober »inionen mit SBleberJ^otungen , in 8(3) unb A'V 
aOe S>robnete ju brep S^imenftonen u* f. w« fc^n t^erben 
(ba^er benn, wie im pol^nomlfc^en 2£&rfa|, bie J)«rfle(tf 
Inng aSer Sorten bon unal^nUd^en 6om))((jrionen/ bie ju B^ 
ober C* ober etc/ge^.^ren^ bon ber @onjlrtiction t>on Sombino^ 
tion^IIafen ju einer gegebenen ®untme abfängt). 9Ba< 
«ber bie gal^lencoefficienten betrifft, fo Ü$t ^^ an» beti 
Formeln bed »or^ergetienben §. ein S^erfal^ren (lerleitert/ um 
f&r ifbe gegebene SSucf^abencompIeüion in ber gefud(^ten 
«feii^^ung; i^ren juge^brigen Jaulen coef feien teil 3» frejiim« 
Uten/ toel^e« iöf aif eitiem fBeyfpieLaeigeti toiHt 

Qi fe9 bie SBud^fiaBencomflearion bcV gegebett^ too 
alfo bc' einen Z^eU t>oti C ^nim^xd^U S^au bilbe folgen« 
Ui ®(^emdt 



CL$6 



IX. ^anUtf 9on Q^egfc^affurfd . 

!♦. Uv III. 1^» V. 
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1b\t Sompiejkriott bc^ totrb n jm(tcl^ Auf dOt in^gtic^e ^r« 
tfti in 9$inioiuti^ Stertitoneti m f* to-^ierfiSn !8on t)fn nesp 
b(ii ie^er Unton^ Sinton/ 3:ertiion in f« n^* beipgefe^ten ^a^i» 
len ftnb bie in ber erflen (Solumne immer bie S^erfelungi» 
ja Wen, nlcH^t fcer SE^eile ter SSinionen, u. f. »♦fclbjl/ fbnberti 
ter (Sotttptexiotten öon ber boppelten ©imenftott (j^SS^ bem 
Ö^MI bc corr^f|)onbirt in t bie^a^lö, tDetc^eö bie 58cr* 
fcljungSja^^l t>0u b^c^ ijl). JDie jwe9te 3«M«ttcoIumne ent^ 
bi(t SJrud^e^ beiden ^d^et i, unb beren 91enner bie ^itftens 
jton6e):}>one»t^n jener S3ud^f7ii6encom|)Iex*ionen jtnb^ Die 
brtueent^({ItS3iäc^e^ beren B^^Ier ebenfaUö t, unb beren 
^Renner 1, i» 2, !♦ 2.3 u. (• »♦ jtnb/ je nac^bem ein X^eil 
einer aJinion, Xernfon n» f. w. imal, 2maf^ smal u. f* »♦ 
l^prlpmmt; bie bierte enbli^ enthalt - 8, +8% ^8', +8* 



Ut '^vmmaiitkm am ®(eid)imgen . 2157 

f&r bte Unfott^ 93{niotten/ S^emioneit/ £luateriti^ten* S)te 
futifre ent(;alt btc 9)rDbucte an6 ben J^orijontdfret^ifn bcr* 
Dor^erge^eitbftt ^d^lfncolitmnen; unb bie @umme iit\ti . 
-9)robuctc i(i ber gefut^tc $<xi)U\KOtfficiet\U 35er 6otr|)Iejtriott 
bcV fommt bemnad^ in ber gefud^tcn (Sleicl^ttng ber^a^Un« 
toeffJctent + 40 $« 

Wtün ttttnte bi^en ^a[)IentDefflc{f tttiü {mäf §. 22) ncd^ 
mif anberc Slrt fuc(>en, inbem man t^in fflr ab'^cS ober a'b^ 
nmtelji etned ^^nlic^cn ^(tfaf^rtti^ beflimmte: allein ba^ j 
!Berfal^ren n>&rbe toeit(dr.ftgfr n)erben/ al^ tt)enn man bie 
€o«H)le3Cton bc^e^ ober ab'ie'^ nfmmt , too e* bie l)&c|>(l'e JDi« 
ntenjion fean SRan mag ben ^ÄWenccefficieiiten f&r eiul 
SBud) jl^bencompler Ion jn fuc^en ^aben^ für welche man toiHp 
fo lafe man immer ben SSud^flaben^ ber btt bb^fle Z)imeni 
fton fn berfelben ^at, mit feinem €jrponenten »egV viM ' 
berfal^re mit bem 9ie0 nac^ 2trt beS »otigen ©d^cma'«^ . 

60 rebuclren jtd() in nnferm Satte, n>o >^a + ^"b + ^"c 
+ ?^d+r^e = o, bie gfäcbene ©Ictc^ung Ifi, alle bergleU 
ti)en berffirife (iomTpUxiontn, ffir beren jebe befonber^ l^e 
^Aj)fenc(jefficfent wrmuieljl bet5 ttagfjetgte« Serfa^renig gu 
Men ifl, auf fötgctibe: a; a% a% a^; ab, ab% abS 
ä'^bS a^i)' j abc> abc% abc% ab V, a^b^c* ; abcd> abcd% 
fcbc'd\ 

5, 10. Äfe berlatigti Öfefc^ung feI6jt braudS)t iJbrfgett* 
tid^^t me&r nac^ 9>otenjen ^ou e ober irgenb einer anoern bon 
ben ©rbfena^ b, c, d, e georbnet jn »erben i fönbern mW 
fapt in berfelNn immer alle ^^nlfd^e SSuäbfr^beMCompIeVio» 
^en mit i^reil gemeinfc^aftltd^en ^ikl)UiKt^^kmun jufam 
^en^ ^m gegenmdrtigen SaRe ietfdde man biie $a\)t g itt 
tle 



dt 



• ' 



• « 



2^58 



IX. J^aubet; wn ^egfc^ffims 



Sintoiifii Zcrtilotteti QuAtcrntotun Quittienen 

17 116 II 15 

36 125 1124 

35 »34 1133 

44 ' 224 1223 

233 ft222 



11114 
11123 

£1222 



fo ffttb fotgenbeS bie ^gregau if^til\d)tt !8u<^|laicticoiiu 
|>Ie;rtoneti in ber Derlanguti (Sleic^^ttug : 



(P(8) = a'+b' + c^+d^-j-e« Ä:ira% Wfim mßn Will, 
nact^ AtögeM SSejetc^ttuiigtart im 9>ol9nf)m« Sc^^fa^ 

^(l, 7) = aXb+c+d+e)+b^(a+c+d+e)+c'^(a+b+d+e) 

+ d'' (a+b+c+e)+e''(a+b+c+d) = fa'b, 

^(a, 6) = a« (b*+c»+d*+e*) + b« (a* + c*+d*+e») 

+ e)* (a* + b* + c' + d*) ^ fa'b% 

<p(3, 5) = a^Cb' + c' + d'+e») + b'(a' + c"+ d* + e') 

+ c' (s^ + b' + d' + e') + d' (a' +,b'4-cHe') 
+ c' (a' + b' + c' +d') = fk'b', 

9 (4, 4) = a*b* + a^c« + 1*^" + a V + b V + b*d* + b*c* 

+cM*+c'»e*+d*e« = fa-^b*. 

■ 

(p(ifl»6) fiÄa*(bc + bd + be+cd+cc+d€) + b"^ (tc+ad+ae 

+cd+ce+deHC'^(iJb+ad+ae-f-bd+bc+dc) 
+ d^* (ab J-ac+ae+Uc+be+ce) + e^ (ab+ac 
+ad+bc+bd4.cd) :=z ia^bc, 



■< 



btt ^naüonalitkm ms ©(«{(jungen. 359 

? (j-fi'5) - * V^4 b«c + b*d + b*e + c*d + c'p + d^tj 

5 / ac* + ad* +ae* + cd* + ce* + de'\ 

**■ V+a'c + a'd + t'e + cM + c^e+dV 

(ab* + ad* + ae* + bd*+be*+de^\ 
+ a"b + a*d + a*e + b*d + b*e + d^ej 
^ / ab* + ac* + ac* + bc* + be*+ ceN 
. "^^' V,+a*b + a*c + a*e + b»c + b*e +eV 
/ ab*+ac* + ad* + bc*4.bd*+cd*\ 
+ ** V^^. a*b + a*c + a*d + b*c + b*d + c*d / 

SS fa»b*c, 

- ^ ^ /* bc' + bd' + be' + cd' + ce» +deN 

. /* ac» + ad' + ae' + cd' + ce' + de"\ 
V+ a»c + aM + a'e + cM + c'c + d'e/ 

(ab» + ad» + ae» + bd» + be» + de'v 
+ a'b + a'd + a'e + b'd + b'e +d'ey 
^ / ab' + ac' + ae' + bc' + be' 4. ce»\ 
**■ y+ a'b + a'c 4- a'e + b'c + b'e + c'e/ 
^ / ab» 4- ac' + ad' + bc' + bd' + cd'N 

\+a'b4-a'c + a'cl+b»c + b*d + c*dy 
, srrfa^b'c, 

<f(?,a,4)=»*(bV+b'dHbV + c*d*+cV+dV) 

+ b* (a'c* + ft*d* + a*e*+c'd'4.c*e»+d*e») 
+c'« (a*b* + a*d'+a*e*+bM*4.b*eHdV) 
+ d-* (a'b* + a"c^ + a*e* + b'c* +b*e*+cS=') 

+e*(a*b*+a*c*+a*d*rfb*c*+b'd*+c*d*) 
«= fa*b*c*, 

Ä a' 



ft()o ßt. Rauhet, von ^^<)f^ofi^i 

^fa» 3,3)3= a*(8'c' + bM» + b'e' + cM' 4. c'e' + dV) 

4. b* (a'c' + aV + i'c' + cM' + c'e' + d^e') 
+ e (a'b* + aM» + a V + b'd» + b'e' +d V) 
+ d* ( a'b' + a V + a'c' + b'c' + b*e' +c'e') 
+ e* (a'b» + aV + a'd' + b V + b'd' H-cM') 

(^(ht^h5)=2L\hci 4. bcc + bde + cde) +b*(acd + ace 

+ ade + cde ) + c* (abd + abe + ade + bde) 
+ d^ (abc + kbe + ace -f bce) + e^ (abe+abd 
4-acd+bcd) 2=r fa^bcd^ 

^(t,lA4)2= CaV+aV)(cd+ce + de)4 (a'c*+aV) 

(bd + be + de) + CaMf +aM-) (bc+be+ce) 
+ (a*e*+aV) (bc + bd+cd) + (b=c*+bV) 
(ad + ae + de) + (b*d*+b*d*) (ac+ae +ce) 
+ (b V4:bV) (afc+ad+cd) + (cM* +• c*d^) 
(ab + ae + bc) + (c*e*+ c*e*) (ab +ad + bd) 
+'CdV+dV) (ab+ac+bc) = faVcd» 

"^ÖJltSiS) *=•'•»' (<!^ + te 4- de) 4. a'c* (bd + be +'de) 

+ a»d' (bc +be+ce) + aV (bc4- bd+cd) 
4- b V (ad 4 ae + de) 4. b'd' (ac 4 ae 4- ce) 
4- b'e» (ac 4 ad 4- cd) 4. c'd' (ab 4- ae + be) 
4-cV(ab4.ad4- bd) + dV (ab+ac4-bc) 
= fa'b'cd, 

♦ itM>3)== (ab' 4. z%) (c*d* + fc*e*.+ d*e*) 4 (ac^ 4- «'<=) 

(b^Hb V4d*e*) 4 (8d'4a'd) (b^c 4 b V 
+ e*e*) 4. (ac' + a'e) (b V + b*d*^4 c^d") 
+ (bc» + b'c) (aM* 4 a*e'4- d*e*) 4 (bd' 
+ b'd) (aV 4- a^e^ 4 c V) 4 (be' + b 
(aV + aM^ 4 c^*) + (cd'4c'd) (a^b"+a V 
4. b^e*) + (ce' 4. c'e) (a^'b^ 4 aM^ 4. b-d') , 
+ (de»4d'c)(a"b*+a^H bV^ =fa'fa Vd, 



b«c ^^Homtitkm <iui$ ®i^m^ ^6t 



<p (2,3,3,3)=;: a'bVd" +aVcV + *VdV4- bV4*e* 

=fa^bVd% 

f (i ,T,T,T,4) — a*bcde + abrede + a|)cMc + abcd^c 4.abcdc^ 

rsrfa'^bcdc. 



j ( 



<p (1,1,1,2,3) =pabc(dV+dV)+abd(eV+cV)+abc (c*d' 

+ cM*) + acd (b*e?+b V) +ace CbM'+b'd*) 

' + ade (bV + b'O + bcd (aV + a'e*) 
+ bce (aM' + a'd^') + bde (aV + a'c») 
" +cde(aV+aV)=fan<*cd«. 

f (i,J,a,a,2) = a VcMe + aVdh;c + aVe*cd ^ »*cH*b§ 

+ aVe^bd + aM Vbc+ b Vd^ae+b Ve*a«| 

+bM'c^ac+cM.Vah rrifa^bVd« 

■ 

§. u, 3* f«iä« ttuti Vit gefat^t« »0» 9QJur|eIgrtfeit'««« 
frt^tc @W*uti9fn ^ie^er, mit iä) fit r>utdf bie Ui^tn «?W« 
a«tr«9<nm SStt^otie» gefnirteti ^<*«« ©W jtnb 

I. fftt We 8<flrtwe T? + r b + T? = Q. 
a*4 b*+c* — • 2 (ab +ac+bc) ==; 9. 

^. farra+rb+rc+r4= Q. 

a'^+b^+c^+d* 

-^ 4 (a^b +, ^b' + a'c + ac' + a'd + ad»+ Vc + ^c' + ^'^ 
+ bd' + c'd+cd') 



4.6(a*b*+aV+a*d*+bV+b*4*+cM") 

+ 4 (a* (bc + bd+ cd) + b*(ac + ad-fcd) + c* (ab+ad+bd) 
+4'(ab+ac+bc)) 

— 40 abcd =T P 



► 



' 



a62 IX. ^anhe^ von ^gfc^pn^ . 

3. fftr r*+n»+rc+rd+re = o, 

. fa" - 8 fa'b + 4. 7 fa V - 7. g fa»b»+70 fa*b«+ 40 fa'bc-^-g 
ft*b*c + 4oa*b'c+4.9fa*bV+i6ran)V-. 11. löfa'bcd 
+43 8faVcd.t3.4.8fa'b»cd-i7.i6tä'bVd+25i.8fa'bVd» 
- 47. 16 fa*bcde + 4, 8- 29 fe'b'cde - 95. 16 fa*b Vde =0. ' ' 



§. 12* !Boii ber &t^^i(ffU bWfir Sufga^ gebetife \df 
an einem andern ^Otu )n reben; injiDifdl^cn mag e6 genu) 
fe^H/ in Sc|i(l^ung auf biefelbe^ Her ben britten Vfan\> brr' 
SBrtcfe De^carre6'^, unb SBaring'^ Meditationes algcbrai« 
lai aniuf Aj)ieti# 
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Ikbcu ^etmutatimen , In 35ejie^un3 auf We Steffen 

i^rer ^(emente« ^(niDenbung t^er barau5 abgeleiteten 

<^d|e auf t)a$ ^Hminationßpvobkm y von 

Jp. X 9i f f; e, ,9)röf* a« UWA^ 



Ctellener^onettten be^ 9>ttmittat{otieti^ tieifl 
Itn baxani ftd^ crgelbenbeii 3<^i(|^<iu 

•l/ian fifxtiht unter iebe« &tmttit, irgenb einer ^^ermn«^ 
tatton, bie ftt^ au&ben r »erfdi^iebenen Elementen i/S^S/*«.!* 
machen läßt/ berenSlnja^lbelanntlidt^ r(i'-i) (f-^)***34*x 
i|{/ bifientge ^aM^ weld^e anjeigt^ ba$ n>iet)ielfle ed tff^ 
wenn man H^ (Element itlbft, nebfi äOen toeiter )ur 0te(^^ 
tcn fo(genben / i^rer natftrlic^en %olit Mä)^ fe^tt ^» S?« 
f&r r === xo giebt e6 eine ^'ermutation 

6/ 4/ 3/ 9/ 8, IQ/ t, 7/ ^/ 5 

Um )tt finben iiDa« unter bie S Su liefen tommt ^ fe^e ntiiii 
bie s / nebpt aUen noc^ (ur Steckten folgenben S(ementen# 
in ibrer natürlichen Solge 

h ^i 5/ 7/ 8, 10 

fo txljfUn/, ta^ bie 8 bier in ber fünften SteRe^ t>on bet 
Sinf en nad^. ber Steckten )u gebeub ^ fiebt, fofgtic^ fommt 
unter bie g eine 5 {u (teben. ®efjt man nacb eben ber 
Siegel unter itUi Clement/ bie gebbrige ^abl/ fo befpmmt 
man 



9^4 



X. SÄötf^e, u6er ^awafaticnea 



6 4 3 9 8 lo I 7 2 5 

<»'■ - ■ 1 ., 

64 3. 655131'! 

©Jtfe Urutifrr gf fd^rietf not gaWen , ttiigen ©teltenew 
Ijonenten ij^fißen j fp ij} 5 bet eteCfwpownt t»ou 8, auJ> 
3 b« ©tftlencrponeiit »on 7. 

©d^reJbt man t»te ©tcaenefponenttn nic^>t u»ter, fon» 
bern n eften bi« ^tmutalionta, fö l)«&en Die 24 SSetfefäiui» 
0<n Ort eicwfnt« I, 3, 3^ 4 forgfnbejSttCeneyfOBtaten; 



S)nfri^ungtn 



3. 



2^ 4; 



»/ 3, 






3/ 4/ 
4^ >/ 
4/ 3/ 
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^ 4, 






2. 4 



:>/ •/ 



I 

3/ '/ 

3/- 2, 

3, 2, 
3/ 4/ 

3/ 4y 
4/ 1/ 
4/ 1/ 

4/ .3, 

4, 5/ 
4/ 2/ 
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3/ 
4/ 
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4/ 
I. 
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®reK(nej;ponent(n 



I. 



3. 



3/ 
2/ 

3/ 

3/ 



1/ 

2/ 
I. 



4b 



3/ 



I. 



3^ 
3/ 
5/ 

3, 
3, 

3/ 
4, 
4, 
4/ 
4/ 

4/ 3/1, 
2 



3, 



2/ 



5/ 2 
3/ 



\ 



> 

m ba^ bei^ ben oteSenev)>ou<snfcn t^orfcmm^nbe ®efrlg; ber 
(St)o!tttion€n WQm, leicht }u äbe'i^f^l^eu ifi @d finb net^mUc^ 
Sariarionett a« fiä) / wo in ber leljteu ©celle jur SRec^^tcn 
Kc$ ly "i!T ber t>orJf gun Mo* 1/ :;^, <ii bet l?oroorlf§tcni/J/3 
tt. f, tTt t^orfowmen t«nnt ' 



9* ^ieraii$ ersieh. {!dt» 

i) S)er ®t(a«Qf:Fpotittr ihieS {eben Sfement« ift um 
fo t)iel ttnnrr ald baS Clement felbj!/ ald {(cinere S(e];rtettte 
iDeirer jtir Stufen flehen, Stehen ba^er feine fleinem 
fflenunt^ jttr ?tnfett/ fo ijjt Ux ®teffenejp|)<yttent , btm 6te* 
mcnte felbfl flieic^* Da^er ijl ber ©reKenei*})one«t be* 
erften (S:\cmtnU allcmal mit bcm Slcmeute felbfl einerlr^; 
nnt^ taf( QÜt aud) be^ atten folgenben (SUmenten, fo (dnge 
ftt akel;men« 

> 

2) S^er ®!eE(ne)?f onent eine* Üben @(ement* ifl um i 
jrtger, a\i bte SWtnge bet jur Siechten fiel)cnbeu Reinein 
demente» ©teben ba&er jur Steckten feine ttctneren ©et. 
nientf^ fo ifl er i. @o lange a'fo bie U^ten (iUmtnU, \>tm 
ber Strebten na* ber <iiifen auftebenb^ abuei)men, fo pnb^ 
i()re Steüenex-poncuten, i, fo !ange jte <il>er junebmen^ na(^ 
ber gieibe bie ^a&len i, 2, 3, u, f. «♦ 

!Se^?fpieK gArr = i4 
tat bie Serfegung 10,7,6,3/8,1,1:2^9.2,13,5,14,4,11 

■ » li IMIIM» ■ ! ! II I I ' I IIBI I 

bie ®teßena*})onenten 10,7,6,3,5,1, 6, 4, i, 4/ 2, 3, i^ i 

ffieil tjier bie erfien toier Slement« iQ^, 7, 6, 3 immer ahnf)^ 
inen, fo ftub ibre <Steaene;r]ptonenten , mrt Den (Slememm 
felbft eineilei); bie be^ben legten C^Ien^et.te 11, 4 nebmen (^h^ 
alfo-U'^mft? 1; ba« Glenieiit 9, fteben fftnf fleincre Sics 
menfc, ncJralicb 7/ 6, 3, 8/ i jur Sinfea, fclgli(b ift (ein 
iptcltena^vunu 9-5 — 4; bem ©lementc 13 (leben bie^ 



\ 
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Xt Stoffe, i(h€% ^emmtaÜotm 



3. aBi(I(fl(rli(|»er 644. 3ifee ^fritttttattoti bfy 
^(eiiiente i^ 2/ 3/ « « « x, tctxU mit bm ^eid^m + t^er^ 
fellien , wenn tntwtUx gar (eine , oter eine gerate Stenge 
gerader ^a^ten^ unter t^fren ^teOinerponenten t>or(etnmr; 
init bem 3<i4>^n — ^ngegen^ wenn bie 9Renge ber gerabea 
3ai)(en/ nnur ben SteOetuurf dtuntcn ungerabe tjit 

$(uf biefe SIrt (etimmt icbe ^ermnt^ition ein« ber ^eb 
cljen + ober — , j. 58* bte ^ermu'ation in i betiummt — ^ 
tveil 3 gerade. ©teUenerponenteu 6/ 4/ 6^ ba^ep t>orfpms 
tneit, tflrgcgm fear bie ^crmutiitton in (2) t«* 3<idi>cn +, 
Wil 6 ger4be ©teOenerppnenten/ neMi4> 10^6,6/ 4^ 4^ 9 
tortommen« 

4. ®e^t ttidn flatt jlcbif ®teKene;r)>onenten bie um f 
{(einer,e ^cii^i, (0 ge^t ieoe gerate ^al^l barunter in eine uns 
gerabf/ urib lebe ungerabe in eine gera&e ä&er. €^ befiptumr 
aifo eitle 9>ermutaf ion ba6 ^eid^en + , xotnn ennpeber gar 
feitie; ober eine geraoe Stenge ungeraber ^a^len/ nnt^r bets 
um I berminberten @(eUenejirponeiiten bortommen^ — ^in« 
gegen / wenn bie SRenge ber ungeraben ^ahltxx , barunter 
ttngeraoe ifl« 3fm erflen SaUe aber ifi bie ®umme ber nm 
1 bermiiiberten ^reQenerponenten felbpt gerabc^ im iiDe^teti. 
ungerabe/ SSXan fann a(fo auc^ bie Siegel fo au6brucf en i 
Sebe >]>eimui arten befommt ba^ ^eicfeeu + wenn bie ©um« 
me ber utti i t^erminberten &teUenerponenten gerate^ — 
l^ingegtn^ n>enn ite ungerabe i(l. Die 9tuS wirb baftei^ äÜ 
0erabe $aU betrac^itet« 

5. (SriUrnngett. Wim iat für einerlei t jwo 
9)ermtuatiptten/ welche ffc(^ nur tabar(() unterfdSieiben/ ba^ 



f^ip Siertf ente tti fetten ^txf^t ffnb > alle wUm aber tl^re 
euHm i^e^alten^ |. 99. f&r tz=z24 ^ 

90, 9, 14, 18, 4, «4, 16, ii, 1, 6, 19, 8, 15, 38, 
10, 3,'n, 17, 5, 3, 13, I, 33; iji 

tttib 

' * 

20 9 14 Ig 4 214 x6 dt 17 6/ 19« 9/ 15^ 3!^ 

io# 3/ n, 7> 5^ ^' '3/ 1/^3/ 12 
»)o bie briobeti t^erfe^ten demente 7 unb 17 Ibe^berfett« mit 
®tenieti bejetct^net ftnb» £ie aSebeututis bir dunere bei) 
fecr erfteti 9>^rmutation ergtebt ftc^ au^ ben folgenbeo De^ 
finitioneti in 3)» 



t) Die be^beti {it i»etfe|etiben C^Iemente (^ier 7 unb 37) 
mhgtn J^au)|>telemetite betten/ usib btr Qttütix wt^in» 
tien ffe ^e^eti (^iet bie 9te ottb i8te t>on ber Sinten an ge^r 
fed^net)bie J^att]i>t(felUtt^ ' 

2) Dieienige 9erttttitaH0tt ^ wo ba6 tltmttt ^Mpttkmtnt 
in ber Itnteti JS^auf^tfleUe fleftf / b<i0e bie e ( fi e $ erm 9s 

tatioit/ tttibbieanbere btejnDe^te. 

« . . ° 

3) Cietenigen Sfentente , bie Hettier finb aM bad ((eitlere 
J^au)^teUntent/ (biet 1-6) ^eifett ti t e b r t g e ^a{)Iett unb 
{n6gett burc^ it n t et fte gefe^e ^nnctt , voxt be 9 ber er« 
ftcn ^ertnutation gefd^ebett i^, bes^id^nei mrbett ; bieiei^ 
«igen €UmtnH, bereit fffiertb )U)if(^eii bie be9bettsig)ditpu 
etemeiite faßt, (biet 8-16) feigen ml tt lere gable^v 
unb tüerbett burd^ Aber fte gefegte innere bf}ftc^net; bie? 
ietitgen Siemente^ bie grbper ftlttb; M b<t< grbf ere S}an^u 



|6$ X SXotßC/ u6«r ^tmataämm 

tUnmt, (^ieriS-94) Reifen l^o^e^a^Ieti/ nnbrHi^ 

1 

4) Sierte^ige X^eil ber ^ermutarion t>oti ber tinf ett a«i/ |t( 
|ur litifen J^duptfleae ^et^e ber äinfang; ber X^eS 
{toifd^en be^ben J^duptflellen ba6 SRttteirber X^eH 
»on ber redeten J^auptfleSe bi^ {um U^en &tmtnU pxt 
fStt^iettf b a f^ <S n b f « Zk be^ben ^auptficKf n felbg i 
«9erbett'}u feinen bieferX^eile qtxtd)ntt, fonbern bffons' 
berj betrac^tf t $((fo ^ben bf 9be ^ermut^ttonen ftncjff 
(ey ^nfang^ STTittel unl; Sn^e« 

* « 

d 9lnfq^he. 3« "«terfud^en, vie bleÖteHeneirpo« 
Hinten stv^ev ^ermut(<tionen/ bpn ^er fdiid^afftn^titwk] 
in $/ f^pneutan^er aH^ngen« 

Sluflbfung* 

i 

1) 2)te ^teDeneA^^poi^enten bc« 3(iifij(ng* mtb Snbe^ fbtb ^^ 
be^iben ^^ermutätionen einerk^^ n>egen st, 

* • 

3) )Da iebed J^aup^ikment gtb^r atö }ebe ntebrige/ tmh 
tUiner afd jebe bobe $ciiil tft / fo jtnb andf .wegen a bie 
@teQener)>Qnentett üKe; bobeuunb nUbrigen ^a^(eti^ if 
bem Wiitttl bey beyben ^rmnrationen einerlei« 

3) S^be mirtfere ^al^t in bem SDtittel^ f)at htp ber erflen 
^crntttUtion^ n>o jbA# {(eimrc ^n)^tflement in bet Itii4 
len JJ«upt|l«af fifftt (5, -Sef. a) ein (glnnent, bo^ KetJ 
ner ifi a(6 ^e^ tventger }itr Stechen flebe»^ <AB be^bet 
}n)et^ten ^^ermut^tton ; folglich finb^ . wegen (% %] ) bii 
^tettenejKrponenten bejr mittlem ^a^len im ÜRittel/ bey 
ber er(Un ^erwu tatton um eiii$ {(einer 0U9 ber )i9e9^ 
ten,. 



unbl§tel(rttt>mbünäaüfba6€{jfminöf{oni?ptob{€m* aö^ 

|) 6efet tMn 

baö tteimH J^du^telement ±= A (Mir = 7) . 
Hi grlpm J^aupteltmeiu=:ß (biet =17) 

Me »Rtnae bir nubriaen Säulen ( . . 

_ • /im WlitM = attler=4) 

We STOenae b«r thittfttn Sohlen { , _ 

(tue fic^ c f d e fe^r liid^t buic|^ 9[(jj(^fung ter unter utid 
Aber ten ^^^'^^^ (ieE^^nbcn^itnctr/ tiac^'S.iD^^ 3^ beftimmcH 
laffen) ; fo i|l wegen (2 2]) 

tt) 6e9 tjtr erflen ^erhtutatioii brr (ötefienejrpoi ' 
jtent öer linfen •^auptjlelle^ oJ>ert)on^A, %ltiti)\^tt 
©umme ättcr niebrigeii ^^^len im ü)?irtel ulib €ttbe 
+ i olfo = c+ f+ 1; ber (^rellctirrponfiit ter tcc^s 
tett ^iuptjIcUo ol)er üon B, gldc^ bir euittme attef 
Itiirtlern unb nfebrigcn $af)Un im Snbe 4- i ^If^ 



. p) bep btr}tt)e)|)ten ^etttiittitiotk/ ber ^teSeö« 
n-yonent bet linfen d^awptfhffe, ober »onB, gW4!f M 
. Summe aUer mitirern unb niebHgen B^^Ien tm SRit» 
tei uub Snbe 4^ s (n)et( rDd^ ub^rbtei^ ta$ J^aupctle* 
tnent A, xotl^ti Keiner ifl at6 B, bem B jur 8inlcrt 
fle^t) alfo = c + d + c + f + 2 ; be r 6tettenerp«netit be* 
tt^xtw J^aufc^leUc^ ober Don A.gleid) bet @umtil# 
öHer niebtigen g^^Ien im 6nbe + 1 ülfe == f •+: i 

S^ fWan ftnbet älfö ble ©tcttenerpbnentf h b^r 5 werkten '^cn» 
mutatioii^ au$ ben ®rel(eneji:pottenun ber erfieit 

ü) roim man s^^ ^^^^ 6ttt(ene^))9nenten bir Üinhtt 
J&auptjiclle d + c + 1 abbitte 



270 X. Stocke/ ö6er 9^rmutattonen 

ß) idti bem ©teaenerpctrentni bft te^^ten ^MptfttVU, c 

7) ben ®rea[cttft)»otietiren iebcr mittlent ^a^I im ^\UA 
um I t>ermel)rr, 

bie ©tfaung^jtrponefiteti aDir ft^rigcn ^a^Icn isngcs 
anbfrtiaßu 

' 60 {{nbett ^6i h ®» Attl ben 6t(aniejr))onnitni ber m 
f|<ti ^ermutaitoti in 5 

II I U 

ao,9,t3,i6,4,i9,r3.t^,6;5,t?,5,9,io,5,3,4,6,3,l,3,i,a,i 

bie ©tettenetf onenten ber jwepte« 

I I t 1^ 
2ö,9,i3,i6,4,f9,l3/i5/J^3/5/t:t/6/io,io,6,3,5,4,3/2/3^i/i/i 

iDo bie ©teKenerponenten ber J^auptpeSen burc^ Stemi; 
itflb ber wittlern 3a Wen im SBittel, burc^ ober fle gefe^tt 
6irid|)e beyberfeirS bejeicl^net finb 

7. ^erttitttationen t>on ber IBefcbaffenöeir wie to 5, hoß 
len allemal »erftfeiebene ^eid^en* Den» ba naet^ (6 5] ) 
ber @teUenejrf>onent ber Knien J^auprfielle tim d-fe-f i 
»rrmebtt/ ber redf^teit 4?Anpt((eae um e t^erminbert^ nnb 
ftBer mittlem Labien im üRtUel^ bereu !0f enge d \%vm i »er« 
tnebrt toerben muß ^ um au§ ben SteSenerpouenten ber er* 
fien ^ermutation , bie ber {»oepten ju bef^omen, fo if{ bie 
Cumme ber ©teffenejcpottenteu ber jwe^f^Tt. mutatton mn 
d + e+i — e+d ober um 2 d + 1 grbßer/ a« be^ ber erfreu 
9>ermutatton ; folglich gilt ba$ aucQl be9 ber 6umme ber um 
][ t)etminberten ^teilenerponenten / ba beis^ be^beu ^^ermu' 
tationeu r tinerlep i|l, Sllfo 1(1 bie eine 6umme gerate, bie 
aubere ungerabe / folglic^^ ^aben nac^ 4 bcpbe ^^ermutatt«» 
neu (9erf(l|^iebene Beiden» 



I 

i) S^f^i- ^^ ^^^ ^^^^ fttccfffti)e ^r<|uf<c^nng 
^wiper €(emente/ t>on jeber 9>ertttutaitott anf iiU hmnxm 
Hnn, fo tvirb Vitan ja (efiimmeti im @(anbe fe^tt^ oh imp 
gegebetie ^ermutationeii dnerley ober berfc&ifben^ B^ic^nt 
f^übett / n^df^bem eine gerabe öbrr migerabe Sdijaf)! ä^ettattt 
^d^un^en ba|o erforbert n>irb* ®efr|t iti<m foOte utitetfui 
4^en/ 06 bie kerben ^^^nturatiotieti fAr r == 10 

«/ lO/ 9/ 3» 1/ 7/ 4^ 5r 8/ 6 

- 6^ a, 7, 10, 5, 3/ 9^ 8, h 4 

einertep ober berfcl()icbene 3ei(|)en (dbeti / fo leite man bie 
le^tere ani ^er erlern/ burc^ fuccefftbi^ertaufd^ung ixoci^tt 
Elemente (bie ademal l^ier mit ^mtUn beieic^net tbcrben 
m(geti) alfo aift t 

a, it>, 9, I, I, t, 4/ $/ S/6 
6/ to, 9, 3, 1, 7, 4, $, S, » , 

6> 3/ 9/ 3/ i# 7/ 4/ 5^ 8^ 10 
6/ 2/ 7» 3^ •»/ 9/ 4/ 5^ 8/ 10 
6/ 3/ 7r io/ «/ 9/ 4^ 5/ 8/ 3 
6, 2, 1, lo, 5, 9, 4, 1/ 8/ I 

6, a, 7, 10, 5, 3, 4, t, 8, g 

6, a, 7, 10, 5, 3, 9, 1^ 8/4 
6/ 9/ 7/ lö, 5,. 3, '9, 8, 1/ 4 

titi tarn Alfo bitTd^ 8 Smauli^m^eii on^ bff (rften bit 
tn>(9te abktteit fonti/ f» \i»\m bfpbi ( i n e r U 9 2ci(^,in^ 



J 



$7» H» iXot^e^ Aber ^crmutaftorieti 

einer an^nn^ tiap ein ein)ige^ GUment au^* feiner ©teile 
genommen > ttnb in eine andere 6tcUe gefe §r »irb^ fo be* 
i»en be^be ^ermutationen einer(e.9 ^tidftn^ votnn ber Untere 
f4)ieb ber @teSen gcrabt > nnb »erf Aicbene , toen« er unge* 
tabelj!^ mi m^n bürdj) fo oiel 5Jcitaufc^upgett., alö brt 
Unterf<iieb ber Stellen betr^^ au6 ber einen auf bte anbe^ 
te f ommen fanm ®o ^abe n atfo bie beijben ^ermutationen 

4 7 8 lö I 9 5 i fe 3 

Unb 

4 § lö i 9 5 2 7 6 3 

tinerte^ 3ticlf>en> treit bloj baft Sffmfnt 7 be» bet ettteli fit 
ber swet)ten/ bcv) bertnbem in ber ächten ©teile pel&t/ bentt 
man fann burtl^ fed>^ ®ert4ufc|f«ngen äuS ber erfien ^t^ 
Umtation bie jwe^te «bteitem 

4/ 7> 8/ i<^/ */ '9/ 5< -< ß/ 3 

♦ ♦ 
4> 8/ 7? lö, I, ^, $, 2, 6, 3 

4/ Üf 10/ 7/>i/'0/ 5/ «/ Ö, 3 

4/ 8/ ro/ i^ 7/ 9/ 5/ «/ ^z 3 ' 

4/ «/ 10/ */ ^/ t/ 5/ 2/ 6/ i 
4> 8/'iö, t, ^, §> 7, 2, 6^ 3 
47 8> lo, I, 9, 5, 2, 7> 6, ^ 

3) 3wf«fe^ ^<> ^'^ ^rUtatatiott i, i, 3, 4, i * . . f 
dÖeni^I bü« 3ei<f>eii + ^at/ fb wirb eine ^enmrtatiot'; 
Vt^otinnen bloJ.b«^ m in ber ©teile h, öttc übrigen dtewem 
te af^er iftret ndtuitld^en gölge naä) pcben> bft§^rt$ett + 
bÄ6f n; wenn bir Unterfc^ieb jWif(6en n iinb m getÄbe, tinö 
•^^ wenn er nngerÄbe ijJ; ober, wel(^e6 einerlei i% + toe«« 



iinb, i^re Tfnwmtjung auf bö« €Km{ttottöngpro6fcm. 37^ 



\ * 



n-f-on g^rabe, utib — ^ »enrt n+m utigerabe iftj fo l^at 
}• 85. für r z=i 10, bie .^ermutdtion 

i,6^2,3,4,5,7,8/9^io+»eil6 = m uttb !2==:n 
i/ 2,3, 4/ 6/7/ 8/ 9/ 5^ 10+ »«I 5 ii= m ttnb 9 = n 
1/ 2, ^,7/ 4/ 5/ 6, 8/ 9/ 'ö •*-»?»' 7 = to anb 4 = 11 
1/3/4/ 5^^/6/ 7/8/ 9/ic>—wklU=mttnb 5=0 

S* Sßenn man bie ^ermumtiotien Don ^,2,^,^.^ tna^ 
betörbnang borfleßt «ieJ&inbenburg (€^6.c.a.2l,©* 163-167) 
baß fte m ^tnti^^ n>fe n^ad^fenbe ^a^len folf^fn ^ ober mttt 
ft<^ gor georbnet ffnb^ fe ^eft jwe^ aafeinanber fo(genb€ 
9)crmutatt0n einftle^ ^eit^en^ n^enn bte erfle S^erdnberung^ 
in ber (4n+3)«n ober (4n+4)ten@teße gefc^^ie^t, (wen« 
tie^mn^ n enttDeber ^, ober eine ganje pojtttbf ^a^[ be^ 
beam^ anb bie^reUen l^ler bon ber SAedS^ten na0 ber Sin^ 
ffn gejd^t kberben)/ ttnb berf^tebene ^tx^tn, n>enn bte 
tr jle aer<lnbernng / In ber (4 n + i)t?n, ober (4 n + 2)tett 
SteOe gefd^ie^t ^. 99^ fdr r = 10 ^abtn bte beigiben aii(t 
einanber folgenben ^)>erniatattonen 

8493 ^^765** 

ttnb 

8 4 9 5 I ä 3 6 7 tö 

@teae geft^it^t/ ttxl^ bte^dlft ttiU einem ^unete (ira(i(i>n(t 
f|l{ ttnb bie («t^ben attfetuanber fbfgtnbtn 1>(TtintMriott«i ', 

lö 6 9 8 ? 5 4 ^ * * 

lö V 1 ä 3 4 5 Ö S 9 
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X. SXof^e, nf)tv ^evmxitatxönm 



SetveU« '&n€^trmnm\tn, »ie A l^itßett mag, cn» 
bige ft4^ mit «qpo..« mlk...cba, p^er ik ^itmntatm 

« • • • • «qpo^.mlk • » • • cba 

ttttb f* f«9 barlnnen a<b, b<c, «.(♦», k<l, i<m, 
ti* f« t9« o<p, p<q, unb ft fade jYDifdt^eti 1 nnb k ober 
f« fep »>kttnb «<1, foift btenac^fofgenbe^irmuration/ 
I9clc(^f B t^etpen mag/ 



labe . • .kd(ixi *., opq 



t»o bie am toetUfleti |or Sintett be^ A unb B fte^cnbeti ^mtitf 
bt€ iur 2tnlett ungr inbert gebliebetien @(f mmte bebeuten« 
2)ie crfle Oer^nberutig \iSx alfo in be r ©reUf t^Xp tvo bri^ 
ber ^erttiutfttiott A^ ba6 « » ober bf 9 B bdd I fianb* €^ 
(€9 bteff6 »oti ber 9lc(l()teii an gerechnet/ bie (2m+!2)te ober 
{3m+t)te, »0 m eine ganje f>ofttii>e ^abl iß/ fo iff 2m+i 
ober 2 m bie SXcnge ber fBudl^fiaben a, b, t, . .\ p, q> unb 
man (omjtit bm4> m Sertanf^ungen/ ne^mlic^ bc^ a mir q, 
be* b mit p 9 bei c mit o u« ft m. ton ber 9>ermutation A 
auf bte ^^ermutotion 

^ k • • , aabc •«.. klm »•« opq 

toeI<3^e C l^eifen mag* 9)ertauf(l(^t man l^ier in C bie ^\u 
mente n unb 1 mir cinanber / fo er^^It man bie 9)ermutatron 
B, unb man (ann bemriac^ t^on A auf B burd^i m+i ® rrtau« 
fc^ungen fomi^em 3(1 nun mungerabe^ ober m=r 20+1;^ 
, gefc^iel^t alfo bie erffe Ser jnberung in ber (4n+4)ren ober 
(4n+3)tett ©teffe, fo ijl bie Slnjal^l ber Sertaafd^unge« 
ober (m+i) gerabe , unb ei ^aben bie bei;)ben au^inanber 
folgenben $ermu ^ aHonen A unb B (7^i3nf.) rinerUi^ 
^rieben; ift aber ixi gerabe^ ober m = an, bai bet^t, ge* 
fd&ie^t bie erfle ®er4nberung in ber (4n4.2)ten ober (4n4.i)ten 
'®teOe^- fo ift m^-i nugerabe/ unb ei l^aben A unb B oer^ 
fdj^iebene ^eidf^n« 



Slrr, ober unter ffc^ gut geordnet, aKe mSglidje^Jermutatios: 
mn, (owo^ bcr ölementc j, 2, 3 /. . (r-i) ato audf^ ber 
©(emente'r, 2, 3 . . ♦ r barflellr, bfe erfie X^arllettuttg A, bi« 
anberc B nennt, unb in ,ber X^arfieKung B aUt 9>ermutati09 
tifn, beten crf!e« Clement i, 2, 3 ♦ ♦ • m . . . r fjl, 5)er« 
ttnttationen t>on bet &rbnung i/ 2^ 9 . « « n) * . « r nennt/ 
fo l^at mau iti B (^fntereindnber/ er(i aOe ^ermutattoneti 
t>on ber Orbnung i, bann ade bon ber i^rbnung 2 u« f» n). 
jule^t ade t^on bet Orbnnng r« Sfebe Srbnnng in B f^at 
fo Dfet ^efmutättonet// aW in A t^orfomtneo/ obet(r-r) 
Cr-2) . . • 3» 2. 1. ®ef(i(>ie^t nun in A, imifdftn ber fien 
itnb (f+i)ten Q^etmutation bie etfte S^et^nbentng in ber 
GteKe g, bit@teKen bon bet 9ted^ten an geted^net/ fo »itb 
4kvid) )n?tf<l^en ber ften itnb Cf+i)tett ^'^tmutation bep iebeir 
£)rbnnng in B» bte erfle 9)er4nbernng in ber Stelle g ge^ 
f4>eften, folgli* ftnbet an^ifÜ^en bet ften nnb (f+i)ten 9>et* 
tnutation fon>ol)( in Ai M au^ jeber Otbnung in B, eine 
^olge bet ^et(^en ftatt^ toenn g bnrc|^ 4 bibibirf/ nietet« 
cber 3 )um Slefie (ißt, mib eine 9(bme4^^(ung ber^ei^ 
^<!^en^ n^enn g burc^ 4 bii^ibirt a ober i jumSlefie Idßn ^^iti . 
^iU fnr iebel f; arfo et^eOet, baf jlebe £)rbnnflg in B ber 
Steibe Md) entn>eber eben bie ^t\ä)tn me A T ober bie ent« 
fl^rgengeffijten ^at 3Da nun bte ftfle ?>ermutation in A 
itnemal bad S^\d)tn + W^ fo f^t eine0rbmmg bon B bie:: 
f e I b e n ^etd^en n?te A, n^enn bie etjle ^'ermutatton biefer 
ßrbnung + f^at, nnb bie entgegengefe|ten ^ toenn fte — 
f^u So f}at aitt in B bie erpe ^ermutation bet Orbnung 

I ml^t 1, 2, 3» 4) 5 • « • • ^'|f/ kÄ*3«<J&tn + , 

J^ * ö 2> I» 3? 4» 5 • ♦ • ♦ ^ • • ^ — • 

3 $ s 3, 1, 2, 4, 5 ♦ . • . r p t t 4. 

4 tf s 4, I, 2, 3, 5 . • ♦ ♦ r s # t — 

5 $ s 5, I, 2, 3, 4 « • . • r B f , + 

lt. f» ».' (wegen 7. 3 3wf» fö^ n=i) fofgIit|> l^abesi aSe im» 

9 2 
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X« fKc^t, fiSer 9)crmufaticnen 



gerabm Orbtiutigeti in B MefeKen ^id^ti/ iDie fat Aj tinb 
oOf gerabftilDrbiiiittgni/ bie enrgrgmgefeltm» 

d $ttf. 6tellt titan aSe 9>em!ttatiotten bet r-t t»er« 
fc^trbetieii Elemente / i^ 2^ 3 « ^ « r, {eboc^ mit 9Iu5(affung 
bei m^ unter jt«^ gut geotbnet bar^ unb f(^Ubt be^ ie^ec 
9>imintatio.i, stotfc^en bie (n-i)te nnb ntc ® teile bag Sie« 
mentm ein/ fo bi^t man ade ^ermntationen in B, n^cK^ 
bag Clement m in ber ®teOe d baben ^ unter fid) gutge^rt« 
uet , unb il^re S(n)ab( ijl fp grof/ üM bie Xnjabt ber ^er« 
mutationen in A. Stber Mä) bie.^etcl^en ftnb ber Steige 
M^ enttpeber eben biefetbcn wie in A, ober bie entgegenge« 
festen. Htm, fi&nbe bag min bererflenereOle/ cber n^ore 
sisi fo erbellet eg Mi i^uf* Cc^iebt man nnn ba6 ra 
üni ber etften Stelle bnrc^gangig in bie ote/ fo anberu ftc^ 
enttveber bie ^ticben ader 9)<rmutafionen/' ober jfe bleiben 
aQe einerlei/ ienad^bem n grrabe ober ungerabe ifl i nad) if 
^ 3»f« Sil nun n -{- m gerabe , fo b^ t bie erfle biefer 9er$ 
nrntationen bag ^eidden +/ ifi aber o+m ungerabe ^ berg 
Seict^en -^ (uad(^ 7« 3 ^uf.) / folglich baben an« eben bem 
®runbe loie im 1 ^uf, aOe ^'ermutationen ber Steibe tiad^, 
im erftenSade eben btefefben ^eit^en wie in A, im aubern, 
bie entgegengefe^ten« C< fey |, SB. rss; ncs; maa 
fo iU 



mb i^tt ItatonibmQ aufixa^^UmkoHotaptohtm, 377 
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bicienigM Si^ertnutattoncii in 
B, welche in ^vt 3teii®t(Ke^ 
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weil tie^mndE^ l^iir a+m = 5» tber tttigemte ifi^ fi» IftoSm 
bif fättftl^ciligtctt 9^em»tattonco/ bi^ entgegengefeQUit giU 
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X, fKct^t, ä6<r ^ecmutationen 



9.€rfljr4tti8« 9 inb )too Vernttttationen be r €(ei 
tttente i^ 2^ 3^ * « « r fo (e fc^affen / bÄf iebi auj ber anbcrii 
entfiei^t/ »enti man bie ftUmtntt mit ifyttn &ttUtn i^er^ 
tctd^ftlt, 4lfb^ baf xotnn Up ber einnt ba< &imtntm in 
ber nreti @tf De (f e^t ^ bdfär bc9 ber atibem b«d €(etttent n 
tti ]ber mten @tet(e fielet / fo tn6gen fotdl^e , ^^mmtatioaeii 
»erwatrbte iSieipen; }*93« fär r=io, 

ftttb 3/ 8/ 5/ 10, 9, 4, 6, I, 7, 3 

ttnb 8. 10, I, 6/ 3, 7, 9/ 2/ 5/ 4 

f^ervdnbte $erittutati«iien« 



10» Man cmiflruire ein Qudbrdt/ b/ffett @ette r 9(t« 
t^eüungen l^ät^ iWt b(e Jicb^ ' ber J^orijontalreiden ^ unb 
bie.gftttjen Seritcalrei^ti/ Don ber Stnfen M<t^ ber Sled^^ten/ 
ttnb bie %iö)ct ber 9)erttcdlret^en/ fo »ie aud^^ bted<i«jm 
i^orijontalrfi^en t»cn oben berab, unb fege in ba^jentge 
S<x(b ber erfien/ ixpti^ttn n, f. w, iten J^ortjontalreibe, befi 
frn ^oXjl bent erjlrn ^ jweii^ten u« f» xo. rren Slemente einer 
^ermntation gletcb tfl/ einem ^mict/ fo er$j(t man ba« 
erfte ^ } we^te *u, f* n)» rte S(ement ber oernoanbten ^ermn^ 
tatfon / n>enn n\m nad^t^t, in xo^^d^tm Sacbe ber erflen/ 
jme^ten n. f. tv* rttn 93enica(rei^ ber ^unct (tebef* 3« ^• 
f Ar bie erfie ber in 9 angefAbtten ^ermntattonen ^at bot 
£2uabrat fo'genbe ©eßatt: 



unt) i^K Ifyimnhms auf baö €(»m{naf^n«proM<m* »19 
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»a in jettr J&orljowtal » unt» »«ttJcalrflöe em ^mtX, «5« 
aiiÄ nur ein einjtgtr ^iwct tfftnbli* f<»>« «««Pr f» f<6< 
nun in j<be« ?«*, ba« *in wit tl)r in «ntt^otiaont«!« 
Ki^e l>eftnb!ic{)ett »Punct jurSRt^ten, un^ bm mitist 
in einet «Jerticaltei^e beflnbli^en ^unctunt«» ^^ 
flehen ^ai, «in ®tetnd?en oMr ein ainbre««!ftui, 
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-$80 X^ 9tot^e^ u6er ^rmufationen 



fo ^Uht, wie ft(^ ff^ Ui^t au< a fergern U^r^ bie Sflengi 
feer/ in ter eTfini/ amei^ten u^ f, n), ^ort}ontaIrei^t 
IbefinbUi^en ® (ernc^r n , ben freien/ {wriDten u, f» to« um i 
t^erminberten @teHene);ponenten; ber erjten 9^rntutation^ 
t^on XDtl^ bie @teDe ber ^vmctt benimmt worben xoaXf imb 
xotl^ti im gegenti^arrigen S3e9f)pie(e bie crße ber ^ermuto^ 
tioncn in 9 ifl) unb bie ÜRetige ber in ber erjleti, |vi)eDteo 
tt« f. w« ^erttcatrei^e beftnMi(^en <Stern((^en ben er{len, 
ixoi^ttn, u. i n>« um i Derminberren &te(lenejr)>Menien bei 
»ernMinbtfn ^^ermuration / xotlifytii a(f<» ffitf bie swei^re 
ber ^etmntat tonen in 9 ifi. £ßetl nun in iebcr ^^ 
ttioxkiaU unb ^erttcafrei^e ein einjiger ^unct fielet/ fo ers 
tfält man tie^teSer.(x)>onenten felbjl/ toenn Qian bie^nncte 
mir jtt ben Sternen iit^ltg unb e5 ifl flar^ bof be9 U^otn 
Dermdi^btett ^crmutatronen , bie ^mme ber ® teDenerpo^ 
tienten einanber unb ber SDtenge bei; im Quabrat t^^rlcniti 
metiben ^uncte uub i^rernc^en {ufammengeacmmeu glei^ 
fe9/ fotg^ic!() ifi and) be9 (»ebben ^ermutationen^ bie Sunt« 
ine bev um i t>erminb€rten ^reUenejrponcnten einntiber^ nnb 
ber tIReitgc ber (fternc^en allein gleid^* Cd hattn alfotKit^ 
n>anbte ^ernuitationen tregen 4 dUemal einerlei f^ei^^tv 
ite^mlicb 4- t&eun bie ÜKenge ber Sternchen gerabe, uno — 
tveun fif ungci(i>e ifl. 3m gcgenmirtigen SSe^fpiel, hat, 
wt 4ud ben J^pri}onraIrei(ien jtc^ ergiebt bie erfle ber $er; 
mutdtronen in 9 bie @te((enej?ponenteti 

3/ 7/ 4/ 7/ 6, 3/ 3/ h »^ i 

bie üRbere i^ t^ernaubte^ tx>!e (tc^ au9 ben ^erttcalrei^ 
ergiebr/ bie ^teltenerponenten* 

8/ 9/ 1/ 5/ «/ 4^ 4^ 1/ »/ I 

bie ©umrne ber ^NßenejrponetUen i(l bebber(WW37/ *^f^ 
ber um i \>ixrv\iMtun einjelnen ^uKenex'ponenien 27, unö 
^ej^be ^rmuia:i^nen[6aten ba* geic^en--'* 



un\> l^re 2(ttmettt)und auflas ^limimtioMptoUem, 2S1 

SSnmerfung. Zlt oertvanblcn 9>erniutationeti bcf 
iiUmtutt i> 9/ 3^ 4 ftelii^n l^ier ne^n einanfeei 
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^rere ^ermntatfotietv ^ fi/äf ffttft Mnombt 
r ftnb bic ^J^enttutationc n 
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X« fRot^, aber ^rmufatiotidi 



>/ 


3/ 


3> 


' 4 


h 


3/ 


4/ 


> 3 


J, 


3/ 


3. 

» ' 


- 4 


1/ 


4/ 


3/ 


> a 


3/ 


1/ 


3, 


4 


3/ 


»/ 


4/ 


3 


3/ 


3/ 


i^ 


4 


3/ 


4/ 


i^ 


, 3 


4/ 


3/ 


3i 


1 


4/ 


3/ 


2, 


t 



ftd^ felftff tertDAtibt Sie SXetifte ber ftd^ ftI6fl t^erwMbfe» 
9)€rmnratiottni ^ f Ar r = i, 2, 3, 4/ 5^ tuf«w* fey 
0^1 i8# 7y. '> s, u.f.i9«fo ^«tman folgende Gleic^uugeti 
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!Da5 SfiminationtfproSicm unb anb^re t>eriDattb(e 



II. aiufgabe* C< fe^en fAr r unbefatinfe 9r(0 

1 2 3 . r 

z, x> X • • . X, folgenbe r ®Iei(^ttttgen gegAen 



\ 

N 

/ 



II 2 3'«ö r 

s =: iix + I2X +13X . . . + imx ♦ ♦ ♦ +irx 

z I 2.3 m / r 

. s == 2IX + aax + 23X ♦ . ♦ + cgmx . ♦ ♦ +arx 

31 a - 3 , m r 

« = 31X + 32x + 33X . . . + 3»ix ♦ ♦ •+3'^x 

• • • • . • • 

a I s 3 m r 

s==nix + n2x-4-n3x • ♦ ♦ +nmx . ♦ . +mx 

• • • ♦ ♦ * ♦ 

•. • « ♦ ■ • « 

» • • • ♦ ♦ 

r I 23 m , ' T 

- s == rix +'rax -f. r3x . ♦ ♦ + rmx . . # + rrx •) 

t90 n unb m eine t)OR ben^ ^al^lttt r, 2, 3 • « ^ r b'tUixttn; 
man foK iie unMannun @r^f en Ibeßimmem 



fßorbeteitnng snr Slufl&fnngt 

I) SR^n mac^e oKe 9)ermutati0nen ber berfct^ebcnm 
<SIetn«nte i/ 2^ 3/ * ♦ « r^ unb t>erfe^e iebe nadf bem t)on^ 
l&ergebentien mit i^^rcn ^t\ä)in^ *^ 

tz) 2)ie ©teBen/ bi>n bir Stufen an sered^net, fdj^reibe 
man 

i t)or iebe« ^{entent in ber i(ien ©reSe 

a • ^ # 8 .2ten®tetIen«f*W4. aQgemem 

m 9 s • mtenStcKe. 

IBai babnrd^ ^eranifornntt/ j^ei^e TV, 2* 93« für r=4 if{ 



a) Sie iKtidbrAdPe ii^ n, 13/ «• f. n». ünh (tec ftatt 9u(t^ft(t^eii 
gefegt/ ttßi) deOen i^of aUeid^eii vor. €^ setgt nebm(t<b 
bie erjte ^aWit^iMim, bie storptebie ttnlb/fannte^N:^|e 
am tDPJtt ein folcber (^oefficient geiiott. @o ifl: alfo nm ber 
goeffictentf ber in ber nten ©letcbuna ^nr mten unbefatinten 
@ro$e gebort/ alfo t)Ott mn utltetf<(^iepen. Hindenburg Nov. 
Syftem. Perm. p. XXXV. 
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II* 23^ 83« 

!!♦ 22. 34» 

-^ II» 23. 33, 

+ II» aj. 34. 

if II» 24^ 32» 

— II» 24» 33* 

12» 21« 33» 

4« 12^ 31. 34. 

+ 12/ 2i. 31» 

- 12» 33. 34, 

12. 24. 31. 

+ 13» 24* 33. 
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3, 21» 32- 44 

3. 21. -34» 43 

3, 22, 31» 44 

3. 22» 34, 41. 

3, 24. 31» 42 
3» 24,. 32» 41 

4, 21/ 52, 43 
4- 21. 33t 42 
4, 32, 31^ 43 
4» 22. 33» 41 
4. 33» 31- 4^ 
4t 23t 32. 41 



3) Die 0umme aller ^omi^feriotteit in N> rottet b« 
f4rr^4; P=3i ni,=::2tfl 



j3^ £32= — II, 3 3» 3 2. 44 
+ 11.24.32.43 

+ I3t«i»32-i44 
TT- 13; 24. 33.41 

— 14.21.32.43 
■^ I4^23»33*4I 



alfo f32=— II» 33.44 
+ 11.24.4J 
4. 13»21.44 
— 13.24.41 
-^14.21.43 
+ i4-a3'4^ 



Sclraclitiitigcti^ 

4) Sfbe (EompUxiw in N befielt dut r Sactotftt/ «^ 
f»i«o^( in ben i>örbern al« au(^ intern ^ifftxn Ut ^aaottnp 
«tte bir ^a^Irn i, 2, 3, » » ^ r »orfornmen / unb icbe 60» 
plrripn bie biefe Si(t^nfdi^<ift ^at / muß in N Do'rfomnien* 
2>enu fledt man bie Sactoren biefer €em))(ejt'ion in HtVtU 
itons/ baß bie l^orbern ^ifF^f»/ ^^^ Steige na^^ i|2/3/»»«< 



unti {§te Unmnbmi auf Oos &mmtkMp\ obfem« a8s 

fhab^ fo bHUn bte l^intfrit Bifftrtt rtiie ^enrntratioti »on 

i/2/3/«^«^9 ^^ <^tti< ^^^ i)aire ^erniiitationeii »Oll 
i^ 2, 3/ « » » r bargeflcOr xoititn mifftti, fo muf au(||> bie* 
|cmge t>orf omnten / tit tit f^intttn ^ifftm hilbtt/ttt, f^^t^i^ 
bte ganje Conif^Iexion ^ unb bie gebadete Vermutatioii bo 
fiimntt }itgletd^ bat 3^i^^<> »^r ^otnplejrion« SAütt lann 
aber wd^ bte fSfdctoreti fo (leKen^ baß bte bttttent ^fferti 
ber 9ftei^e naif) i^ 2/ $/ « . . r fcnb , bann bilben bie Dorberti 
lijfettt eint 9)erniutarlon i, 2, 3, . . . r uttb jwar blejenfge/ 
bte t>tt erfiern bemdnbt ($) i({. Da nun ba9 ^eic^en bet 
erflern 9>ermiltattoti hü* ^tldftn ber Somplejcion felbfi be^ 
ftimOite/ unb berwanbte |>ernintattonett etncrles) ^fid^en W 
Un, (10) fo ifi e5 bel^ a3rf!tmnmng bei^ ^titfytn* einer Som^ 
^jlexlott , bte in N t^orfornntt, einerlei^. Ob man bie tjorbem 
Ziffern ber gÄctoren ttad) ber 8lf l^e (leKt, iittb bie ^ermu^ 
' lation ber l&intern Ziffern in SBetradj^tttng jiebt, »ie in 1) 
ttno '2) ober ob ntan bit J^tnterti ^'iffixn tt(idi) betfflei^e fteOt^ 
«ttb bie ^erniurrttion ber t>orbern Ziffern in Öetrati()tung 
jtibt 3' »• 79» 9^ 44*% 4?- 8a* 51. lö. 33 ifl eine ßoms 
ifitxioti in N fflr tt=:g, ^an fttUt bte Sactoren fo^ bafi 
bie torbern Ziffern nac^ ii^rer nardrOdj^en golge fommeti 

i6* 24» 33. 47» 5t^ 68. 79» 82* 95 

fo bHben bie ffintern ^if ern bie 9ermutation 

6, 4. 3/ h h ir 9p i/ 5 

9im Httit man bie Sa^roren fo^ ba|| bie ^intern ^tjfem 
nacf^ i^rer Orbnnng fommen 

51* 8ä- 33- 24» 95* i6. 47. 68. ?9 
fo geben bie Dorbern $if(txn bie 9)ermutatioa 

5/ 8, i, fi/ 9. h 4f 6, 7 

ibU^ beleben 9)ermutat{onen ftnb t^erwanbt; (aben affd et» 
tierle9 ^eic()en/ nel^mli4> bepbe *^/ fofgliA Ifatjauc^bd 
gan)c Comptejrion --^» J^ieraaljcrgiebt ^f ba^ mfttt 



s86 



X. fiHot^e, vhtv ^evtmtatUntn 



beh fSftt^ ffir N and) txWt, tDftitt matt Mt ^erttnitdHoi 
nent^oni/ 2,%.,.r hat^tüt, itU mit ü^ttn $t\i^ 
t)erfte!)t^ uttb^ bie ©tellett t^n ber ttnfen ün-gencftmt; 



1/ 2, 3. 



I^itrter iebed (Elentent in ba 



Stelle Jf 9/ 3, • . . my • « . fc^ret'ftt* 6o ijf atfo für r=4 



N = 



+ 


II. 


22. 


33. 


44 


+ 


31. 


1,3. 


33. 


44 




It. 


22. 


43. 


34 




31. 


12. 


43. 


34 


— 


II. 


33. 


23. 


44 


— 


3». 


22. 


13. 


44 


+ 


11. 


i». 


43. 


24 


+ 


3». 


2 2. 


43. 


M 


+ 


It. 


42. 


23. 


34 


+ 


31. 


42. 


13. 


34 


— 


II. 


4». 


33. 


24 


"*• 


31. 


42. 


33. 


14 


— . 


ai. 


12, 


33. 


44 


— 


41. 


12. 


33. 


34 


+ 


■ 21. 


12. 


43. 


34 


+ 


4«. 


12. 


33. 


24 


+ 


31. 


33. 


»3. 


44 


+ 


41. 


22. 


»3. 


34 


— 


21. 


?=»• 


43. 


14 


— 


41. 


2 3. 


33. 


»4 


— 


21. 


43. 


»3. 


34 


■ — 


41. 


33. 


13. 


M 


+ 


21. 


42. 


33. 


14 


+ 


41. 


32. 


23. 


i4 



n>el(t^ed ebe tt berfelbe 98ert( ifl n^ie in 2) , au0er M ^<^ 
IDrbttung ber Sdctoren in beii Somptejrionen^ unb ber Soiii^ 
flerionen unter elnanber, anber^ ift. 



5) Z)er SBettli Don fnm befielet an« aOen mho/liälin, 
Mi Cr - f) Sotctoren befle^enben @omp(erionen ^ wo in ben 
t)orbern ^iff^^^» ber Ja'ctoren , alle bie SIemcnre r, 2, 3, ♦.. r, 
ta^ n aufgenommen, unb in ben Wintern 3<tf<^^n auci^ äHt 
bie (Elemente i, 2, 3/ ♦ ♦ • r, j|ebp<f) mit ^nSnat)me be^ mi 
Dptfommen. 2)a< ^^'C^^t' K^^' folc^er (^omplerion ftn^^ 
fd^, toenn jiidn {te mir nm mnUiplicirt, uub naci>fte(^r/ viai 
bie baourc^ entfle^nbe, ^>ermutation in bem ffiert^e f&r N 



fftr dn Setzen Mt. J^ierau« ergeben jtd^ bie aUegeln jut 
»ejltmmuna beö ffie rtljie« fftr fnni» ' 

* 

cc) ^an ^äfuiU auf (SUmtntt ha, 3,,.. r, mit ^ni^s 
fd^^Ittg be6 D, in bie Dorbern ©leQen^ m^ aHe Slemente 
2/ 12/ 3/ « • « r^ mit ä(ttf fcl&IuP bed m, tn bie ^intetit ©tedett 
ter Sactoren, fo ergiebt ftc|> bie erfle @rrt)fle;iten. 

)3) ^ermutit^e man enttoeber aUt l^intere @tellfn itnb 
laffe t>xt loorbern unge^nbert^ ober man iptxmntitt aüt t^ors 
feern ®teIUti tinb la^t bie Ämtern ungeanbert. 

"y) 3m erfien Sade fd^iebe man in ®ebanf en, jtDifd^en 
bet (n - i)ten unb lUe n ©tette ber ^ermutotion ^ weld^e bie 
l^intern $\^ttti ber gactoreh einer Somptexion bilben, ein m 
ein/ fo gtebt ba0 3^4^^^ ^^^ babur^ entfleftenben ^ttmns 
tatlott bet SUmente i, a, 3 . . • r b«§ 5*'^^« ^^^ ^^m« 
ptejrion« Sfm anbern Sade fc^iebe n]an iu (Sebanlen itoU 
fetten ber C^i -* i^ten unb mten @teDe ber ^ermntati&n^ wU 
^e bie t>orb€rn Ziffern ber Sactoren einer Somf lejrion biU 
ben/ ei» n ein , fö befiimmt bie baburd^ entfie^enbe ^ermus 
tation/ ber @(entente i^ 2, « «\ r bad ^iid^tn ber (Scmfle^ 
irton. «ttf bfefe Slrt ijl für r=5, n=3^ m=;2 



ßii 



X. 0lot§e, über ^ermutaetonm 



tiA4 ^ e>^flen SIrt 



tiad^ ber anbim Sri 





133*-^ 


tt. 83, 


44» 55 


£38= — 


»1.23. 44*55 


f 


+ 


11» 23, 


•45.54 


+ 


II. 23. 54.45 




+ 


II* 24. 


43. 55 


+ 


It. 43. 24.55 






11. 34. 


-45.53 


— 


11.43. 54.35 


1 


- 


Ilk 2$. 


43' 54 


^^a^m^ 


II. 53. 34.45 




+ 


II» 251 


44- 53 


+ 


II. 53. 44. >5 


1 


+ 


13. 21- 


44.55 


+ 


31. 13. 44. 55 




— 


13. 21) 


45v 54 


*— 


3t. 13» 54.45 




*- 


13. 24. 


41» 55 


*^ 


3t, 43» 14. 5J 


t 


+ 


13. 24: 


45» 51 


+ 


21» 43. 54. ^ 




+ 


13» 35, 


41. 54 


+ 


21. 53. 14.45 


, 


. a^ 


13. 25, 


44» 5 t 


— 


21. 53. 44. 15 


/ 




14. 2I< 


;43»55 


*— 


41. 13. 34.55 


1 


+ 


14' 21. 


■45» 53 


+ 


41, 13. 54. 2i 




+ 


14. 23, 


•41» 55 


4- 


41.23. t4»55 


, 


— 


14. 23. 


45.5« 




4t. 23. 54, 15 




'- 


14.25 


41. 53 


^^ 


41. 53. t4. 25 




+ 


14. 35, 


•43. 51 


+ 


41. 53. 34. 15 


■ 


+ 


15» 21< 


^ 43» 54 


+ 


51. 13. 34.45 




— 


15. 21, 


'44. 53 


. *— 


51. 13. 44. 2< 




^^^ 


15. 23. 


-41» 54 


w- 


51. 33. 14.45 


« 




15» 23. 


44» 5t 


+ 


51. 23» 44. M 




+ 


15. 34.41. 53 


+ 


51.43. »4.35 


• 


•^ 


15. 34. 


43.51 


— 


51.43. 34. »5 



^tpU Sbirrjteffuttgett f^tUn etnetle? , ati^ex bai hit Örb« 
iimig »et gactereti In beii gomplc^lotien, unb ber ^Somplct 
itiottf II unter ef «anber, attDer« Iflf* S^ 3 Jebt bfe eomplejtiott 
14^ 13» 4n 55 f tt btx f rflrit JDÄrlienung ^ wenn ftiait im 
f(^^tt öJe iweite unb MtU ©tettr eine ö einfeuertet > Me ?>er» 

tttnf Äffen 4, .3, 1, h 5 *frett 3et*en + \H^ fölglii^ ^ 
«u^ t»lc 6«mpte(on +* €bfn f^ gfcbt bfe <5om|)IeTtoj! 
4^» 5ä« 14» d5^ in ^er andern ib(if|l[cattng^ ivenn mM 



|n>tfcfien 5et er{!en utib jn^e^Un ßuUt eine 3 einfcl^altet/ bte 

^ermntatfon 4, 3, 5> i, ä^ betreti ^eic^eh — fp, fo&(l(| 
l^at bie , ßomplf rlon ^6) -^ ♦ JD,i« mjt ^unneti betficptte^ 
trti ^ifertt ftnb l^ier bte eingef4>offetieti. ^) 

t 

6). 3(uiS ber 9latür ber ^emtüMtiottett ifl irttr> bAf 

m. fni -{- na. fo2 + n3. fn3 + . . i + 0^^- fej^ = N 

i^enn in jeber Som^Ierion in N müf eitiec ber Sactoreh tn^ 
i2n, . « . rh ^orlotnmeti/ aber ed tann auä) nur einer* bat^ott 
in ieber (gom|)Ifi'ion t>cr!ommen. Sben fo ntnp in jiebet 
tEom^feion in N einer ber gactoren ni, . t2, ^3 . . . t)or^ 
fommen/ aber ti fann au^ babon nur eitierin ieber Conti . 
f^lejripn borlotnmen; ^ 

* • 

7} Senn n unb m t^erfd^ieben ^nb/ fo i(t 

tn. fini + i2n*f2n4+3ia. f3m4i 411.14111+. ii + rn.frmäd 

X)enn bie ganje Steige entb4(t lauter @om})Iei'ionhi bon 
V Sactoren , tbo in ben borbertt SteDfen bet gactoren alle 
^af^Un öon i ; i . r öorfOrttrtten , in ben ^fniertt @feKett 
über, bie ^a^l m feblt> dagegen aber h jwcijhtal bbrlfbtnittfi * 
SeDe Sontplejirioh bie biefe Sigenfdl^aft f)at/ tüuf in brt 
pttifie jibe^mal t>or!ommen; benn miin orbtie bie ^mctortU 

b) 3)re 3et<6en (u betnäßerlfte von fnm für r=k, fini beriHel^d 
nad) brp be^ben 9(rten^ eb.f n biefe Iben tpte in bem SSer^ 
tbe »ottN für r^k— o meim n+mgerabe i(l^ unb bte «mge« 
f e b r t e n^ wenn n+m ungerabe i^, tbte bter. & orrftebt ft(9 . 
hebmltcb/ baf bie ^ermucßtioncn unter (l<b gttt grörbhet jinb. 
2)ftbec bat bie erfle QompUüonf mt^e beo brpbcn Sirren ei^ 
nerlep ifl f tönnn nfm gerab^ itnb— wenn ut^r Wte bier^ 
iiiigerabe i|l/ unb ba^ S!eic«en jebet folgenteti »permutation/ 
ober bi(? }U^eb6U8C ^ötnpleribti, litt ffcb «u^ ben beteten bet 
docbergeben^en/ nacb eben ber ^e^tl \vU tn (3) brfltiumetl* 
2)er tBewet^ gtänbet ftcb «uf 8. i ^uf- S^t r = 8 ftnb bti^ 
ga^eit tn r57 näcb ber Öietbe eben fO/ wie in N fAr rsr i^ 
unb in ($4 bie untgefebrten. 



« 



{I90 Xl fKot% über ^ermurattenen 

ip, bikf tk torbtro ^iffinrii ia^tn in Striae iid(^i/3^3«*«T 
fat>, ioWUn bte (^itrtrm Ziffern eine ^ennma^iL ,bcr 
V dcmiitte f / d/ 3^ * « * r, tooiititicit aber m fe^^ tttib tüs 
fßfim D ixDtpmal vothnMU ^6 Ummt ta* n ^tt iti ber 
ptm tuib qeen &UU, Don bf tr Sinfen an ^ntäfiMf uvb tS 

« . « • pm « « « qn « « • V 

fp limnttt tiefe ^umpltxim t^ einmal in pn. rpm mtb ba 
^ fU ba0 ^cic^en wie bie ^mf lejcion in N 

« « • 4 pm » « « 4 qn • • « > 

bal anberemal in qn. fqm > ^iet ^at jie bat ^efd^en me bie 
^nsflexion in N 

« « « pn « • « qm • • « • 

8enbe 6onq>Ie)E;tonen aber ^aben ,terfdi^iebene ^etd^en ^ toeü 
be9 ben 9>evi>uttaitotteo/ bie bte ^intern Ziffern btlben ^ biet 
bte ^leoteme n nnb m in ben CteUen p nno q bertattfd^t 
ffnb« €< ^en ftcf^ alfo beybe 6oniple;i:ionen auf, nnb 
fonfl fonn biefe Somplerion/ mldft aKe barffeüt^ xctiut 
nidt^t botfomnie<u ^1 fey j. 99* r = 9 ; n =^ i; m = 4 
fo ifi f&r bie Sompiejrion 

!?♦ »3» 31- 47» 51* 66* 72, 89- 98 

p:^3» q=59 nnbftefommtDor/ einmal in 3ut3^, tmb ba 
(fOt fte bad 3^i^^ ^i^ ^(^ €omf Irjrton in N 

^5* ^3* 34* 47- 5i» 66- 7a. 89- 98 
ober wie bie 9>ermntation 

5/ 3/4^ 7/ 1/ 6/ 3/ 9/ 8 

bM anberemal in 5i«f54^ nnb ba l^at ffe ba< ^eid^en tote bte 
Spmpkjcion in N 

15- 23» SU 47* 54» 66* 7a» 89. 98 






I. 



I 





\m^ i^te 'iltmtttt)ms auf bca pimmtduniptohtmu »^i 

5/ 3/ h 7f i 6, af 9, 8 

^lo^ bie Slimente i ttnft 4 in bm^retteö j unb st^imttfd^ 
ftnb (tvfgen 7)^ mithin l^c^eti ftt|^ Me bei^Mi eomplextoiif » 
auf* £^enfpißfttrr = 4; 0=2; m=: 3 



(13. f 13I ■ 

|22.f23/ ^ 

*♦ l + 12» 2K 32* 44 j 

- 12* 2I* 34* 42 

- 12* 22» 31. 44 
+ 12» 22* 34, 41 

+ 12* 24* 3K 42 

- 12* 24* 32^ 41 



-II. 22* 32* 44 

+ H4 22» 34* 42 

+ 12* 22* 31* 44 

- 12. 22*, 34. 41 

- 14. 22. 31. 43 

+ 14. 22, 32. 41 



/S3- f 33l _ . 

+ II. 22* 32. 44 

- II. 24. 32. 42 

- 12. 21. 32. 44 
+ 12. 24. 32. 41 
+ 14. 21. 32. 42 

- 14* 22* 32. 41 

- !!• 22. 34. 42 
+ II. 24. 32. 42 
+ 12* 21* 34. 42 

- 12. 24. 31. 42 

- 14. 21. 32. 42 
+ 14» 22. 31. 42 



g) 9B€nti n imb m berfc^ieben fttib fo ifi 
Di«laii+n2*£Di2 + 03.fin34...«.4.iir.finr rro 
2)enn bie ganje Steifte ttttWt lauter 6ciit))(f;i:ioneti boti 
r S^crorett , xoq in beti l^inteni 9ttütn ber Sacioren aOe 
^a^Uvi toni • . . r Dorfommeti/ m beu bcrbern ®feBen ober 
iU ?aft( m feftlt/ bagegen aber iwtpmal borfommn 3ei 
be SompIexiDU/ bie biefe Stgen((^aft f^t, tnu$ tu ber Ktifft 
iweyrral t^orfommen« 2>enn man orbne bie Sactoren fo/ 

X 2 



ega Xr diot^, Aber ^tmutatxmm ' 

t^f bie ^tatern Ziffern bÄi>on, ber Äel^e niid[> i, a, 3 ♦ . . « 
ftnb, fo bllbeti bi« borbern Ziffern «lue ^intiutatitn bet r 
eumtntt 1, 2, 3 . ♦'. t, worintien aber m f«^lt, unb böge« 
gen n awc^mal tortommt €^ lomtitf b«« n tor in ber 
ptett ttnb qten &ttVie^ wtthtx iintin an geregnet, unb ei 
fey q>P/ ober bieSompleiri^n fev 



♦ • • ♦ 



np « « . ' • DC[ ^ t ♦ » 



fp f (ntmt bfefe (Somjjlexfon bor^ e innial in np. fmp, tinb bÄ 
^at fie ba« Betd(^eti/ toie bie Sottipiejtion in N 

^ 4- . . top «»««tiq*«^«* 

baS «nberemal in nq^ßpq/ unb bd l^at fte bo* ^eic^eti/ »le 
bie Sw«|>le;cion in N 

4 « ♦ « np . , 4 • tti(j, « * 4 * 

Se^be €ompIe;(fionett aber Ifaben «erfd^tebene ^etc^en/ »ei( 
be9 ben ^etmutationen/ bie bie t^orbern Ziffern btlben^ bloi 
bie Elemente n unb m » in ben Steffen p unb q t)ertaufc(^t 
ftnb. (E6 ^eben fi^ alfo belebe ^ermutationen auf, unb 
fonjl fann biefe Sontpiejrion/ welche aUt barf!ellr/ mitee 
fliegt Dorfommen* 6« fe^ j. 58* r=9, n=7, m=±5 
fo tommt bie @omp(exien 

41. 72t- 33. 84. 15- 5t6» 97* 78. 69* 

m, einmal in 7a. f52, unb \>at fit ba^ 3^tc|fett «Die bie dtm 
pUxion in N 

4Jf- 53. 33- 84. '$♦ ^6* 97. 78. 69 . 

ober wit bie ^^ermutation 

4/ 5f 3/ 8/ I. Ä, 9/7/6 

ba< anberetnal in 78. ^58/ unb ba l^at fle Hi^ti^tn »ie bie 
^Eemflejrion in N 

41. 12. 33.^4» 15- ^6* 97» 58. 69 



mb i^te 2trih)<?nbuni$ aufbdö &inünaHoniptohUnh 993 

pberwir bi( 9)ermutatlott 

4/7/3/ 8/ 1/ 2, 9/5/6. 

S3^9be ^ermutationrn a6er ^aUtt Derfd^iebetie S^ic^^nV vft<if 
bie &mtnt€ 5 ittib 7 ttt Vm ^UUen 2 titib 8 j>ertattfc||t ftnb 
Cweg^jj/ mitl^m t^efecnfic^ bie (e^ben (SonifMotini auf. 
Sftenfoi^fAr ^=^=4; msx4; ns=:.j. ;. 




|x3-f 43| _ 
|M f 44j 



=0 



>.i 



+ 



II. 12. 23. 34 

II. 13, 33. .34 

II« 22. 13. 34 

II.' 22. 33. 14 

11; 30. 13. 34 

II. 33, 33. 14 I 



+ 



V " 



+ 
+ 



ti« la; 33« 34 

II« la« 33t 34 

ai« 12« 13 54' 

iit 12« 33« 14 

31« u« 13, a4 

31* 13, 33/ 14 



+ 
+ 



!!♦ aa» r3* 34 
11^ 33* '13* 34 
31« 13« 13. 34 

dl« 33« i3t 14 
31« 13; 13« 34' 

31« 33« 13* 14 

m 

II« 33« 33t 14 

11« 33« 3 3t 14 

31« li« 33* 14 

31« 3a« 13* 14 

Si« 13^ 23t «4 

31« 33« 13« 14 






«t^fljftttlgi. . . 

m I* 9 3 n ff ' 

9) xs(i«&iiH«sJäm+5.f3m4^v+s.iam4'«».+s,ihii): N 

9en^fU« 
SBegett tit gegcSmeti ®(ci(^ungen if 



P94 X* 9to(^^ ä6er ^ffmutatioticti 

t X f s 

8« f im =; n* f im. x + 1^« f im. x -f- 13*^1 m« x 

m r 

+ • • .-f im* f im. X -f- ••* + if • f in^ 3C 

f.f2m=2i.f2m.x+22.ßm.x+23*fam*x 

- ■ m f 

•f «.•+2m.faffi.x-|.«..+ar.fam«x 

3 I 1 S 

f. f 3m =s 31. f 3m. X +3a. fjm. x+33. f3m^ x 

■I . r 

+ . • • + 3m. f 3m. K + ••• 4* 3r.f3m, x 

• • • • 

s, f nm =: ni« fnii).^ 4- ^i- ^^i* ^ 4- °3* AiiQ*^ 

4- • * . + nm.fnin, x + ♦.. + nr. f dIii.x 

• • • • • 

s; f nn ^: ri. f rm. x -j-ra, f rm, x 4- 13* f nji. x 

4" • « « 4 ^^* f f ip* X 4* ♦••4' i^« f nn/x 
JDie 6«imme ^n mien fBerffcafreÜ^r redetet J^miti bi«Q|(el(^ 

in 

I ;(' 3 B r m 

* s»fim-|-s.f2m4'S*f3m4-*«i4-srnm4-M4+^Q^n^=^ Nx 

1001 otrf bif gegebene 3(ttfI5fittig fo(gn 



Vtiberer a9ewet*« 

^ -^^ 0?iiti fiAfHtvfre bie in ber ffnflbfbng gegebenem 0frt(i 

fftr X, X, « « . X, in* irg^lEi fioer ber gegebenen CMeic^um 
gen^ I« B* In ber aten/ fo erb4ft man : 



I 



M 9K N = ni* fii*$ + ni. fai.» + nu f3i#«, 

n r 

a * ■ I' • • a * . " 

na X N = n2. f la. s +n2, f 2!Z» s + na. ^32» s 

n r 

3 I a 3 

»3 X N = 113. f 13. s + 03. f 23* s + »3» f 33» s 

+.».+n3.fo3*» + .'* + n3f'3*« 

• • • - • 

m I 2 3 

um X N = ]3m«f tm « s 4* nm; fam. s -f- nm. (371^ . t 

n . ■ r 

+«•• + i^m. fnm s -I- . • • 4- nmXrm s 

• • • • 

• • • • 

r 13 S 

nt X N=: nr, f ir. j -f- ör* f ar. $ + an f ?n « 

tt r 

■ ■ 

^\tt t({ bie @ttiiime ber ntrti Serdcalreil^e rechter Jj^otib ttf 

n 

9(etd^Mti)ei(l^tt«^ = Ns tid(|^ 6)/ aller &brigeii^tiad^8) 

I a 3 r n . 

ni.xN+na-xN+n3.xN+... + nrxN=: Ns}»armt# 
bie Ute t^on beti gegebenen @(e{d^ungen fofgu . ^ 



1 1 £ f 

:[o) ^i feyen gegebftt {Ar r unfeefannte Or6|[en 7ry»y» 
r 

y/ fblgenbc r fUeic^nngen. 



• • 



r • 



. i 



• • • 

i96 X. Stoe^C; ji6(r ^etmutationen 

I l 23." n f 

v=iiy+aiy+3iy + .4.+niy + ,..4-ny 

v=i2y+23y+32y+.,^+iiay+*,,+T3y 

31*3 ^ r 

y=i3y+23y+33y+.i» + n3y+*-*+'3y 

• • * ^» • ■ ♦ 

• ♦ • • • ♦ 

\ • 

m I 2 3 ß r- 

V— iiny+25ny+3i^iy + , . , +pm y + ,.. + wn y 

v=s:iry-fir y-ftßry +;!.'+ ör y+. .♦ +rry 

vJnixix.fDLy+2ijfpi*y+5Lfni*yw.+nLfoi.yo.+.>rJ.ftiy 

* I i^ 3 n ' 

v,fn2±p^fn2.y4<a2Tn2.y+3a.fa2.y.«4+n2.rn2.y*..+r3,fn2.y 

.3 . I * 3 n ' 

T.fn3c:i3,fn3y+23.fn3.y+33 fo3.yM^n3.fn3.jr.,.+r3 ins y 

V, fnm = jm. fnnj/ y -f" ^'^^ ^"°^.^ 7 + 3™* ß^^^ Y 

r 1 a 3' n » 

v,fiir=;|r»fnr*y+2rXnr.y+3r.fnr.y ,..+nr,fnr.yM»+ rr.&r. y 

^ter iff bte Gumme ber ntm S3erticalrei^e redj^ter J^an^ M 

I - a 3 m vT 8 

V.fnx + v»fn2+ v»fn3U. + v,fngi^^.^. Yvfpr =? Ny 



ein attberfr fdzmii liege fiäf tple fn 9) »ermittelfi 6)^ 
unb 7) geben ^ voeun ntart bte in ber 9(ufI6funü . f &t 

y. y> y ♦ ♦ * y gegebehen ®ertl&e, in ii^etib ettier bft ge^ 
gebentn @tetc|)tttigen }•' 3$^ in bcf mten («bjiituirfe.* 

ein brittcr i^mti^ litft ft«^ fo ffi^(n| 

!Bertattf^t man bte erflernnb-^mi^te @telle iebed ^^ 
ftdenten mit einanbet/ ober fe6t man öberatl (Im bed@oei> 
ficienten pq ben Secfficfent qp, fo Meibr N ungedubert , »« 
leidet wi ber bpppelten 2>ar|ie((ung f>tfn N nac^ ^) unb 4) 
erhellet/ unbrnmge^t ftl^er in finn, uhb umgefe^rt/ tt)elc^e4 
barau6 erl^rOet tttnn man fnm nad^ ber -erßen Mxi mx $) 
nnb flnn nadb ber iwe^ien ^rt «itwicteö, '" , 



:• 2)aniw bie.^fei^uwgfn in lo) otiS b^nen iit Sfufooge 
gegebenen entjlel^en / wenn man äberad /} 

^att s X unb aSgemetn pq 
t fe^t ' V y s « qp ^ , 

fo entfielt b^rdf^ b|e gel^d^te ^nbfiitntioit/ gu^ ber bortfgen 
$ltt|lbfung 

m I 3 5 . ^ . r 

X =;: (s» fiin+ s. f2m + s» £3111 . ;, + s. frm): N 

bann fär ben ^aU fitr 10) bie 9{uf[5fnng 

m I Ä 3 r 

y.= ( V. fmi + V. fin:^ 4. v,fiii3 ♦ , . + v.fnir): N 

ftn», 

II) (Srtluternng* <S« feigen gegeben fnr 4 unbei 
fanhte 0rbpen^ bi( bter ^leid^angen * 



< » 



t9S 



X. 9tot^/ &Ser ^(rmueotiotiiti 

a) s = ax + bx + ex + dx 

»12 3 4 

s = ex + fx + gx 4- hx 

$ I a 3 4 

s = ix + kx + Ix+mx 

4 «' * I 4 

I = nx + ox + px + qx 



l^iP 



1 « « S 4 

/5) X = As + Bs + Cs + Ds 

2 I a 3 4 
X =1 Es 4- Fs -f Gs + Hs 

3 I »3 4 

X == Is + K$ + Ls 4- Ms 

4 13 3 4 
X = Ns + Os + Ps + Qj5 

WO A, B, « « « ^ Up« bur<|> a, b, ^..% NfHnmit ftnk 

Ißire »an 4tt4^ 

I I » 3 4 

y) Vi= ay + cy + iy. + ny 

d 1 Ä ^ 4 

V = by + fy + ky + oy 

3 13 3 4 

y = cy + gy + ly + py 

4 I ' * 3 4 

V n= dy + by + my + qy 

foifia»4^ 



I • 



t> 



a I 4 

*) y = Av + Ev + Jv + Nv 

2 I 2 34 

Jr = Bv + Fv + Kv+ Ov 

} 1 Ä , 3 4 

y =r Cv'+ Gy + ^^ + Pv 

41 2 3 4 

y s=: Dv 4- Hv + Mv + Qy 

retten bei Soefftcilentrn in Serttcalretbcti, tinb xxm^tUf^tt, aber« 
ge^eti^ f9 ftabet lüi a9c(^ ^19 ben tTitflkfuRg^gletc^ungett 



SBei^fpiel <S<ff9gegeBm 

« 

» I a 3 , 4 5 

$ = x+ ax+ 5X+ ixx + jx 

« » * 3 4 5 

$ = 19X + 15X+27X — igi — 13X 

3 I « 3 4 51 
s =-4x + 6x--Tiox4- 34X 4. ^x 

4 1 » 3 4 !P 

s = 8x — 17X --!• 3x + aox.+ i2,x 

51 a 3 4 5 

s =- 13X + i6x — six + 14X -f a6x 

f^ fiiibet ft(tf bttrcl^ attgefielTti Sm^fnuttg ^ 



■ I . '. . " I • 

58578855 3C = - 383650 s + 133135 s 

3 4^5 

+ 74805 s +153835 S + 46040S 

2 1 « 

a578855x'==- 465681+60891^ 

3 4 S 

+ 83487« - 4?35Q5 + 33979« 

3 . I ^ 
«5788553^= + 315468 s — 361Ö7S 

3 4 5 

-.'93397 s -.- 657555 ^ 40349 s 

4 I !% 

J178855x = + 53503s— I0102S 

S 4 5 

+ 1173835.-1.333®« - 54379 s 

5 1 * 

>578855^= + 11^8^4 s + 5304s 

• ■ 3 .- . 4 5 

- i5?ooi s+ 56530 $ + 97988 * 



aSdre dier gegeben 

I t « 3 • 4 5 

V» y + 19/ -^ 47 + 8J •-' »3 7 

a i i" ■' ' 3 4 *■ 

v= 3jr + i5y + 6y - 177 4- »6 y 

I I 8 j 4 » 

v= 57 + ^77 " I07 ^ »7 - ai 7 

4 I 2 3 4 f 

v==ny - i8y + 547 + aoy + My, 

5 I a ^ 3 4 5 

\* 7? - uy + 9/ + i^y + 26y 



if ttb t^re "HmmbmQ wfbai ^iminaüoMptohUm* 3oi 



0! 



* ^ 

) folgte attcl^/ ol^ne eine neue Sted^ttutig t^orjunel^men 

3^788557 = ^ ^8365ov- 46568V , 

/ 3 ' 4 5 

+ 5i5468'v + 53Sp35v+it2824v 

»5788557=+ 1^3135 v +60897V 

3 4 j 

- 36187 V*- IÖI02V4- 5304y 

,3 I a 

»5788557— + 74805V4- 82487'V 

3 4 ^ i 
^ $3397v + ii7383V^ 153001 y 

4 I a 

ft578855y = +^53835v^ 42350V 

3 4 • , S 

- 65755V- i2370v + 56530 V 

5 \ ^ 
' 05788557== + 46040V+33979 V 

'3 4 5 

. - 40349 v-. 54379 v-f. 97988 V 



12^ Sft enblici^ fÄr \^tti p unb <l, pq =1 qp, ober l|! 
Be9 ben gegebenen (S(et(^ungen /. fär jlebe^ m bie mte J^o* 
tt)ontaIrei$e ber SoefftcientcH ^ mit b^ir mtett 9)ertiea(reil^e 
berfelben einerlei ; bie J^orijotitalreil^ett neOmlici) toti obütt 
^er(kf) / unb bie SSerticdlret^en / 9Dn ber Sinfen mä) M 
Slccl)ten ju gerecfjnet, fo ijl an^ aßgemcin fpq= fqp, obe< 
i\t tntt ^orijontalrei^e ber SoefPcjenten > mit ber mttn , 
^erticQlrcilSi^ berfet^en^ auc^ bei^ ben SInfl&fung«g(eidf;ttngen 
einerlej^i $5 \t^ )» 99» fAr fec^« unbetannte ®r5pen 1 



^o% X« SKot^e^ ober 9>erntu(acionm 

1 I A 3 4 5 ( 

s=:ax+bx + cx4*dxHhcx + fx 

2 1 9 3 4 5 ^ 

$= bx + gx-l- hx 4- ix+ kx+ Ix 

) I 2 3 4 5 6 

s=2 cx-f-hx+mx-f-D^L + OK + P^c 

4 I ^ 3 4 S ^ 
s= dx+i^+ox4- qx -frx +tx 

5 1 2 3 4 5 <l 
s:=3 ex + kx4- ox 4* rx + ux + vx 

6 I » 2 I 4 s 6 

^ S =: f X •{- Ix + PX -f ^3^ + VX + WX 

I I a 3 4 5 6 

x = As -f-Bs + C$ +D$ +Ks +Fs 

2-1 » 3 4 5 d 

x = Bs+Gs+H$ + I$ + Ks +L$ 
312345 6, 

x=Cs + H$+M$ +Ns +0s +Ps 
412145 6 

x=Ds + Is +Ni + Q^ + Rs + Ts 

512345 6 

x=Es+K$ + 0$+Rs +ÜS + V$ 

6123456 
x=Fs+ Ls + Ps 4.Ts + Vs+Ws 

WO hU Soeffcctftiten A, B» C, D, £ « . « W 6I0« Kttrc^ 
a, b^ c • « • w beflimmt »erbett« Sine Slttmetibung bujW 
&afit$ fttibet ft(b in meiner anttmixa aufgef&brc beftnMi« 
üben SIbbanbInng Aber bie Gummen ber Sombinactpnen M 
SBurjeln in b^b^^^n (Gleichungen* 

. 13) %&t btejenigen / benen ber ®thtm(i> ber ^evmu^ 
tienrii nocb titcbt geläufig i|i^ lifft ft(b ^ie ia 11) gegebene 
ßrlduterung^ nnabbingig i^oii bcn ^timuMmtn, fo ere J 
toeifen« 



unb i^re Tliimenbuna auflag &mimhntptohUm. y>$ 

Ststfttfntit man tie tl(r{(|>utigen )?) tu betten t>oa «) 
fo ftgeten ftcf^ fDigenbe <|(it(t)utTgen )ur fl3e|!tmmting be» 
nnbefonnlen Soejfftctfnten A> B, C .%» « Q: 

«) aA+bE+cI+dN=i 



cA+fE+gl+bNso 
iA+kE+lI+mN=o 
iiA+oE+pI+qN=o 

aC+ÜG^-cL+dPso 
eC+fG+jL+hP=o 
iC+kG+lL+mPsl 
nC+oG+pL+qPso 



aB+bF+cK+dQ=:o 
eB+fF+gK+hO=:l 
iB + KF+lK4mC>=o 
dB + oF+pK+ qO=o 

aD+bH+cM+dQpo 
eD+'fH+gM+h^o 
iD+kH-|.lM+mQ=o 
nD+oH+pM+q^=l 



Gu^ftUuirt tniin (liiigrgen Wt 9lei(^ung(n in «) In »«im 
itt y3) f» «dcbtn ft<l> folgen« 9(ci(&ung(n/ }ur Seftimmong 
ter nnMannten Soefftcienten A, B . . . ^ 

^aA+cB+iC+nD=i aE+cF+iG+nH^io 

bA+fB+kC+oD=o bÄ + fF+kG+oH=i 

cA4-gB+lC4-pD=a cE+gF+lG+pH=o 

dA+hB+mC+qD=o dE+hF+mG-KH=o 



al+ eK+ iL + nMso 
bl+fK+kL+oMxo 
cI + gK+lL+pM= I 
dl+hK+mL+iiMco 



aN+cO+iP+nQj=o 
bN+fO+kP+o^=o 
cN+gO+lP+p^:=o 
dN+hO+mP+qQ^=l 



Ciitib nun bie ©let^^ungen m r> gegeben ^ fo I^ßt ftcf) bie 
8li(j(^tigteit ber ©leid^ungen in S) Iet<^l fo etweifen : SRan 
mnlnplictre/ bie i^ier Gleichungen in Y/ na(|^ ber %%\^i mit/ 
A, E, I, N, jb Ijl 



t I . i ' 3 4 

Av =: aAy + eAy + lAy + nAy 

* ' i I a 3 4 

- Ev = bEy + fEy + kEy + oEy 

3 t « 3 4 

, iv 2= ci y + gly + iiy + piy 

« • > * 

4 %. « « 5 4 
^-\Mv^aNy + hNy +mNy + qNy 

Slbblrtman biefe t)ter ©Wc^ung^n Jufdmmeti/ fö Ifl/ tote 
au« t)eti ^(eid^ungcn in s) erhellet, bte erflelBerttcalrei^ 

folg«* ' 

i 2 3 4 i 

A t + E V + I V -f N V = y, »nb hM tf! bU erflS« ®t<b 
^ung in (^). &tn fo (äffen ftd^ bie übrigen ®(eic^nngen in 
i) «rweifen* 

£)ber^ ntittt fubjtttuire bie (Hleic^ungeh in i)^ in}ebet 
ber ®lei(i^ungen itt y), 3. SB» in ber erfliht^ fo er^^lt mati 

t t i 3 4 V 

, V = aAV + arEv 4- ^Iv + aNtr 

I * 3 4 - 

4- eäv + ePv + cKv + eÖv 

4 2 3 4' 

+ iC V + iGv + iLv + iPv 

i i 3 4 

+ tiDv + dHv +nM3^ + nQjr 

^itt (fi/ wie mi ben Oletd^iitigen in ^erbeKet> Üt ^m» 
Hie ber erflen ^erticalreil^e ttä)Ut J^anb be« ®(eid^^etr«|fb 

^en< ^ V^ ätfer äbrtgenrizö^ felgliclfifl bie @f^td(^uttg ric^i 
tig4 S^en fo lann man bie ®(cic^Ungen in i) in ber ^ttt^ 
ten/ britten unb t»ierten^@(eicf)ung>on y) fubffituiren^ iiiiS 
W triflft ii(lem«l eim 



/ ' 



V« 



• \ 



ml>i^)st%ntpmtm)fi%mf^ 3Pi 



IßM tön t){er mUümm Ort^ßett gilf^ Mßt fti^ eliiä 
fo, &on ntrl^rern ertDeifen^ alfo Aberftel^t man, awi) of^nt 
^ermutationen |tt pilft jtt nel^men/ ^op^ .mnn htx^ ttn g ei« 
geSetien @(ei(^un0eti^ J^ori^otitatrijlfnt ter Soefftcimtfti 
in 5Jeriic<ilreibett , iwb umgef eJ^rt, äterge^eii^ Jo niu^ btet^ 
nuc^ t<9 ben 2lufI5fung^9tdi^ungett*patt^ ffie^*' 

ton iß nneberum brr.&iaf m Y:^) etile nnmitecäirre Sof^e»"^ 






Änmerfung* g)rtB bk gtfflt fttng b{efe«^n>8I«h«wii 
^erttturattotten ab]^angf> l^aben fd^on Umttlt: Bezout 
(Theorie generale 3es Equations algebriques) imb Cra« 
\iner (Introduction a TAnalyie des Ijgnes cburbes, Num% 
I et II de rEvapouiffement des Inconnues% .tteber bi^, 
feelobf n ©erfa^rniigöai'ten fie^e öian ior jfiglic^ J^^^^»^« ^'^rtyf» 
^inbetibttXg'rjßöfr^bO RSdigcri Specimen ana-; 
iyHcurn'äeUiieis curvis fecjirfaförtinis. Sä biffer Ißöw' 

yrofclem ' öerfd^iebentlid^ c o m t i n ä to r r f ^ '^glorbtier «nb 
DentRc^ bargeftf Bt. «=) Jbic' 9?tti|rigreit bet bafettflf t)ön J5[l««: 
»fn6W0^ tfegrtettftt «egel <u18ie|lfmwahg*ier3d(^en (Praef, 
p. XUlU)txWtt ^)ier Äuri; r^ttf; »f rSird^f gleit ber 
von ^tari\im'f^titU^^^^ 

fofgt «uf Tö ; bentt für jfbeB derangement, vHt h "^tmlt 
tttttxitf Immt t^ittim Stm^xäVtln^mxi^m JttfEe^etf* 



4«; «. • . V,. -J ^i .. , '*■ '* 






'•y ^Wtt ÄttHifiMtÄ be^ 9HT»itta«0!^f>trtte*«f «r. t.-ö. Ifr for 
it^oM in ^nfel^ung ber c o m H n a t o t i f <b eA j^Hioibiiting it)tbt 
folge ber ^ecmutationen, alö avkäf iniBeaiepuiii äirf bte ben* 
felbea DoriufeHeitben r nad» finem bfflimniltenSnT^iide 
Iq beiflimmret lKbme<bieiuti9 auf eittaitber folgenben' 
8e|i*e»/ tt ««b — — / Dbetwngefebn, (olelÄt, bgfbie 

' "''^n'^'jlt l>arfteCIöft4 be« ®e«bf< tet>er ^ffftebkeir-uiite. 
f<tnttreii:9i;6fe nMüt mrlfjeil elfbibert/ af^JttAii notbte b<irif 

' bte ^ud|)fiabeii utib $ei(ben «ufcbreibcn. S^nt tptof • Oti^tle 
bat biet aüti au< Üod combitiatorifibeiitdf griffen abgeleitet . 
nnb gered)tfertigt / att4» ba^ ^Itmfnation^problem notb «nf 
«iibere verwgnbte ®44e etflre^t» . J^i nJbt nhMtik § 









u. 



» • 



f 



do6 XL 9t0t^/ iotataud^cÜBfe oon potenten 

f 11 I I I ■ ■ ■ ■< • Ti i ; ■ 111 H ' » . ■■—.-• 



'J 



XI. 



9te(a(tonen ber iofalaxMbvuäe t>on ^ofenjen Befen&erer 



» < 




• • i 

VDonnoen Stelationcn i^vti l^of^aH^j^rÄdfeti all gern ein er 
St < i^ e ti / ober foI(l(^er ^ 6ey ebenen t\t Scalen allgemem 
4|8Senommfa perbep / entölten ftnD (ber^Ieict^en j. ^« in 
nteiner 9(66ant{^n0: Forjoiula^.de Serieru» Eeverfione 
demoDftratip;.vniMerfalis, unb m ^ettn 9>rof. 5^fafff 
^uff j(;en im erj^en 9anbe be0 SKrcJ^^i»^ ber reinen unb angea 
I9)anb,ten ÜRtu^em^^il / ingleid^ejn in ber erflen nnb )n>e9tfn. 
^amttilu»^ cofibbiatorifc^ « aual^tijfc^er 9ib(ianb(ungen *ft((^ 
ftuben)/ fo giebt ti bod^» außer biefi^n aUgemeitifn Sormefo, 
f&rbefonbereSlelffen pt>it @caUn «od^ befpnbere , toiU 
d^e »or)äg(ic^ bann ^ wenn eÜ )u ber numerifd^en SSerec^/ . 
itttttg fokt^er !^oftala«<br4dtet{oMiit^. i>oriftgii((^ htmifUt 
mb nAglt<|pffnN ^ . 






3«. 3n bem brieten 9aragraf>l^ meiner nur erniS^ntctt 
tfbl^anblun^^ ijl bie^ f&x bie a Ilgemei n e @c4lt 

i/ • » . • 

geltenbe lofalferhul 

$ap""Ä (n + j) + (s + d)Äp*°Kn + (s+2d) i:p™Ä(n-i) 



f" 5 



6efonbert m*fit>urWj^r 9{ei§em 30t 



; . . + (s + rd) a p**» (n-r+i) ♦ . ♦ + (s + nd>a p"*x| 
s(in+i) + od 

-, p«+*it (n 4. i) UwUpx mxitn. - -s 



m+i 



^1 



Wtan fc|e m biefer Sovmel 
6f:i^£(f+c) d(f.(f^^:Kff3c). «tfCf^X^tc) (f+gcj » 



♦ ••« 



S g(g+e) g(g+e)(g+ae) gCgteXgfae) (gfse) 

äiri> uiau brlDiuiiu bie besbtn Sonurtir ~ ■; 
«Cg-e>p"'«(l+i)+flfp"xl+ ___I p"xa'-») 



.»Bf(l+cKf+ac) «f(ftc)Cft«c)...(ft(l-i)c) <*'- 

• i (g+e) g(gte)(gt2e)...(st(1.2)c)'^ *' 

=3- ii^^-lL_Z-iI_^ p«H-'x (1+0 ■■-.■■■■ i 



V ' «4 



^fp"*! +. f^ 0.-1)+ T-lT'^ 0-ä) 

g - g(g+e) • - 

. '»f(f+c)(f+2c)...(f + (l-i)c) 

g(g+0(g+?o,..cg+a-2)c) *^ 

f(m+i) + (l >i) c ^ 



-■ . >i '' ••1' • ' 






I 



eog XI. »of^, iof atduÄtucf « «iQii. ?>»f «t jett 

<l(g-€>p'"K(l+l)= —————— ^ f P-P/ 

m+i 



f(m+i) + (l-_Oc ^„„^j 



-^ 



*MMi^ 



m + I . ; ^ T' j. ;» „ 



, \ . ' «■ *• * •'• 

•M, XMm man fiatt 1 tun^glndis o f^rdBt/ ' , 

1. (ni+l)«(g»e)p"'»(n+i)+ [f|m+i)+(Q-B:]p***A 
= C(g-c) (b»+ O + "<] P^^'xCn+i) 

fftr We©c«I«..,_;,; ;-;;, ■ +■■.■•-.. ,■■-.., :. 
Af flfCf-t«): .<»C(fiHref+2c5 i»«(i;tt)Cfi:icXft3c) %-. 

8 g(g+«) gCg+ej(g+2e> g(g*e)(gf2eXg+3e) 

|J !Watt fe|e In ben gotmefn I) g = e; im* tnw ^At 

(a^[)cLogp,3in,r=ireLögp/3e(ö'+i) fär bie ©cale 
flf ' a f(f+c) örf(f+€) (f+4c)., jfl((ftcXft:itXft3<^) 

c e. 26 e^üe* 3e ^ e.2?* ge.. 4c 
ttnb l^tcrAtt« folgt/ f$r <ben biefe 6cftler . 

^Ä)4)etiilb« aBe<tMa|i -— : * m tit\fit i^it m^ 



m 



tr nitro, ittlöf p'x(ä+0* 
2)a fü*>ol)L'ln:ttie(ner.ir5I?4ttMttna (Fornmlae de (erierum re« 
Verfione d^niotoratiö> vtiiöfrfaHiy ^Üt 36 unfOftr-aW aH* 



fn gedeniDdrttgem Stnffai^e/ l&i(ii;tr&mt(jbe!i^prai<fttÄiyücrem^ 
fommen, fo iff jit €nbe We|cr^ffa§/Ainf liliä^Äniia bct* 
frlbftt be^efädc loomn, i»eMe> im {iiPf matt 9t^r att/t^f^ 
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s. 



mf - nif(mf4-c) . . 

c c* 2t 

e, ^ 2e* 3e, 4c. ;». ne 
Ättflemelii/ Logp,» Cn+i)5?5 
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/ 



ne 



« ifi bemndcf^ 



-» > v 



^ af ' af(f+c) ^ af(ftc)(^t2c) ^ 

(ax«+ _ x«*^+ -— x?^*''+ ■ -^ x«*»«t-0' 

e e. ae e« 2e. 3e 

mf. ^ u mf (mf+c) '^ 

tttib 

c c. ae «. ac, 3c . 

f • cf c*f c'f 

t c ac^ 3c^ 4^^ 



/ 



I) gär«=y", c=-d, e=)3=r, f=h, xa — ,«=o 

y 

. ' h , h(h-a) ^ , , h(h^Xh-20 v_. * . 
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$K XI. 9to((e^ iotaiaüiht&dt t>on ^enjin 






xph (mh*d) 



!• 



yttib-»^* 



mh (mh-d) ^mh-ad) 



rmb-3»3 



I* 2* 



• ♦ • 



tliA 



}^(y^ -y'^zt T— V-*2*t -^^-^— ^y'^'zV) 

I. 2. 3 



1. a 



J, hz dbz* d*hz' d'hz* 
y ay* 3y» 47* 



« « 



«9 



c . e 

in(m-i) /^ - m (m-i) (m-2) ' v 

e ae» ^ 3e 



e.' 2e 



m ä 



m 



+.*/=a™x'"**+ -. _x"^*-"/'+ 



m(m-i)a"" 



__ «.mci-f-2^ 






1. 2 



in(iii-i) (m-2) tf" 

+ _ , x«^«*'^+ . . . URb 



X. 2. 



• • • 



3 , 



c c ac* 3c' 4«"* 



b) meie miln Programm (Theorena binomial« ex fimplieim^ 
mis Anatyfeos finitorura fontibus vniuerfaUter demonftra« 

• tum): j. Vm %emel 8) Crtte 14. 
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r 



^ * • 



3) gär c = o 



» • i 



■ ; e e.ae . erae. je* 



e. 2e. 3e. 40 e 

e. 2e > e. ae, 3c 

|. ' • .• . ■ • ' • . 

Log (ax* + l5 x*^'^+ -!£. x«^*/^+ -.lll' x«*^^ 

c €♦ 2c €*2e«3e 

al* f 

+ -^ x"^*^ . . = Log (ax«) + - x'' obfr 

, e. 26. 3?. 4e e 

feie Sjcponentlalrei^en. 



I I 



4. SWati fe^e in bcnSormefn I)a=f=i, c=c32, g=3 
tinb man ^at 

B)(mtT)p"*«(nti)t(mtaii-i)p'"-''ixn=(mt2nti)p™^'x(ntr) 
uub p"!x (n-^i) +2 C^-O Logp. Kn=: 2n Log p* % {n+I> 
f Ar bic ecaU 

P,L .1» T* 7» Y^ -j'» ♦ ♦ '♦ J 

X)(!fe formet bunt )ur Tek^ten 9$ere€(^nung ber (Soefftctenten 
bie ^craulfommcn ^ tö^nn man bie (ogarttl^mtfd^e 

Slei&c 

I - X . 

anb bif/ )nr SRe^tif ication be« jtrcifei ge^^rige; 
Are. tang x =i: x - f x' 4. ^ x^ -r f x' + ^ x'^,* 



N i 



|tt g>ot«jij«tt er6*f. 2)emi mn f«^ in bct «(!« Serad 
»Ott B) in=i Httb matt dat 

ap'x (n+i) + 2 np'jm = (an-f dV« (n+ ij , «^ 

P>(n+i) +,np»Kn =r (n+i) p" j» (n+i) ; alfo, wni 
ntan flatt n, ber- Steige n«(^ i; a, 3, 4 ♦ • ♦ fr6t 

» p*x2 = p*xt + p'xa = I + j- 

3 P*x3=2p*j»a4,p»x3 =2p*xa + ^ 

4 P'»4=3P*«3+P'x4=3P*x3 + T 

5 P*»S = 4P*»4+P'»5 = 4P*M + i «. f. » 

« 



ap^Ka =? 1+4.= * 
»5 



34-7 
563 



176 

.5P'«5=--r:+i= , 

3 5'7 3'5-7 



6 p*K 6 = 



7 P'« 7 = 



563 



3*5-7 
6508 



^ p'xg = - 



3 6-7- ^ 
88069. 



+ tV=: 



Tt^ 



6508 

d 

88069 



TT 



3 '57*1^13 
910.73 



+ tV = 



3*.5,7.ii.i3 



/ 



* ■■ ' i? - 



9P»9= % 

3 .5-7"i3 

, 1593369 

lop XXO = — 



^ 4. t 

T TT — 



3*.5.7.ii.i3 
1593269 



3'.5.7ai.i3.i7 



3".5.7.u.i3-»7: 



T T 5 — 



31037876 



•«■ 



3^5*7♦«43♦l^•I9 



- • öefonberä nterfmurtftger S)fci^^tt* 






a ,' 3 f 037876 ,', , 



3J7307II 



3.5.7.11,13.17.19 



«T 



3 •s^-n-iS'iz-ia 

744355888 



a' 317307« - 
12 p*K la ==: — -^. -: + ^ =; 

' 3.5.7,11.13.17.19 3'.5.7.iU3.T^.i9,2$ 



t 



,^a .. 744355888 
>. 131» KI3= 



3'.5.7.ii.i3.i7.i9.33 



I + ^T-n^ 



3788707301 






3.5-.7.ir.i3.i7.i9.a3 



^.^»„•,,- 3788707391 . \ 11553032628 , 



v. , 



3*,5^7;u.i3,i7.i9,23 



0lfO 



/ ■ 



3'.5*.7.u.i3.i7.i9.23 



I 



p » I == I 

P*» s = f j 2 = f 

, 33 

4?!h 3 =r.r-{ 3 = 



3% 5 



176 
P « 4.= -! — ; 4 

3-5.7 



P*K 5 = 



563 

3^5.7 



-J 5=5: 



44 
3.5.7 
563 



■'T> . 

3^.7 



-^ 6508 , 3254 
p « 6= r: :-6; 



3 .5.7;« 
88069 

3*.5.7.ii.ii 

91072 

s 1593269 

pN 9 = 



P ,* 7 = 



p*x 8 = 



7=^ 



3'. 5. 7. II 
88069 



■•*. 



3*.5.7^II.I3 



« 11384 
3- .,_ . 



3-.5.7,ii.i3a7 



* 9 



3.5.7.11,13 
159^269 



"9i-<n. 



3^5,7.11,13.17 



31037876 155*8938 

3'.5.7.n.i3.i7.i9 ^ 3 ,5\7.iM3.i7.t9 

^ 317 307H „ 317307" 
p X II = - ' ■ : n = — — ■ — — 

. , 3 »57-"t»3:'7<«9 3».5.7.ir.i3.i7.i9 

- 7443'>5888 , i«6o88972 

fTKlizz— : : ia=: 



3*.^7.u. 13.17.19.33 3'.S-7.".i3-»7'»9a3 

. 3788707301 3788707301 

f '3=V^ 5 13= T-l ^-5 

3*.5*.7ai. 13.17.19.33 3*. 5*.7.ii.i3*.i7.i9.2j 

II 5 5 20 32628 5776016314 

3 -5 -r^'i-'S i7-»9*2? '3-5 ♦? •"•i3-i7'^9»2J 

pVir: i : i; p*«2= a+i): «J p'^3= Cr+i+t): 1 
tu f. w. 

« • 

I 

SAan (t^t nutf in ber (rflen Sotmft t»on B) 01 = 2, 

unb man ^at 

3P*« (4tt+0 + (2n+i)p'Kn 5= Cin+3) p';( (n+i) ober 

. 2n+i 2n+3 

p^Ä(n+i) ♦ p'Hn=: ; p'^Cn+i) 

i 3 . . 

4lfD/ tt^enti matt f?dtt n ttad(f uub tia((> t, 2/ 3/4 «•• fei|K 

4 p':c2 = y p'»t + p*x2 =14. p^x2 

T P'^3 == T P^'^^ + P*^3 ' 
T P'»t = T P'^3 + P*5«4 

y p'ä5 = T PV4 + P*^-5 «t ft »♦. 
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?Wati fitibet 4lfp ' 

\ p'k4 = -— + — = 
. 3 '5 3-5.7 



3i| 



yp'«s = 



818 563 
+ 



3^5.7 



3*5*7 



818 
3'«5-7 . 

3 ♦S*/ 






13^) 



p'ä6 



4653 3254 
4* 



169810 



3'-5*.7 



3 



3 -* 



r-5-7" 3'. 5 -7." 



y , _ 169819 88069 ^6774564 . ■ 

3'.5r.7.u 3%5.7%ii.i3 3 .5^'7 .»M3 



yp'x8= 



16774564 . II 38 4 »7969884 



»3 I-* ^* 



3'.5".7'.ii.i3 ■ 3'.5.7-"-J3 3'.5*7V'-i3 
,93 1796,9884 ,1593269 972228499 

3'. 5*.7*.iW3 3*. 5.7.11.13.17 3*5*-r'.".i3.i7 

. 15518938 



, 972228499 



3',5-.7-.n.i3.i7 

19450034575 



3*. 5^ 7.IX.13 17,19 



^ 3'*«5*'7*'"-i3i7i9 



a, j 19450034575 , 317307". 



3*.5*.7*.n.i3.i7.i9 



3 .5-7-ini3.i7<i9 
223945554290. 



.4 Jt X 



3\5*.7MiM3.l749 



I 



.. , . aa3945 554» 9o . 18608897» 



■^ 



3*. f.j'.ii-.is 17J9 . 3'..57-H-i3a7.i9.a3 
536568051133Q 

3*,5?.7*.ii^i3.i7.i9.23 

5365680511330 '. 3788707301 
V P *I3— ■ ■ -|- >- ■ ' ' " ." 1 • " ^ 

S'-S*-?* "^'i3-»7-i9 23 S^-f^W-iS .i7-J9'23 

? 72379420806883 

_ 3*•5^7^«^'3*•I7•^9•33 
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a. 
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p'x 
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3-5 


P^H 
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* 


818 
3'5-7 


• 
P'» 
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141 

5*. 7 


P'h 
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♦ 


13663 
3*-5'-7.n 


«5« 


t 
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= 


16774564 
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3'. 5^.7*.n.i3 


T*'v 


8 


= 


10.57052 


^K 


3^5.^7^IU3 


•*1-# 


9 


=t 


46^18" 


p^H 


3V-7'-i3.i7 



V, 






m 






i'x ii 



^^ 



778001383 
, .3*. 7'.|i.i3ii7ii9. - 
1947352646 



3^5.7^^I^l3^r.I9 



,, - 1073136102266 



X.. \ 



pVjt^ 



3^5^7^ll^I3J7J9.!23 

72379420806883 

Uli I I •* II ^1 > III *■ 



\ 



SIttf tiefe %xtlüm mm aOe Soefftclentett %ätntxpth 

rigfeM:^tef «fetten» "^rifed^ bü^ man ft^ tifd^e tiirrr di^ 
net l^at^ fatin bie äSetnerfung/ bernt 9iicl()(igfett leidet in tie 
Kugett fifft^ btenen/ baf in bem SBert^e bfd (n+Dteti 
Coefftriehretr ieber gan^eii^ftHtren ober tKgttdben 9>ot<t(^' 
feer 9lenncr Jleine^rimiiii^t al< Sactoir enthalten tcMti , x&iU 

bir JÖere^nii^g bn (5pet5tcW|#rt b«? i3ten 9>oÄijjp ba^f 

' ^"^ > ^terau« fofgt, bdf 



*9 ^ 

S . 3^5W•IM3•I7 



iqrK^ 



972228499 



i>: I fiii ii 



.3 ^i «2?'. 



3'.5^7'^»f.«3:i7i9 : 

ba^^ttn. JRrgd Im 9l;ttBer Wne ^rirnja^I b6^er M 17 t)or» 
lomntrn fann/ fomu^ ber ßJ^Ir r bed gf^oc^cen Srudl^e^^ 
*btt bte $aU 97^^228499, 'ft*burc^ »9 ol)n;eatc(I bbtbiren 
tinb babnrc^ bie 19 aud Dem Slenner mQ\^^t^m (äffen* 

5. Um bie ^oef ftcientea gAuter negaHoer ^lenien 
)tt ber^cl(^n% (teile man^fplgenbe SSetrüc^Mtig ant 



.a 



32p XL Üfiotbtf lotalauö^cf e wn 9>otehim 






«Ifo' 

« 

|>~'» I == p~*x I = i fär n = o . 

p-'« 3 = - 1 p-*x 2 = llfit ■ == a, 'tt«b wciui m«n in Hl 
gormel (!;Ö n = 3 f«<*». ♦ 






' ^'"4 = — ;?-* - 



a*-i 3'.7 



r 



%' 



p"»4+' —^ p^-^'jcs = p"^i* 4 «If» 



in+7 1114-7 j 



.4 

p-»x4=s-^p-*x4±=.---' . . 

3%7-' ~-^ M ^ 



( • 



p-H4-fp-*H4+ip-H3=-34; + ^=^^ 

|^^jt4=-|p-^Ä4+|p-^Ä3= r-^-*- — --*v^ 

a.3'.5-7 2.3.5 3'-57 

r 

• . 3'- 5. 7 3.5 3'.5.7 

. • ■ •'■"■,; ■ 

» ^* 

* m ^ I ■ 

Steati fege ituti In B) m-*:— 6 fo l&at ttuw ^ 

. » . fin-5 ... '•■■ ün-7 ■ - . 
p^ (ij+i) Ä i p-»x Cn+0 +' ' P"*^» n • 

ftifo fSt n = o, t, ^ 3 ,', : , : . 



, V 



3vS 3-5 

3.5-7 3-5 3'. 5-7 
SS*tt fBle «ttii in B) m = -!^7 fo |4t ttM« 

p Xn+0=~— p-*»(ii+i)+---p-«»o «qbfiftr 
> = o, I, a, 3 

P~'X I = p"*« 1 = 1 

P~'« 3 = I P-*» 3 - * P-'« a= -^ +^ = 41 

tr% 3'.5 

p-V 4 =i - I p-«K 3 =3t - _« 

3 «S ■ 
SR«n ^e mm in ($) n = 4 f« iß 

. , P"^'»4 « 

IRati fft^e tntn tu B) o sr 4 f^i^ 

_J_ p«^ j^ i ptn-M^ 4 = p»*'ji 5 mb f»r' 

iD+9 ™+9 

»SS- 7, -6,-5, -4,-3, -« 

I 
p-«x $ = — I p-'j» 5 =s — -—j 

3 -5 . 

. -* . « au 

p-*j»5s-*p"*xS4-f p"^«4s— •— <— — s -' 



3aa XI. fJM^'f io(a(au0c&<f e dm 9)o(eii|(ii 



»«-♦ 



n 



»9 



, 3*.5.7 3*. 7. 3*.5-7 
19 I 16 



3'.5*-7 ■ 3*.5'«7 3V-7 



P~*x5=-fp-'«5+t? "4= :7 



16' 



64 



3'. 5*.7 3*.5-7 



» «-»«*- 



504 



44 



304 

3^5".7 

4^8 



p-.5 = -+p .5+^f-.4=^.;^-_=-^.^.^ 



9(«ii ff|e in B) m=- 8> f» ifi 

2n— 7 an— 9 
p-^x (n+i) =: p"'''x(n+i) + p-^xn dtfo für 

- . » 7 7 • . 

n = 6, r, a, 3, 4 

p'^xa = 4 P""^^^ ■" P*"^*^ I = "• 4 "• ^ = - T 

XI 

3-5 



p-»x3 = |p-^x3-|p-\2= — +f = V* 



^17 II 248 



Ji'^ 



3-5-7 3"-57 3^5 7 . 



9Km fe^e hi fi) mr- 9, fo 1(1 

. 2n-8 an-iQ 

jp"*x(n+i)=:--^-;;;— p""'x(n-f-i)H — -^^ — p-*xn aqo 



8 



färn = o, f, 2, 3, 4 
p^^xissp^xi =1 



8 



\ V 



62 SS * 

3»5'7 3 7 

63 ■ ' ' 



• I 



5^5^7 



IRaii fel^ti nun in (i;^) n=5 utib mM |at 






p-^x5 a 



KO * ^t 



!8tan feige nun aud^ in B) n c 5 fo c rl^4(t niM 
— ^ p«»6+— ^P"':^'jfc5=p"**'».6, nnbfär 

1x2=1-9, -8> -7, -6, -5, -4; -3> -3» 

« 8 

P"*h6 = -| p"^»6Ä-r — '— 

3'-5-7vn , 

8 r ap 

p-'^»fc-ip"^K6+4^p-^x5=:--— — +.;r— ^.5= -^7-7 
' ^ ^ 3^.5*11 3^-5 3-5." 

29 1 2 

* ' ■ * 



■• rl 



3'-5*.»i 3^5^7 5-7.H 



a 38 456 



3.5 7.11 3'.5.7 3*.5-7iii 
256 16 16"^ 

r Tr TTr ;» 3*.5-7 %« S'-Sf .3^5-« 

3c » 



• • • 



76 2368 



-« i: t -2 z , - ^, 2368 438 I0196 

3-5 *7.ii 3 .5 3^5 •7« 



Z)a« 0efd^ brt Sortgangf til tratt bcutltc^ etninfe^em 
Jfat man nti^mliftf ton ber ^Mni - 1, - 2, -3 u. (• »• 
l^i« 3 - 3r (n>ö r eme ganje pof!tit>e ^a^I ifl) bett ti^m, 
iwtpttn , brittf ti . u. f. U)« IM rten Soefftcietttcn bere(l(^itct/ 
fo berechnet man ttac^ brc Sorttftl B) au« bcm gefunb^en 
aSert^e bon p'^^'xi, p^*'^x2 . ♦ . p'"^'xr, bie ©«tt^ 
p"^xi, p^'^»2, p^-''^K3 ... p^"*'Kr, ntibittt« btefett 
nac^ ebeöbfrSormd bie ©c rt^e p'-*'ki, p'^^^xi, p*"^^ä3... 
p'-~'xr ; bttrd^ Umn^entiiiig ber Somiel (^) berechnet man 
bann au'^ beitt gf ftinbehen p'^^xr , bin SBerrb «ctn 
p*-*'x (r+0 ^ unb ttad{>b«r ita<^ ber Ket^e ble Sßert^e 

p^^^x (F+i), p'-^^x (r+i), p^^x (r+i) ... p-'x<r+i), 

wieber termbge ber Sormel B. SBey ber älnwenbung ber 
Sormel ($) in biefejr {Rccdnong^ t|i bie |u Cfnbe »oti (4) 
gegebene Siegel ol« 9)robe, ob man ri(^rig geiec^et l^at, 
borlAglid^ braiic^bar* 

6. Vu« ben beredf^neren €oefficienten ter 9)oten» -i 
ioffen (t(^ nnn anc|> fe^r (eic^l bie logarttbrntfcl^en €oefftctens 
ten beßtmmert« ;Denn nadf^ ber jwetten Sormel unter 
Bill 

p^'x(n+i) + 2(n-i) Logp.xnz: 2nLogp.x(n+i) 

9lmijft offenbar Logp. v,2:=!\ «if^^, wenn man in ber 90» 
rigen jormel ffate h na<9 ber Slei^^e 2, 3, 4 u.f.tt>» fe|t 
4 Log p. x3 --^ 2 Logp.xa +p-"'x3 
6 Log p. x4 = 4 Log p. X 3 + |>-'x4 
^ 8 Log p. x5 = 6 Log p. X 4 + p-'« 5, tt. f, »^ 
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I 
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«tfo 

. 4 26 

: 5 ♦^ 3*5 



^Logp^x^ 



a6 44 50a 



»i i. A3^ « ,y% 



3-5 y*5*7 3'-5*7 

50a 428 7102 

* 7102 IOI96 224170 

... 3V-7 3'-J-7.« 3'*$ •7'n 
«Tfo 

Logp/xa=:|. 

351 

Log p. »4= -T — 
' 3*5«7 

355' 
Logp.»5=r -^ ■ , - 



Log p. x6= 



a*.3*.5".7 
12417 



3'. 5% 7.1« 

7. »«9 ber in (5) gejeljttn «et«l|>nnti8 bw 6o«ff!c!e«f 
t«ti iiea«th»er qJrtenjCB, ^bet «i«tt|ttftW4^bl« »«'«»» l* 
Iif<*«n 3aW<n mit. öa» folgenber »etra^titn« ergebro 
ftc^ aber no* jwet» »eft W^tere SJrttti ble »«rnouWfc^«« 
pa<»t«tt jtt bwed^n: SR«n w»ne q ble ec«k, bere« 
€o<fftc«entett avtt ber 9t«öe genommen jinb/ t»el*e ble €0* 
tangente burci^ ben fBoge« «ufbrMtf obereÄfe^ 



2* ar , »* 58 a' -, 

■ 1:2 1.3. 3- 4 i-3.3.4'5.6 



\ 



\ 



• ^ - 

p,6 XI. Stoffe, IcfalauÄbrucf e t>ort 5>otenjen 
fo folgt au^ bet Ste»nfiondformet 



S-211 



'=(-1)". 



t+2n 



q***»ic(o+i); fifiier Lojq.Ä(n+i) 



= (-I^^ - p^xCn+i) i L.p.% (nti)<-i)»* - q*^x (nfi) 
2n an 

tnit^n bft na<^ B) 

(in+i)p"xCn+i) + (mtän-i>"**xn=(mt3nti)p"*'»(nt0 



C-D". 



m+sn 



q"»«9« (n+i)+(-i)>'-' (m+l) q'"*'*-xn 



=(-0»(m+i)q 
•bw,>md& (-l)"(m+i) WMtt, 
m 



m-H2|l4-Z. 



(n+i) 



.ni'i'äD, 



q~ ■ -X (n+l) — q™«°-'i.B = q«+»»«, (n+i) 



9t€r^ toeun tnftti {iatt| m burcl^lttsis m -- sn fcfirritr^ 

C> (m-sn) q™»,(n+l) = inq*^-'xn+niq"*'^x(n+t) nn» 
-an Iiog q» M (n+i) = q""'xn + q*jc (o+i) 

att<|^ if{ ftier(ie»; . wie aii« (5) n^elUt^ 



«*K(n+l) = — 






1.2«?. 4 ^«* aa 



q'Vn 



•a*** (2**^-0 31 



i*a 3*4»,.. an 
«Ifo q":"Hn = •— (a*«*^ i) qV (nf 1) . 



r 



X \ 



r . htfonhtn merftt)ur&igep dtet^em ata? 

f • • • 

|. mt n^ Mr ntct^m Sormrf vmttt C) 

Log q. H (n+i) =: •— ■ * « r ■ . i 



1. 2. 3 • • ♦' ♦ (2n-i)»an* an 



i^teriiu« iff Har/ baß bie aSertiüuaifd^en ^^(eti, cntwe« 
ftet An< ben €of fftcietiten ber Votett) - 1 / ober bot Soefft^ 
ctent:n ber ^otenj + 1/ ober ben logarttl^mifdltcti Soefftcten« 
tctt^ für bie ®cak su bercdS^nit mrben Knnen. 

!Rm fe|e in bier SorttuI C).in = - 1 (b Itat man 
- (i+2n) q""*x (n+i) 5= - q"^xn - ^h (n+i) alft ^Är 

Q^^Tl 1=1 

5 q^'x 3 =: g";*» ji; unb aSgnfteht wenn n grt^er als o Ift 
(i+an) qT'jt (n+ = q"*» n ^ ' ^ 

Daburd^ ifl man im <5tanbe/ bte (Seef^erniiten btr ^tenp 
*- 1 / jm- Scale q, geffirig |n berec^nem 2>entt/ M man 
einmal q'^x i» q"'« a, q*> 3y • ♦ ♦ q'T'» i^-^fnnbcn, f» 
Iftat man tia4> ber (elften Sormel 

fftr dn |f rabef n . : '^■' :\^ 

(l+in) q*'» (n+i) = q"*» n = aq^^ic l q"^K n 

'■■'■■ • # 

(l4tS^n) q"!x (n+ 1) ^ 2q""'x i q""'x n + 2q"^x t q"^x (n-x) . . ♦* 



+=^-''(v) '-•.(^)+b 






r 

btr U(nff6rung<fortne( 

T = p'xi z"' + p-*x2 z — f p'^jssb' + i p-*x42» .... 

I 

+(-1)»^'. — p"%(n+i}i*''-,.;'F-'=p-'xiz-f5rf*2z' 

an-i 



^#- ■• 



- 9litnt|lTti((Sota!ts(Rte^ ttubT^^Me Zause» 
le Don 7^ mit^tn; n>ie man m^ anbern ®r&iibm toei«/ 

•; * - • 

• fi^a 2*S * V •: « 2'"'« V 

.' n-i f ■ 

..j. ■ ■ .1 — ^ ■■ " V * a . . • » • » • . 
i.a,3 ..•an 

tftrSr^ %%^,,. bieSfrnottUifc^en^a^rrtttf« 
braten, ailfo iji ; 

(-1) »«. p^-»"x (n+l) = —r- wd» 

fln-l . 1.2.3. .,.2ä 

1 ■ 

. an-i I. 2.3..., 2a 



9lun Abetjtc^t matt o^ne <S(^»Urtg{eit taf 

p-^X I = If p"^X 1 = 1, p^'x 1 = 1 

p-»x a c-l, ß-^x 2 =-f, tr^K 2 =-i, affo, wnnf 



P""'» 3 = 



p"'x2 
IS 



3-5 



€$e|t man lum in b<r crfitn Sornicl «on B) in (4) n = a, 
fo ifat man 

jn + i ni+3 

P"* 3 + -~ ?"•"« a = P"^'« 3/ «Ifo 



xn+5 



P » 3 = 



m+5 



P"*x .3' =? 



3.5 



fftrm= —31 






3*. 5 3" 



3-5 



m s= T^ 2 



fOtan fe^r in ber <tf{en Sormd »on B) m = <— 4 
foijt--- . • ;■- . ^ :' . - • ■{ 

an-3 2n-5 
p-*x(n+i)5=:-* p-V(n+j)4- p-'xn alfo 

3 3 ^ 

p""*xi=:p"*?xi=:i fÄrnrro 

p-^xa — yp"'x2-p7^»i=-y-i==r-,|>fftr n= i 

I 14 



3-5 , 






5 



SWäw fffte jrt b<r irjicn gorntel t>ön B) m^-5 fo t(l . 

p-^x (n+i) =: p^*x (n+i) + — pr^x n 

' 4 ' '4"" ^ 



p""*Ä i == p-*Ä I m fär nrro. 

p-'x 3 = - 1 p-*x 2 = f ^r a == a, iwb weni; ntM iit^ 
gormel (!;D n = 3 f«ftt ♦ 

. • -j -.' •••■■• f ■ • ■' 

• * 

rl., p«»x4+ -li p«>+^x3 = p«H^,^4 dift 
«n+7 "1+7 ; 

* 4 

p-'*x4Ä-4p'"'Ä4fc — -' ... _^ , 

|^S4=:-|p-'x4 + |p-^Ä3=:-— — -»--— 

a.3'.5-7 2.3.$ 3'^57 

.,.-., -. .... - 

SÄÄti fe|e twnt In B) mrs:— 6 fo l^at ttmn , 

. » . 211-5 ... '••. 'in-7 • 

f^ (ft+i) Ä ^ p-»K Cn+0 •¥ ' P"*^» n 

■ $ ■ '■ . I , 

ttifo fSt n = 0, ij, 0* 3 ', :. . : . 



p"*x ft ='^'p-^x ä 7 p~*» i == - 1 ii I at- ä 



r \ 



I 



I 



^s 3.5 

P «4--iP^*4-TP «3«=-- — -— Ä — --t. 

3-5-7 3-5 3'. 5.7 

SSan fi|e tttm in B) m =: -^7 fo^at uum 

-T ^ . » an-6 _ ■ , an-g , 

p Xn+i)=~— p-«»(n+i)+-— p-«xn «Q» fftr 

a = o, I, 9, 3 

p~''x I = p-*« 1= I 

p-'« a = 4p-*»a-p-*«i = -|-i = -^ 

p-^K 3 = f p-«« 3 - j p-V a= -—-. +^ = -5- 

3%$ ^ 3'.5 



i-^it ^ -= - ü 



v_-« . _ 17 



p-'» 4 31 ~ f p-~x 3 SS ~ 



.a 



3-.S 



SR«n f^ mm in ^) n = 4 ff {^ 
_, P'^«4 « 

- » 

IRm fc^e tttm in B) a z= 4 foi^ 

m+i' in + 7 

P"» 5+ P"^'« 4 =:p"^'ji 5 itttb ffc 

in-4-9 ™+9 

«n = -7, -6»-5»-4»-3»-« 
p-«» 5 = — I p-'» 5 rs - 



3*5* . 



p-*5=-4p-«5+fp-»4:^J~- jl= JL 



7 



« t 



333 XI SRot^/ iof a(auöbt&(f e i>»n t>oeeii|cii 



p-*x5=-|p-'»5+lP"*«'4=--:^+ * 



19 



3*.5.7 3'. 7. 3*.5.7 



19 I 



16 



■■ • ^i 



3'- 5*-7 ' 3*.5'.7 3'.5*.7 



P~*'«5=-tP>5+*P'"*''4= ;: 



16' 



64 



P"'»5 = - ^P'^^S+I P~'''4 = - 



3*. 5^7 3*.5-7 
304 44 



304 



3 o «7 »'-T 



3^5^7 

3^5*.7 



8»«B ifc|e in B) m =- 8, f» t|l 

'211—7 2n— Q 
p-«x (n+i) = p-'x(n+0 + p-'xn a(fo fit 

- .7 7 • . 

n = ö, r, 3, 3, 4 



/ 



p^'^ica = 4 P""^^^ " P""^*^ ^ == "• 4 "• ^ = - T 



II 



3-5 



\ 



p-"«4 = ^p-'x4-'^P*'»3=- 



II 



348 



3 .5-7 3-5 . 3*-5.7 
' 17 254 



p-»x5=-|p-^«5-4^p-^x4=-— -7- + -T — = -~ 

3'-5-7 3*^-7 3'.f7 . 



SRon fe^e in fi) in=~ 9, f» 1(1 

p-*x (n+i) =- -= — p~' * (n-f-i) H — ^ — p-"x n oq!» 

8 8 ■ 

färn=:o, r, 2, 3, 4 



1 



, tefonbert mcrfttförbifler Steifien* 323 



6a SS 

3-5-7 3 7 

62 
prV5=-f p-®x4= 



\. 



d'.5»7 



|Ot«ii|e<sn ntin {» (1^ 0=5 unb man ^t 
P *6^=- -— - = 



,10 . a3 



2"°-i .. -3'.5-7«« 



Stdn f(|e nun Au^ in B) ns5 fo cr^It nura 

— ^ p»x6+— ^ p^^xSsp^-^ÄÖ, unb fftt 
in+ii m+u 

»=-9, -8. -7, -6. -5» "4'» -3> -3, 



1 



8.1 29 



49 . 1 2 

if ^r T*r j a.3'5*.n 1.3.5^ 3-5.« 



2 n . 



a 38 256 
256 16 i6 

p-3K$=-ip"*«6+4p-'x5Ä- -: — r- - -r-i « --5 — 

:••• • • ■ , -Sa' 



4 76 2368 



p~*x6=-f P'*'«6+" p-axss — — - — ^- — = 



p-'Ä6=f-|P"^'«6+|p'"'x5j= 



2368 428 10196 



3**5*-7.ii 3*5* 3^5^7« 



IDa« tiefet M gortgAiis« {(1 miti bcutlti^ ctn|ufr^« 
^ai man m^mlid^ ooti ber 9>oten) - 1, - 2, -3 u. f« w« 
bi« 3 - 2r (ro6 r eine gattje ptfitht iaVl tfi) bm etfien, 
iweyten ^ brttren . u. f. 19« bi< rten (SoefftcUttten htxtdfntt, 
fo berechnet man itac^ bfr Sf^rttfi ( B) avL$ bem gefuab^iett 
Sßertbe »on p'"*'xi, p^^^xs . ♦ . p'"^'xr, bw fEBm^ 
p"^xi, p^'ä2, p*""^'x3 ... p^"*'Kr, utib<lud biffett 
tiacf» thtü ber garmel bte SBe rt^c p'^^'mi, p'~*'x2, p*"*''x3 . . . 
p'--'ier} b»rc^ Umn>(ptibiiii8 ber gormel (^) berrdi^tict tnaii 
bann aud bem gf fttnberien p'^^^xr , ben ^trtf> Wß 
^'--^'k (t+i), unt) nac^ber lUtc^ ber SRei^e bJe 3Bertbe 

p^^'^x (F+i), p^-^^x (r+i), P^^^ (r+i) .-. p-'xlCr+i), 

. tvieber t>ermlge ber Sormel B, SSey ber ^ntDenbutig Der 
gormet (^) in biefef fRccbtmtig^ tfi bie t« Snbe t>oti (4) 
gegebene Siegel al6 ^robe, ob ntati richtig gejrec^ttet IjKit, 
tor jAglid^ bradd^* 

6. Su« ben berechneten €oef|tcienten ber ^Joteni -i 
l4jfen (t(^ nun anc^ febr (eic^t bte logartrbmtfcl^en Soefftcten; 
ten beßimmer« £enn nadf ber |ireiten Sormel unter 
Bill , 

p-^'x (n+i) + 2 (n-i) Log p. xn = 2n Log p, x (n+i) 

9lttn,t|l offenbar Logp, x2=:j^ alfo^, toenn man in ber bo» 
rigen jormel jtatt h na^ ber aiefl^e 2, 3, 4 tt.f.n)^ fe|t 

4 ^^g P- ^3 ~ 21 LogP» ^ 21 + p-'xs 
6 Log p. «4 = 4 Log p: X 3 + p"'x4 
8 Log p, »5 = 6 Logp. A4 + fr^H5, vu f. »• 



I 



t ■ 

- 4 26 

3.53.5. 

a6 .44 502 
(ßLogp.x4=r.-2 r- = "T 

! 3.5 a-'-i^T 3*. 5.7 



8Logp.»5=r 



50a 428 7102 



3*.5-7 ■ 3*-5*.7 3*5'.7 



' 7102 10196 224170 

loLogp.xös -—"T ri — ■ = -7-1 — ~ 

. „, 3*-5-7 3.5'.7.iV 3'.5-7« 

4lfo 

Logp*x3 = |> 

Logp;»3=^-|; , 

251 . 

Logp.»4=- 



3-5.7 
355» 

22417 

Logp. x6= -7-5 



7. »«9 bet In (5) gejeigten »ere<l||B(i«8 bw Swfffclenf 
teil negatlwr 9>otenjen, ftobrtw«tt jugWc^^bleSJerttouI* 
Iif*«n 3aW«i inlt. 8la« folaenb«« »etta^httig ergebw 
fidt) aber mo* jwe^ »dt letztere Slrten ble 85trMOttWf<^tti 
paWw J« b<re*iMii; 3»«n nenne q ble 6c«ft, bereu 
ßoefftcientett au« ber Steige genommen ftnb, wtld)t bie €0« 
tangente burd^ ben Sogen auf brictt* ober e< fe^ 
2*« , 2* 58 2*'g; 

^ i;2 1.2.3.4 i-2-3.4-5.^ 



.' 






ja6 XI. Stoffe, IcfalauÄferücf e t>on ?>oten jen 
fo folgt an« bet 8tc»nfiondformet 

,«x (n+i) = (•!/. J^ p-> (n+:i)i p'u (n+i) 

S-2Q 

t+jn 
2n an 

mttkln bft tiai^B) 

fnxdf ; * 

(-1)". q«»**'^(n+i)+(-l)""'(m+l)q™''*"-'M 

01 + 20 

m 
m+an . ■ 

•»€r| mttti mM ftattj m bur^g^ttgls m - 211 fcfireOt^ 

C) (m-an) q™»(n+l) = mq*?-'xii + mq™^x(o+t) mi» 
- an Iiog q. n (n+i) = q"'xn + q\ (0+O 

Mif ifl Aierbie»; . vsk au« (5) t r^eUet^ 

B-l 



1.2.3.4 •<• ^ 



q*"'xn 3= — 

1.3 3.4.... 20 



\ . 



- \ 



jMb n^ ^ iv^tpttn S^rmel uttter C) 



3^'7 



Log q. X (n+i) =r 






4 2 

t2. 3 , ,;♦ (2n-i)»iin*2n 



J^ter/iu 4 if{ Kar/ baß bie 99erm)uBifd(^fn ^^leti, cntwes 
jbet ani ben'€pefftcteriten ber ^'oteti) -i/ ober ben Soeff^^ 
cient:n ber ^otenj + 1/ ober ben logarttl^mifd^cn Soefftcien« 
tett/ fär bU @cak q^ Uttä)ntt »erben {(nnen. 

* « • ■ ' 

9)Ian fr^e in ber iormel C) m =: - 1 (b |4t man 

- (i+2n) q-*x (n+i) » - q"^xn - q% (a+0 «Iff ^Är 
q"*» I =: I 

5 q^'x 3 == 51;% ja;:ttttb ftBgetllefo wenn n grt^er ald o {fl 

Saburd^ ifl man im (Stanbc^ btt (Seef^eitittiti b«r ^lAri) 
-" i , iiir ®cale q« gefiftrig {n bere^^nen^ iDenn^ M nuM 
flnmiil q'""» I, q""'» a, q*> 3^ • ♦ ♦ qT*». a-^funbcii, |^ 

l^c(t matt tiadf) ber leisten Sermel 

.' •> 

fftrieingerübefn. : ^ : :> 

(l+in) q"'» (n+i) = q"*x n =1 2q^« I q"^K n 

fftr 'ein nttgerab^f n ''^ 

Cljiin) q"!x (n+ 1) = 2(f'x i q""'x n + ^q^^u 1 q"^x (n-l) . . ♦* 



^ 



+.,-■. (=^).,-»(=^)+[* 



92$ Xh 9to(^/ MüUu€bt&dt wn 9>Menim 



Stnft btefcii (Sorfficirntoi M V^mi - i, fcnkit «an Ml 



qV(n+r) s=: 






wi^ba (er9tetinei: Dcm (fx (n+i) Um anbem ^hrtmsä^Im 
unter feinen Sactoren ent^altett fann aM fo((^e/ bie nic^t a, 
unb nic^t ^bl)et d(^ 2n+i finb / fo bient biefe Sormel |ui 
glei(|^ 2ttr 9>rbbe/ ob matt ri^tig fterec^net l^at. i)ierditf fiiu 
ben ft(^ ntm bie S^ernonQifci^en "^al^Un imd^ ber 8orme( 






1.2.3.4.««. 2a 



.2a 



q»»(B+0 






:i: 



Logq. »(n-t-l) = — 






9i iff bemnac^ 



*«i>.< 



3P«^"'w = I «tfoi^T' jta x4 an» ^'»3 s — -- 

2 

35 " 



2 
3'-57 



4 I 17 

* 35 3* 3 «5 

V • 

17 I 

3'5-7 3- 5^-7 

V 34 4 fe 



h^cvSbttt i^ercf&rbtger Stet^. : t9t 






63 , a 



«ifr q »*5= -T — tttiib q'*6 =- -- 

3^5-7 3^-5^7-n 

_!. 34 , 4 _ »38« ,- ., .- 138a 

j'-57 3.5^ 3*.5.7 3*.5-7.n 

^ , i38'2 , . -: 



3«.5'.7\n.iä £ 

13 q-'x 7 = 2q-'j« q-'je 6 + aq"*« 8q'*x 5 + ^q'*« 3 <f* 4 
2764 ia4 68 21844 „ 

3<.5*,7ai 3*. 5.7 3',5».7 3*.5».7.ii 
, , 31844 , 4 

3*.5*.7.n.i3 _ . 3«.5*.7.n.i3 

15 q~'»8s:2q""*xi q~'K7taq"*»Sq"'»6t3q-'x3q'"'>»5 1 (q*'«4)* 

J 4368 8 . 2764 . ^48 . a89 _ .93956 9 
''3'.5*«74i,i3 3'-5*.7-«» 3'.5*«7 3*.5^7'~3^5^^^".I3 

t 929569 5617 

«Ifp q" x8= ^ , ^ -— - ttttb q*»9 = - - j ,: ' — — ^ 
^ 3'•S^7^"•I3 / 3'-5"-7%n.i3.i7 

Vnf biffr 8(rt ^afte id^ betic^t 

3-5 ^ 

3*S7 



I 
i 






139 XL 9tc<|ei i^falautbr&fe von ^ten j<n 

q-'x5= c^p-«»5 -. . 

<r'K 6 sc '■ V - ^,^ ; ' y -'Vt ^7'« 6 
■ . 3*.f-7" 

ö-'ä 7 =: -'-■'■ r ' * = TT P * 7 

• 3 -5 -T-n-'S . . 

939569 . , -,« « 
^ 3^5'•7 '".iS - . 

^ 3-.5^7 •"•'3-«? . 
' 44^86116!^ _ ., . ;^ 

3*5-7 •111317.19 
18888466084 _ , ^w»,^„ 

U392749i;86*_ __,*,_ 

a » 12 = ■'• ' ■ ' •={ ■- yjr P * ** 

^ . 3'.5'.f.ii\i3..9 23 ....•-.. 

58870668456604 , 

837'46435i7oyo684 /„-»7«,:. 
3'*.5.7'".'3'-'7-«9:23, 

68900538050560944» Sr „^»« T. 

' 3*V5^7*.n'.i3\i7.i^a3.2gL ■ 

. , 129848163681107301953. •^ • 3.' , 

S"'.5'-7'*"'-'3^i7-»9.23-29-3i 
' • 1736640792209901647222 J.N--«. ,., 

q 'xi7=:' . ■ ■ ~ -TtP »V 

- 3'.5'.7 .Ii.i3.i7.iö.a3"ä9'3i 



Bcfonber« mtfmiitbi^tv SJet^em ^31 



V • 



q it 18= .; , , 3 ^ \ . y =-TiP"''»8 

q'« I = 1 s p'x I . ■> 

q»Ä a = - -f ^ p-'x a _ 

a 

q»5 =- -7~ =-tP~'»5 ' 

3i»S 'J-. .•.-■,. . - , 

•3 ■ ■ ■ ^~ . ' ' ' 

q*« 6 = - — -- — - =■ i p"'x 6 

■ 3-5'.7 -iwS 

q*« 8 = - -r^^ — - = TT p""'»^ ' ■ 

3617. _«, 

q»jt9 ==- -r-ri =-tVP «9 

,3 -S*. 7 .".13-17 

87734 , .;<y 

3492aa „ 

q»« U = - — ' - ' — ' = - tV P" * « 

3 -5 -7 •»» .»3 17.19 

q^n la s= - -rö-T~r^^ ^ = ht P « »» 

3 .5*.7',ii.i3.i7,i9f>3, 



1 e 



47373818» , ^ 

3".5^7^lI^^3^.7.f9.a3 
2631724 

13571140588 



^ * '6 =- nr:?3-3- .-z = iV p^» 16 



. ^ « 15=-- n-TT-l""^ 7~~~ »V P « 15 

3 ■•5«7."«'3 •'7«i9a3'29 

1378S346041608 

77093a»04i3 «7 , _„ 

, „ 30^*5739510» , .3, „ 

3'*5''.7*ai'.i3*.i7.i9.23.29.3t 

52630543106106954746 

^ ^ 3"'-5V.«'.'3'.I?*i9*.^3-»9 31*37 ^^ 

Um ein 99(vf);i(( t>on rincr fo(<^ ütrc^nung jn ge(cii/ fo« 
db( m«», «0< q~'x I , q~'x 2 . . . q~'x 15, M» SSm^ »0« 
q-'x i6. €« i|i er(Wi(<> 

# 

+ Äq"'» 3 q""'^ »3 + 2q"'jt 4 q"'»« l? + 2q"^x 5 q*'* II 
+ 2q~*x 6 q"'x 10 + 2q~'x 7 q~'x 9 + (q~*x8)* 



\ 



h^ovbevi tmvttontbiitv diei^m^ §33 

V 

tHttti ijl, 3't s\7\ 11*. I3^ 17. 19^ 2^3* 29 =;in gefeilt, 



> 



^ 



m 



aq-'x I q""'?* 15 = 3067016141516828^440 
aq""'x 2 q""'» 14 = 17000526339531688520 
a q-'x 3 q"'» 1 3 = 16778846958153619248 
aq"'x 4 q"'x 12 Ä 16757201728134656100} ^ 
3q**»5 q"'xll r= 16754887287089437200! 
iq'^^xe q"*'?« 10 = 167 S463336675 15 16600 
2q"'?e7q-V9 = 1675460531429669880Ö 

q~'«8q-'»8 '= 8377301271981402045 

. -, ^ 13984816368110^301953 

unb 3 1 q"'» 10 = - .v 7 4 ' ^ z ■■ 

3 ''.5^-7*-*it.i3 .i7'i9»23.S9 
fr >i .Ä • i29»48i6368i 107301953 

nnb.fca 2**-i=4294967295 = 3. 5. 17.16843009, fofjl» 

q^^ 16 7709321041217 

q»»l7 = -— -— a ^ 



■f 



a^*-i 



3 ^•5^7'**i»''- i3**i7^i9-Ä3-^9-3i 



2)a9 ntffmVxäf ber ^^l^(er i>en q^'x i6 turcl^ bin Sactor 
16843009 t)oti 2'^-i ftc^ ol^iie gtefl bioibtreit li^tf btent 
|ttr ^o6e/ ba0 q~'x 16 ricf^tis (ercc^net wt^tUn if!« Deir 
jQuotient t»onb(rgeba(^rrtiX)bi{ton i|{ber^al^Iert)otf q'x 17/ 
iBey biefejr 3(rt bje €oefficfettteii t^oit q*"' ju (erec^neti^ )ei0t 
f((j(> ber merfw&rbige Um(!attb ^ ta^ iebe jwo )imA(l^|l auf 
etnanber folgenbe ^a^Ien ber 9)er^d(titif im immer ti4^r 
imb n^^er f ommen^ ober fmmeir me^r Eifert?/ bon ber imUn 
m6) ber fSttdftttt ju geredj)ner/ mit einanber gemein ^abeit/ 
je weiter man l^erutjfterfomfttt. )Die teilte B(t^I 6^t bte me^r« 
fien Eifern mit ber borj^erge^enben^ ober (loenn toie ^ier ein 
gerabtr (Soefftcient gefac^^t wirb) mit ber Jgf4(fte ber bor^r« 



\ I < 
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334 XL SXot^«, iofalaW^rürfeMn^Jöteiijen 



* 

\ 



ge^enben JaW gcntcin. Uetrigen« tfl bie Wt a^gfjc^t« 
SWet^obc bic (SoefpcUtttfn bon q""* ju berechnen eint rlei) mit 
ber, welker jt* J&err (5f4>enbac^ In fdnem atuffa^: 
Comnientitio in locum Kaeilnerianum de multipii angu* 
lorufu tangentibus iSctte 13 unb 14 ,b<bient: ^au 

Sine Silber« Krt bie ^oefftcietiteti bon q', tntt^itt «m^ 
»Ott q *', |M bered^iien ergiebt ji(t> «u« ber gormcl Q mmr 
tnan Darinnen m = i fcljf , man er^Älf bann 

q^:t (n+i) == (i-2n) q'x (n+i) ^ q°» n 

ilfio f ur n = o 

q*» I = qtjt I mitf^ln q'x 1 = I 

f Ätr n = I 

q^3f 2 =ia — q'« a — q^x I 

übft 

2 q'jt I q'« »-Ä - q'K a - 1 «ttb b« q'ae 1 = 1 

aq*x2=i- q*x2-l obersq'xa:^-! nnb q'k^r:-^ 

g&r i<b(< n Ui ix^tt Uli I ifti^ftt man tt&tt 

q*x (n^;I) =: (c-an) q'x (n+i) alf», 

1 

(fit ein getabe^ n ' 

(l-Qn)q'»(n+l)=2q'x(n+i)4.a q'xa. q'« n + 2q'x3.q'x(n-l) 
.+2qx r^ . q'js (— + 3 J + I q'« f "-- + M 1 W* 

-^a+30)q'x (n+l) = jsq'je 3^ q*xn+ aq'x 3. q'» (n-l) 



♦♦t 



1 -1» 






835 



fSr.eirt tiRgeirübcd n 
*— • l.q'x { — j utib 



+ aq'x 






fQeviitttutft bifffr Svrmiln fdtiit matt an« ben SOBiert^ett t>ott 

q*%2, q>3f q'x^> q'«5^ • • • ^^^> beti SBf rtl^ »Oll q'K(n+i) 

ierec&nfn. 3-' 95. SWött fitc|ite q'x 17 fo ^at man fit 

-33q'H17=:2q*Ä2. q*>« l6+2q'x3.^-xl5+ aqV4.q'jt i^ 
* + a q'H 5* q'x 13 + a q'» 6. q'»« la .+ aq*» 7, q,'x II 

+ 2 q'« 8» q'^ 10 + (q'x 9)* ' 

2q'xa q^x 16 = II717544135366800 
2q'x3q^x 15 = 7';ro9S3 503^766328 
aq'K4q'x »4 =. 7246954535380560 
2q'x5 q*« 13 = ,7152^457751450940 
aq^xöq'icii = 71 30499109734000 
3q'x7q'»ii = 7125172413627912 
2q'x8 q^* 10 = 71 238761 29986000 
q'x9q'Ä9 =: ^561815^8286465 ^ 

' , 58768154297^9719« 

3 0^7 '^1 •Jf*i7%l9- 23.^9-31 
7709321041217 

3'^5^7*.u^I3^l7^l9.a3.29.3^ 



>^ 



4 ' <• 



93li XL 9tol^,' lofd(att6briKf€ Mit f>oeat)m . 

Oerg(ei4t ttiAti feicfe Stecl^ittmg mit bcr tlUtn, btttd^ ml^ 
fbm bif je a3emoiiIlif(^ 3^^ wie l^iit Ufßxom vöitb, f$ et« 
^tKct ^ ba9 tiiati it9«r b^er nic^ mit fo grofen Sa^Ieti t»ie 
bort iu rcdi^iten ffcit , bagegeit kat «ber iene 9)tetbi>^ bte 
9)pr)ttg / ba^ man nadb 8^n^iS^<i^ Stcdbnung eine fo (et^l^e 
^obc oon ber Stic^tigfeit birfoibcti vMäfin Um», tMkbe biet 
iiicbl flatt ftabet. 



8. Sit« biefeii btrecbtictett Ocrtben ber dotf^dtntm 
tion q*' ober q' fiitbet «oii nun fär bie SemotiBifc^eit ^ifb< 
bn folgeofetfßtribe: 

2.3 



© = 



c 



8« 



««=* 



j&« 



I ^ 


I 

2.3^ 


1 — 


t 

a.3.'7 


t -^ 


t 

a.3.5 


^T = 


5 

2 — • — • 

2.3.11 


69t 

a7jo 


691 . 
a.3 5.7»»3 


* = 


7_ 
a.3 


3617 


36t7 



510 

43867 

■ »11 I l—l» 

798 



«MMipa 



a.8.5.17 . 
a. 's». 7-19 . 



« = 



« r= 



174611 174611 

330 • 2.3 5.ti ' . ' 

X 

854513 n.77683 



138 2-3.23 
236364091 336364091 

2730 2.3.5.7.13 

8553103 13.657931 



91 = 



O = 



» = 



fi:T= 



a = 



\ 



6 3, 3 . 

870=2.3.5.29 

86158413 76005 . 5.17231682552PI 
1432a a.3»7.ii.3i 

770932T04I2I7 



510=2.35.17 

2577687858367 I7-I5I62869755I 

6 3. 3 

26315371553053477373 , 



•1 



i9i9i9o=:a»3*5-7-i3>i9*37 ' 
alfo nc(l() 3 {SernouSifc^e 3<tl^(ett mel^r/dU Sufer Bered^ttef 
ffat/ unb Htatxi ftttbet matt f&r bif Sor fftcintten 9on log g 
fofgenbe SBertlJe 

2 log q. Ä 2 =3 - f = p"*K.a 

14 

4log q, X 3 = - -^ = - p-^x 3 

124 . 

O log q. X 4 = ; = p-^x 4 

9 



33$ XI. Stot^z iefalau0be6<feiMKt^ot«nj(n 

254 



3 O • I' ' 



= - P"« 5 



193 



= p-r'°x 6 



10 log q, «6 a- , 

. 56 $79 08 

la log q. I» 7 s - « '■; "^ . ■ = - P «7 



3V.7*.".i3 



65528 

14 log q.» 8 s- -;-f^— 



16 log q* « 9 c - 



33863354 



, — «-14 



= JT'^K 8 



3'',5*,7-n.i3.i7 
00998766^28 



j= - p""'^x 9 



- =* jT^^H 10 



l8logq.xlO =- 

1 -- - 3661851094^ 8 ^^ ,, 



3^5^7^II^I3•I^l9 



2^6598037736 



3*.,5*.7.ii.i3,i7J9.23 



c: p**^» 13 



te mm ennocber au< (en t»9r(iiii atigegebenett SBeniPitKif4l<> 

2n log q, »(n+1) =:- « — ' ■ ■ 

1.2.3.4 ♦♦ . . sn 

tUt Mt bem ^rfftcietitm t»oit q' imc^ ber Formel 
Ä n log q. K (n+i) = (2^"- 2) q' » (n+i> 

(fDIel^rere «rnn^ftibuitgni «uf ^otenjeii befonb*rer tti«tj 
v^it^itt fHiVfin, MitfHg.) 



V 

& jjl Log (ax^+bx'^'^+cx'^'^+dx'^''^ ...) / 
S:! Ldg («x«) + Log Ci + ''J ) 

t= Log (ax-) + 1,0g ^i + £\ 

a nar ye 4a* 
»emi man y i= bx^+cx''^+ ofx"* + «*'* , . ♦ fe^t« 
Shi tiefem Sade ifi ^f ben ^eign 

(b 6 d i ♦ ♦ . \ 
1 a 3 4 ♦ * ♦ y 

a. ä a a a a 

3fli' 3a' 3a' 5^^ 



5« 5« 

«IfoLogW+Äx''*'*+«*^^'*+</x«*''*+..,) < 
Ä Log(«x")+ x^+( i ) x" + 

3? a 



g4o Xr. fJHo^f iofafaü^brutfeoon^otenjen 



/a'A b'B c'CN 



3ß 



»ef&r tnm (nr) frl^cn («ntt \ 

Log (ax" + 6x"*^ + «c"*''' + dx"*'^ + . . .) 

= Log («x") + Log p. x2 %^ + Log p, Jt3 x*'* 

+ ♦ , . + Log p, X (n+i). x*^ + . . . . 

fAr M« ®c«(e p [ a, b^ c, d^ « . . . ] 

C< erftcart (^terau«/ baf Log p« xi tiiettiaM torlommt, fom 
kem hUi Log p« xa. Log p. x3 o, f« t9« ittib baß f Ar bm 
feiger niib bie Scale 

Ca» i, r, *rf, f, • • .T 
* 1/ »/ 3f 4/ ♦ ♦ ü 

a"A b"B c"C b"D -n"7V 



a ÄÄ* ja' 40* 



na 




LpÄ(nti)^ -I 

a"A ■*'«b°B -^c"C-'6ö"D "'Hn^jV 

a aa^ 3a' 4a* na"^ 

Wttti in - 

p«K(n+i) /a"A «-'«b'^B "-^gsTc^C "''nn"iVi 

m \ a 2a yv nd^ 
toelc^er 8ia<brtt(t^ fftr mso^ in Log p, x(n+i) ftbirgel^t. 






\ > 
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XII. 



^^rfc^iebette comSinoforifc^ « onal^tifc^ heatUittte Xuft* 
gaben; vonJ^erm D. S^cijliatv Äramp/^). 



tßorerintter'ntii) bf6 i^traxxiitttti. ' 

giacftfolf^enbe 2(ufgA6ien wören fcfton imSRii]^ 1796, «b 
fb nocf) tor ^em Slbbmcfe ber er fieu @dmm(ung combittatD« 
rifc^« atiah)iifc^?r 3(bhanblungcu^ in meinen. J^aitbeti. @ie 
f onnten aber bort (<?. a, ö. @. it8, i) «id&t 9)Ia§ ftnben, 
twb foUten baber it^t niattKmariTiteu ^(rdt^ibe nachgeliefert 
KDdrben. 3o^t ffi^re id) fif , ald S r t f e ^ u n g iener älufi 
gaben in bcr erftcn <Samm(mtg/ nun in ber jweptenanf^ 
too fte a\\^ eigentlid; ^tnge(^&ren. 

J^inben&urg* 



VII. Ttiifija&e* 



I. 



SÄi 



( 



it 95^i?6eWtttti3 (ff. ®* c a* 2t. ®. 114, V) t>09 

dy dp dq dr 

— =P; — =2q;-- 
dx dx dx 



P ; — = 2q; -- = 3r; — = 4$ n. f w. 



dx 



a) 3f5t Profcfleur de Chymie et de'^ Phyfique exp^rlmentale 
a r^cole centrale da D(lparte;iient de la Ro^r |U (fotttt. «^-^ 



34* Xir. SCvamp, t)erfd^ict)ene TCufgabeti 

- dx dp V dq df 

Cic @(Uber tr^btt Reihen ftycR Stto^tioani »ou x, ni(^ 
»ony, Die QUebcr p, q. r, i. .» b«r crftcm^ei^ 
werben a(« gegeben »oraulaefe^t; tntm fa(|)t ^^ ^/, ?^ <, ,. 
W« ©lieber \itt (r^tcm« 

J ,dy ^^ *^ ~ ^ r* 

1 d'x $ n-')«3 






I d*x 3 n"^x4 



;; -^ * -T P — 



1*^.3.4 dy* V^. 4 

'' - t 

* ' • ■ t 

I d"x n-i 11"" Jen 

l.a.3.4..*n' dy" ~ ^ "^ nT" 
farbtejScaUn.f p, q, r, s,,, ] 

W »«Miet (ttt 2 nnb 3) ftejt# *al>e i(» bet fHfnft&fuiig, » 
£WJprof. ^ramp fogjeitt? mit (4) H^xnnt, Dota»(i«W 
^w ÄofÄlae(4)ett «r a) 0ttb nid?« «iUer* al^ M«« 
m^t>tMe för bi« eoefftclent?«, wie (te ^err .«• (In 7) f»P 

bert : Ceefficietirf u nä&mii« bn ©lieber x% x% x* . • • x""*, 

iit ^oteiueit -^ I , - a, •* 3 . . t -- n, be* 3ttfinfti«MB' 

p+qx + iTc^+fx' . . ^ btit4 ble ®Uebeu«Mfiif i/2i3M.n 
bit^lblrt; meMegDefftctettreRüa» combinatorif« (nacb 3)^^i$ 
^nben mb angeben (aQen. ^d toitb für mancbe £efa na^lM 
\ mn, bie 91 p t m bet (gntwlctelttttg (in 2 unb ooranl m^ 
Un |tt baben, toe(()^e nad^ber (in 6, 7) betviefen »itb. ^ 



• 1 
\ • 



3. gÄr tiefe @c«(«/ ober, wenn man 11 = Cp+qx' 
+rx*+sx'+ etc)"" Wt P»^«* «>«» '«'** blegßerti^e ber 

« pf aI(i««brÄcf e ffif *>'* *>' <»' •■' ^ • ♦ ♦ '" ^*)- *^*^ 
)u bient unth anbern bfe corajftiatorffj^« Sprm«I(«f., 

e* c. a. 3t. @> 233) fÄr P" »«>««» vxMfkt 

bkfcottlgen p^ m, a, b, c d . ♦. « 
- Wet n,-^n, p, qv r, i •.. x 

itnb f&r D, tiüdf; iittb ti«d|> i, 2/ ?/ 4 ♦ ♦ • W^ 

p«t=-.p't+P*(6qs + 3rry-2ipq*r+ Uq* 
p"tt=-P*ufp\7qt+7w)-p*(28q*s+38qr')+84W''-4n* 

j.»5-_p^v+p*(;8qu+8rk+us*)-p'(36q't+72q«+»»''> . 

j.5„ =: - pV + p' C9qv + 9« + 9*0 -P* (45^'«+ 9°1^ 
' +45qs'+45r*s)+p'Cl65q't + 495q*«+»65qrO 

r P* C495q*« + 99<?q'r*) + P (w87q'f) -4*99' 
etc ete «te **• 

5. ttttb vm inA «Bsmeta« ««fe<s: fÜtb«« »IffettM 
ttalMr^4lmif wm «««be n-i »bur ^ 



<■■■ ■ ■» 



i.2.3*4^i^**» o *y' 



344 XII- ^fomp, t>ecf(^teb«ne ^fisabttt 



+/ 



a+J.n+2....n+(ß+y+i+etc)-i q^r^'sV etc 



^ y i' a' ^' Tj' etc. 



,ii+/S+y+<r+ etc 



^) 



190 bie nttbe|ltmmte 9Uiö)ung iji ^ar+3<^+4«+etc=:n-u 



Ce^t wem f^ttt bftt S^feoreti im 34^(cr bc« Soefffctctif 
teil tio(( Un^ialtüt ntot, fo wirb aitfi^m ber ^pI^notniAl« 

q^r^sV etc 

Co<fftftentbe«@acbe« „^^^y^^,^^^ ; mit bet einzigen 

SRobiftcütton / bie ber verneinte ^nflavb be< ^rpentnun 
boti p tioti^menbig madfU 2>er S5en>ei< btefrt @a^e< ip 
folgettber: 



6. X^er Srponent bon p, ben xo\t fonff a genannt ha^ 
Un, TJlbter-(n + /3+y+(r+fi+etc). ?5orgU(^ble®ittn« 
me ber €;r})o«ettten , ober cc+ß+y+i+s + ttc, bie tn 
ber erßen 3(ufgabe (S. @« c d* 91. @. 102. 3»3uf0 m 
l&ief, Ifl l^ter -n, SÄan fc^e ba^er ^m an bie ©teffe Don 
n f fo erMtt ber Dorther mit n multtplicirte Soefftctent fob 
genbe Sorm: 

+ (-m)(-in+i)(-m+2)***.(-m + i3+y+*+etc-i) 

ß^ y' d' e' ^' ^ etc 

ttttb ba liier ba< obere ^ei^^n + fär biejenigen Säße gifr. 



c) Siefec Sltt^briKf iil mit jenem (ü^ 6« c. <• iS« 9. 114* i^uf« 

Iif.)bur({> ba< bwtige a = n + ^ + y+ etc (baf. no. 2) 

tttUxhttvit etnerUp. ^Bepbe 9(iifg«ben niOmlub , bie bortige 
tinb^ bie biefffieCO finb voUommeti biefelben; nnr ifl/ lua^ 
bort b(o^ angegebeti 1(1/ bier me^r attletttanberge> 
fe|tiittb erioiefen iporben* «$« 



n?o ß-f-y+S+e+etc eine gerabe ^al^Iift; ba^ tuitne , 
^v.ö^tit — ffir bieienigen^ »0 eirn biefe^ ß+y+'^+^-^r etc 
irngerabe n>irb; in ben erjlen Seilen aberv biefiimmtH« 
ci^ett Detneinteti Saftoren bt^ /^ii^Uxt ünvoitH'\(i^*htiai)M, 
in beu legten aber ein Derneinted ^robuft audmad^en mäf^ 
ifen / \i> ijl folglich bet cufgefteDte Soefftcient tDcber nte^r 
n^ weniger^ M - 



m (m-i) . ♦ • • (a+0 m (m-i) . • • ♦ 3. 2* i 

J^J^TTTV'ete "^ u'ß'y'ya^Tj' etc 



; «ifo 



ber it^irnid^^e ^oli^tiomtalcoefftcient be^ ^robultd 
p^q'^ r^s*^:etc. fSiitidfntt man btefen 9)oh)nomialcoefficten* 
ten, reit oben CS* ®. c. a* 3(. ®. 102. 2« Stuf!«) mit K, fo 
iDtrb ba6 gefachte Ütfferentialberl^ibni^ t>pin ®rabe n gleich 

— /Kp V r^sV ctc (baf. 103. 5> 

ttttb b« ju^tetd(> )3+2y + 3*+ ctc=:n-i 
fo folgt büroti«^ « + 2^3+37 + 4* + etc c - 1 



7» Sltteln; fär ben befonbern Saff ^ wo a+ß+y+i 
+ etc = — n, unb jS + 2 y + 3(J + etc == n -^ f , ijl 
/K p^^q^r^sVctc offenbar ber €oefftcient be« ®liebe« x"-\ 
in ber unbejümmten ^tenj Ui Snftuirtnomö 

(p+qx+rx^+5^*+ c^O 



»-n 



S^gltc^ tfi ba< gefttdf^te 2)iffcrentialber^dltniß bom <Sra$ 

I d"x 

* ♦ 7^ 9^^^^ ^^^ (Soefficienten 

i.2«3.4.5»«.» n dy" 



be n» ober 



\ 



34(5 XII. ^dm))/ verfd^tetwte T^fgaBen' 
llo»l*(p+qx+rx*+cto)'-^ buriff n bibibirn ^) 



8« £i^ gegfutD^rtige Vufgabe btmt Mer(au))t bajO/ 
leenn y eine orgrbene / dfgebratfc^e ober tranfcettbente Sun^ 
cttou oon X i(l, Ziffer le^retti @r60e bie ®efli)(t einer füDcüo- 
nis explicitae t>on 7, ober einer aSgentemenSlei^ ju gebe«/ 
bte tmc^ bcn $otf njen bon y forfge^. 3n ben ffulllen tot 
y=A + Bx+Cx* + Dx' + etc; obery = Bx+Cx* 
+ Dx'+etc, fiubfr ble gegebene Sormel auf ber GteOe tbre 
Slnn>cHt)ung. ®oIUe aber y=Ax»"+Bx"*'^+Cx'"^''*+etc 
f*mt/ (0 mad^eebie Umtel(^rungber9lei^e eine SRobifif 
catton tmer S^^rni^f nbibig/ nm aatoenbbdr jn feyn. SN^ 
behalte mir biffef auf eine anbere prit bor % J^iev noc^ 
einige gan) leidste SSeifpiele« 



L SBemiy-x+qx*, fo tfJ.xcy-qyf+2qqy'-5qV* 

+ i4qV - 4^q'y^ + i32qV - 429qy + MsoqV- 

486:iqV'+i6796qV-'58780q'y^+ctc 2>er Äew 



4) 1b9iiJ9A\t\t »orlnn xn-i oortommtr ifl ofenbar ba< nie; 
nnb fo (pmmt für ben nten Coefjücienten (pein obiger Qi) i^« 



faUtt^brntf 



n-"xn 



n 



* 



1 

VtAtt {an^ bie obige aBgemeine Sfetbe 

y = Ax™ + Bx™^ + Cx*"**^ + etc 

na(b ber formf I (9. @. c. 4. ttf. 6. 29S/ ?) für bag (nf i}te 
(Slieb oon x«^ fi&rxr7(Qfi)tim(ebren:, irtbemman (Utt < 
1, r oier i, tti fr(t» 2)iig nte ®(ieb fitt x (loie oben in 7) 
|tt boben# mä^te nun in jener Jormei 



V 



cowtinaforifc^* ahalt^tifEJ^ 6ear6eit€f* -347 

1, 2, 3« 4 ^,«.» 



r}-55r*y^-i?73r^y*'+l428rV'-etc» Der Xermlnu« 
_ an4-2.2n4.3. . . 3n „ ,„. , 

1. a. 3# 4^ ♦ ♦ ♦ ♦ » 



IIL SÄr y = x+sx* l|l x=y-iy*+ 48V-MsV'^ 
+140 $^"'-969 sy^4-7Q84 s V^ - etc. Der 5£ e V m i n tt <^ 

0riieraIi«tjl -r-— — -- '— sV"*"^ 

!♦ a* 3* 4' ♦ ♦ ^ ^ 

IV. Ütib im aßgemeteett^ fÄr y = x + dx"' Ifl x=y 

^ pjy m-5 _ gt^ ^tc, Der g^ef ficient f ftv ba« «H$«weiiii 



ftatt 1 , r . s 
i^lei 1 » m 9 I 






festen ; tuik fo f 4me 



x7n = 



f^* 



q 



m 



yn.y 



m 



i + (n-i)d 
»0 mM fit q, ipetin mÄH »iHi ««* n frtc« F««»' J»^^ «^'^^ 
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©Heb fl"y 



n«,iiiti—n"*'i LCL . * : 



I« 2. 3« 4« • * • » n 



, ' VIII. HxifiaU. 

!• Slit SBf^be^altttttg ber fd^oti oben (C* G« c* a* V. 
@«ii5^ VI, i) gfg^beueti Sr{(^rung^ finb bie bcybm 

fReit)en p, q> r, s, t etc 

mib P, ^. R, S, T ctc 

I « 3 4 5 
gegeben. SBati fud^^t bie brttte Y, Y, Y, Y, Y ctc* 

0^er, bie beiijbeti Deriwberlid&en ©tJ^en Y itnb y ^n\y 
befannte Si^>^ctioneti einer briifteu t>erjrberlic^'n ®'ih$t x« 
9lun foO X fo e{initntrt n^erbrn^ baß f>oti jetiett beDbeti^ 
bie eine burc^ bie An^ere^ t)ermittcff{ einer unenblidt^eu 9tet(K 
Jeflimmt werbe. Jg>ier, Y burc^ y* 

2. eö ifi 



Y = 4- pn-'xi 



2 



Y = i pri-^x2+§Q^n-*xi 

3 



. 4 



Y = i pn^;t4+|Q^n-*;c3+5.Rn-^«+|sn-^Äi 

ctc etc ' etc ctc etc ctc 



f ) 3* b«be Jter (in ») <iiiÄ et»ett ber UtMe, wie beu ber ^nfib» 
fung üer t>ort ^en 'ituf^alve (6. 34^^ Of ^ie 9Urm ber€nrioif« 
(fluna/ Me ^err ^rofeifor jtramp fogletib mtt O) begtnittr 
In £ofal(iuobrä(fen t)otau<gff<ti(ft/ tleba^ (d^on etwa^ com« 

I 2 3 n 
pitcitte ®efeö bcc Y, Y, Y . . . Y beiitll* »ot Magen legen. ^. 



coiftbinatortf^ « ahaf^Hfc^ heatbeiteu 349 

JDfe*® ca(e tf! Wer, röltUp bet SJaflbfnng (2) bcr torlgcti 
aufgäbe (@. 34?) 

n [p, q, r, s, t, u, V . , ^] 

Slucf^ latin man, )ti UtdfUt Slufftnbutifi ber burc^ p^q^r^s... 
$u beilimmettben $Bert6e ber obigen Sofatau^brucfe, ftc^ bcr 
(in 3, ©• 343) angefftbrten combinatorifc^^en Sotmel/ nac^ 
ber bort anfgefieHten^ergleic^M^S/ bebienen» 

3* 2)<ir(tud ergtebt fi(^ 

pY = P 

yY= — Pq+Q^p 

p'Y = P(-pr+aq(l)+a(-3P<l)+R(pq) 

p'Y=PC-p'st5pqr-5q')tQ,C-3pV5pq*)tR(-3P*q)tSp» 

p»Y = P (- p't + 6p*q$ + 3P V- 2ipq*r + I4q*)+Q,(-ap's 
+ 12p V - I4pq') + R'( - 3p'r +, 9p*q*) + S ( - 4p'q) 
+ T(p^). 

p" Y=: P (- p*u + 7p'qt + Tp'rs - agpV« - 38p*qr* 
+ 84pq'r- 429*) + Q,(-2i>'*t+i4PMs+7p'r»-56 A*r 

+42pq'')+R(-3p'*s+2ipV38pV)+S(-4pMi4pV) 
+T(-5P'q)+U(p'); 

7 . 

p^Ys P!C-p*v+8p*qu+8P*rt+4pV-36pVt-72pV« 
- i2pV+ i2opVs + i8opVr*-33opq*r + naq") 

+ 9, C - 2p*u + l6p*qt + i6p*ri - 72pV» - Z'P'qr* 

+ a4op Vr - isapqO + R ( - 3P*t + 24p*q$ + up V 



> \ 



I 



350 XII« ^ramp/ ^d}M>mtTiuf$ahen 

Mo8pYr+90pV) + S (-4P^s.+32pV^48p'4') 
+ T C- 5P'f +2opV) + U (- 6p^(i) + V (p^) 
etc eto ctc etc etc eft 

4. ®a« bfe torgtfflten^eic^ntfter^robuftepVr^** 
ctc anbetrift, fofdjli e^ fofllei(<> auf , M Die ©lieber ^e« 
j a ft t fitib , wo /3 +7 + <J+ ctc eine g e r ab e 3a W ; bieie* 
»iäen ^itigegen b e t ti e i n t jiub / wo /3 + r f ^ + ctc eine 
«tiflera&e 3a^I ifl. Sn SWrffii^l auf aüt6 &bxidf, «ft 

n 

foIgetibjA ba« aVgemttne ®efe$ ber Steige, bie V aitMrfth 
fen fott, unb wo bur4>ge^etib« a j!att n + ß+y + i+tt^ 
«efe^lll: 

tt n+t.n+a...a-i ^.^^ 

^ = P/ ' T^ J--^ : ■ p-'q'"'^^' et^ 

/3 y a « ^ ctc 

(/3+2fy+5iJ+4^+ etc i: ä-i) 

^ 2* n+u n+2 ♦ . . a-i ^^. 

+ 0/ -^Vv^"-^ p-q^rV ctd 
^^ j6 y d « ^ etc 

^, n-f-i. n+2 . . . a-i ^ «/ ^ 

(^+2r+3^+4«+ €tG = ü-3) 

4. n+T. n+a . . • a-1 / ^ 

^ )9 ^q^rs etö 



+ S/ 



»' ' &' ' y' 



■«-i« 



ßyis^ etc 



08+^7+3*+ 4«+ ctcsd-4) 






ßy'i's^'etc 



(/5+2y+3<^+4«+ ete = n-5) 



-I 



jccmbindforifd^o anafptifd^ hmhtittu 351 

. ' TT r 6* n+Vn+a . . . a-i ■ / 

py a e 5 etc 

C8+2y+3^+4«+ ete = n-6) 
etc 'etc etc etc etc etc ") 

I — 

tien eigenen ®#g gteng/o^ne alte ^enntni^ Softer Sofdljct^ 
ti)tti ^) in ber (Sombinationenlr^re geleiflet ^abe* ^d) ^abt 
ftf)t tieied n>eggelaffen. 2>te 8(nn)enbnng ber aÜQtmnmn 
Sormeln auf befbnbere Satfe bleiben be m eigenen Steige ie^ 
l)e6 Sef<^r6 an|eimge{ieAt/ ber biffelben btd in^ Unenblid^e 
t)eibielf obigen fanm Den wettern ©cbr^uct^ ber ^ombina» 
ttonenle^e in ber aOarmrinen unb t)oDfiinbtgen 9Iuf(brurg 
%er Equation^ aux differenees finies, n^orinn tc^ fc^n eini« 

f ) 311 meinen Solalan^brftcfen nixe Otaib ^} 

Y = i Pn-"Kn+ - Q,n"*x (n-0+ ^ Ril"**K(rt.2)**. 
n n n 

n-l °-^ ^ n n^« 

n n 

n [ p, q, r, $, t, U*»** 3 

n^o bie iBn(b(labrn P, Q, R.*. betttU<be Slac^n^etfutld üeUh, 
ml^Cf £of alan^^rütfe in biefer SotmrU ttnb combutatertftDe 
Stttegrale ober tUsgregate oben im iterte/ mit einanbet über« 
einflimmenf nnb/ gebötig etitwtcfelt/ einerirp asectbe ge» 
ben» ^. 

b) 3<b trage geto5bnli(b / ber Mnt nnb bequemem Uebcrftdit 
tpegen^ tie 9tufi6fmigdfDrme(n in £otaUet(brn vür/ bie fi(b 
auf combinatortf<be Snnctionen beigeben, baeit 
ent»i(feluttg bttreb i^efannte ^nl>rbnuttgfnun^3n))oiu« 
tionen bet Elemente gegeben iil. ^crr \profeifor Atamt^ 
legt foglei(b bie, tkad> feiner *2{rt ge^ei ebneten, comHna tos 
rtf(b/tt Aggregate fribfl: vor, bie/ geivbbnUd) e i n e , ^n^ 
»eilen }»eo un^efttratnre @let(biingen von rittet btrliebi^en 
tttttjabt tinbef annter ®rbten *oprau^feben / nnb nnr eine bes 
fiimmte ^n^ai»! wn 9lQflifttngrn/ in oan^en j^pfitivrn 
$^ttitn, itttafTen« ' 4* 



352 XIL ^amp, wtfd^ittmt Üufidbtn 

m 

mir auf eine andere ^(it t>or» 

• 
6. Knmerfimg beö J^erau^geberg. SÄanbarf, we« 
gen beffrn^ wa5 ^er (iii 5) gefagr noorbentf!, iu4^ t>ergeffeti, 
wa* id[> gleich ju Slnfange biefe6, STiiffafte* (®. 341) rrintiert 
h^U, ba0 mir berfelbC/ tubfl bem^ xva^ in ber nften 
6amm(nng (®« 109- 117) fie^t/ fd^oti im üKai) 1796 i>oit 
bmi ^erfaffer ftberfidt)icfr toerbeti ifi, 9}on feinen xctxum 
gortfcbrirten im combinatorifdt^en §ac^e ^abe {((^ ge{fgentltcl()r 
im mat^ematifc^fn ^xä)\^t, t»om f&nften J^efte an, au^ 
IBncfen ^a^xiä)t gegeben* 2)ic audfd^rßc()fte Stnwen« 
bnng ber €ombinarion«Ief)re auf bie 9Inah;fta M i&err 
jt. nac^der in feiner grflnb{ici(^en Analyse ber t>on i^nt foge^ 
nannten facultas numeriques gemad^r^ n)oi)on ic^ fo oft im 
S(r((^ibe gefpro^en h^bt, unb tt>e((^e nunmehr in feinem 

^ cfafftfc^en SBerle^ Analyse des Refracrions aftronon^iques 
et terreilres (Strasburg unb Keipjig be9 @(^»)tcf ert 1799) 
erfc^ienen i(f / unb bafe(b|l ba< britte Jiapitet (t>on @^ 462 

* 113) antmadfU 
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r«l§e/ »ermittf (|i &e( ^öm6fRädonen(e^re ') j von 

\ i ' • • • 

fe, ^'»r ■*•*«•<' • ' ■ * ■ ' "l.f'"' ' I ■ • :\ -,.1. 



: ^"{#f)A|^- li'^ i*5;i*iwfj7^j'>.'. ' c;: 









• # • 

con(in«t»rif4cii' SaugtaU * •'-•■■ "■ 

ntt Wf «nJefflmiitte %{A^vi^f +'»» + 3* + 4« + «tc = »t . 

eine (itf^e ttf^Mt Nl 3»^«M Nte M mciti itn mat(K> 
Hiatl^fft «rctfve (i^eft V. 9* 107- iP9Tllfgfmi> i^in liefe» 
xti^Un Wffit felbft « mit »eykeDaiUiig Oet Seid^nntig i« 
Wiintifcrii^te r iMif bfirfe mir ^er im 91 r^tvf' vm ben bevbea 
6«mm{iii!tf e« (mer ffflbrtti^reiii iAereUi(ltminr/e# aifo Aber^ 
fiAffid fepn 9Mt, ^ieneuen ^eid^^et Aoftl/ft des facnittfs 
oomtfri<|ura ()^tcf fift attftuf^re8«x .. , <* 



XIII. Jtramp, ASfr t^^nirnmn bet ^ffn|e|it>tt 

, d) Mf Ifbfkiiiande ümm bi^i t Orf^in^ in \tisim U* 
fonHtni^fh, otoer/B+r+d+f+etc st gefegt ifl: und 

3) bif 3fi4M n\ fly y\ i\ •' . . « ^ Mamuoi 
^bntu (C. e. c» 4U «• Q«'i«9/ 3} 114, a) kbiatnu 

a, 0f9 tai «i^«|0f f|4(|^^ Mii MIM 

tttc^ lefdgi toerten foB, t^lllmr aOd a«f fttic'ge fd^ tdtte, 
iitib f»bic( 111(9(14^ f ttf H » Hi i* MM »> M. 3c^ ertWhrc b(u 
i»et, b«f i<|^ bmt^ NT M|ii|iii werbe # bie Chuttmc ber 
«tt« 0a)»leiq)r9biift€tt ^>^|f^^|nlb gHeimer lefle^eiibeii 

^ n 

p. v* »♦ «.ctc i''a^6*a4 clc 

-»• • all,,' 

latii %imlH tfle§( fltib^ mib.ber O^binbntigen jber I 



•* ' 



bie.A<^^ 






y. 

->»-* 






n •» • •-/. :-*• • • .€tft4»HRgi -^ 












y, = y(H)<:y^a)(y-3)(y-4) 



\ ■ 



iuiim,^;o^til^ltt^ 3^5 



jt . ^ , i^Afäi^ä^Cj%A'> . ^< 







fi^ fofgen^ffflifiatrciit. M4fett dncfteilen,, !9f(^irec|»ne)ur 

anberiifraffeWpttS^^ ^ur 

b r l tee» | lif fr btfjfnIain/tPiD t =r n-ai Jüi lefe t e Ä I äf- 
fe w<r^bi^e^tgen9IiijP6(a^ett pitMun, ^d t=i^ unb die 
•If9 tittr üHi e to e m ei waUfn bliebe ^eftifttis — '- ^ 

O , r, r' . • ' ■ . ' • ,> 

<■' . 1 . c « c .••.-.<:», i . . j 



') 



/y' cb«r f +a'+S'+4'+5'-f...+(y-r)'^ 



C . ^'- 






f(l0t 15 Sfufrifunscn in 0«n|(ii twft Hia}>ttin^aifltn ju^ fei« 
m^ i^rni Xfafen (4) 6ml|«cr/ f^fgeRftf ||R»t 



3,a 



V f 



^ \ 



6. . f 5i-:? • O « ^.^-^vA ö • Ö • / 

„^^hh^bWMMMw^^» ^^■^■■■■«■•'■■■•^■^ ^■**^^*"''*^*'*^"~ 

''5» • • '3 ^'^ •• ^ '•- ^ ^^ '^ ♦^ o'l^fO';. 
4 . . • y • o . o ♦ 1 ♦ o ♦ ö, ♦ o 

' "''11 > ■ >'•. Lv- 

' ' 4 . • . 2 • I • I . o . • o . o 

4 . . . I ^• 3 . o . o t o ♦ o • o 



3t* 



3,* . a ♦ o . o • o • I ♦ o . o 

3 . ♦ • 1*1 #.0 •%!. . o ♦ o . o 

3».,i,ola#o# 0.0*0 
3r. • * . 2 / I ♦ t) . ö ♦ 0.0 

—— — — — ^— — — — I ^W^^i— >— ai^— ■<■ 

2«.*1«0.0.0«0*1^0 

«.♦..^o,*. at-«.o'V p v,^ • o- i ^o- 

, ar. . ♦ O • O . I fc I * 0.0 .:0 



!• . ♦©> . O ♦ O . O # O • I 

• . . . .' ' . ' 

(I a ' ^ 4 5 ' * 7 N 

a 6 d4 ISO ;7!j0 So4oy 



^.T.a*.ete4''j^»'6'3i4 ete .. , ,^. 

NiN-Xi = ai ■ 

Ar(iV-IlI) = 350 
NCN-IV) - 301 
iV(2V-V)^ 63 
iV (iV-Vl) s I 



« « V 






t *«*»»•' 






\ 

/ 

«tnfertfwirb kMin«|» 



•<• 1 



•■* * 



? . 1 . J 1 *^ » -^ 



-.. j .T 



5 4 3 ^V 

Sy» i=;iy,+ly«+y, /- 

2yv= iy4+Ty,-^5y,+y« .^ ' 

2y* = |y, + Vy4+Vy, + V'>+r«c '- 

966 »27 ^ . y 

- i 468 . 3646 . 695t ^ 
5;y« ==' iy,+ V ^., +---y, + -^ y,:+ ^r? 

7770 .3^ . «» ^y 



35$ >ail* JhMinf/lto1>u6iiim«mbe)r^^ 
^, ' .^, .750 5*80 'aagij. : 

5 4* : ' - ' 3 . > • 



9. fSermittelfl emevlcic^tm tRobiftcatioit ^ Me M^bcm 

tiD<^ mit einfc^U^f u ^oDte bin$e(|ni imer fr#crc Giitti M« 
kif^ftltm »trbnt, fo titnt» )toat bte nlmlM^ett C^^cietueiir 
ater fftt foldj^e 9i0(ei»l^ Gummen^ btt waä ipm <S^ (»i« 
l^ftti^ auf folgende tteif^: i ^^ 

Sy' = *y. * - 

2y*~Ty,>*y4+Tyr+Jy^ , . , 
^y* *=; iy.44Vy,+Vy4+Vy,+4y. 
^y* = *y,+Vrii'^Vy,+:Vy»+Vy,+iy. 

-. - "»I U» . 350, 301 

?y' « »y; +.-= y, + -^y*. +T^* ^Vy« 

c7 5*4 

. -.+.-y,+*§y*' 
3 

„ . .28 a66. xoy> . 1701 

5y« := iy, + ^y»+— yv+^y<J + ~yr 

' 066 ;i47 

-4 • '3 



^ 



^y*, - TTy,o+~y, + —xn +-7-7, 

695« ,7770 3035 ~ »55. 

6 J 4-, . S 



•- - c 



I «1 






42535 



'83827 . 

7 .6 



»■ ■ liU 



8 



, 34^5 , 9330 
J 4 



«^< 



.$5» ., 

+ — y* + y« 
3 



.1 I « 

Sy" M ttfttn Ztfbeife ab^ fo gtebt ber tt»terfc{Heb bea »ab« 
ren üBettb ihhbkf^i ^^teni QDtf 6c» 7" ttr erf enucn,^ ba< 
(c9 btk ixctpttn atUgefid^fofifR/ niib bt^^ im u^ttü mit 



1: :• 



J .>t 



V =3 x,+i5x,+a5x,+iox^+x^~ t 

3t* = X, +3«»4^^Xf+65»4 + l5Xi+*« 

x7 = x^ +63x^+301x3 +35ox^+T4ox',+2ix^+x^ 

3t* = Xt+i27x^'4'966xj+i70ix +io5ox^+a66xg 

4-28x;;<^Xi 
x»=x, +a55x.-H<»5x, +7770»4_+695w'+*646x« 

+4tot,^it36xt+». 



►~— . (»• ■ 



«4 



SUf; VJfLMmt^iAnJ^<Gmmmhit^Ptu^ 



.fO 



' +aaäa7^. +^ö:^, +75o«« +45»» +», * 



7 • 



«IT. tiiiett itfol^hini fllimlyilteirlMfMi M 
W ^en^omitenftcn Soefficinitett «Ht« 9trtte< fii^m 6ie 
fntjbfftnbaT ttic^tl aiitfrf/ 4iM t)e etilen €Uie (erb er 
tt«t^i"^(^bev folgfhbenlDiffrrctiicnfetl^en^ btt 
^ottnitnnat&xUdftt^apUn, mttbeti ®I(ebet« 

5040 etcmultiptictrt. €fft 95(9f(>tel n^irb biefe« aa^ 
fc^auitcb mftdtKti« 9Ran tie^me bie 9td(ff bcr fe(fr|ie« 



*• > 



«. <> 



... :«4j 
729 

4096 
156*5 



3367 

H§29 



46656} 5 103 I 
II7649I70993 



603 

276? 

8262 
1950a 
39962 






„541^0 

»■»540 
30400 



3360 

9120 



3240I730 



isu Html Mrgfet«^ W erlitt ®ti(Nf bi<(ir 9M^^ 
i^ 63/ 6o2> 3IOO, 3360^ 2520/ 720/ mii bM €o<f|& 
cicme» btr Steige bk x'' «oMr&fti ^yiwlHi» t, 63 ^ 301^ 
350^ 140/ VI, i, ^ttfjtOii^,^ 





* * 


i. • 




501 «s 


8' <• f'^-' • 




•-•1 '''W' T ■ • 

SSO s=* 

• 





X 



• \ 



I . -' 



' J 




.'3^ 



I40 SS 



ai i= 






J3360: 
i.a.3-4 ■ 

■ ■II !■ I a ■! ^ 

720. 



H»W^ 



JV • < 



X« 2. 3:4. 5. 6 



ftif 



,«« = x^ 4; Ax^ + Bx, + Cx^ + Dx^ + Ex< + Fx, 

■ i.J.B*3"-2.2»+i* ■•■r ' - '^ 

.... ..i ;*-3Ci.4!rJ:^"'+3.a*-^i^ • ,« 

iA3.4D=5"*.4s4"+$.3%4i»''+i" * '" 
t.a-3.4.5.Ea6"-5.5"+ i04"-iD.3»+5.2»-i? ., 

* « . ■ 



14. ©« tttm ferner Ai, = nx,., j folgli^» Sx|^ ,wh 
fß^gurfnnd,^«^ leite« ®nct>c« iCn, ober is+'a«* 

^ 3n-|- 4n +5« +♦♦•+' C«-^« = ^ r'ünb ebete • bleff« 

2xn, »It «tttfc^Htfuns be# te|teii 9Uetel k«, 

•ter j„+8,+3«+4«+5»+'« •+Cxm)»+x» ;s-r-I-^ 

<({/ f» (^ffim (td^ Ott« ber etn^tgen Stei^ fihr xi>, btc b e i b en 
«nbern, oben envi^ten fftr Sx;^ . mitt)ittelb«r berleiten^f 
wo bie b«9 btt erflern berfelbcA not^wenbigifltebactiott/ »er« 
Mtttelfi bM «R ft(^ fcIbi{4M<|kSenben2e^ifA^/x.x^=nx, 
*}'^^> f<^tkK<)tbeii>et(flel|igtn>irb. ' . 

^ ' IS/- DÄ'iuW ^tigtl^^tUDcitw ntc^diU bk gdk| 
«(«bine il^orä:b€r figuriiwta^a^Icni «|m etofge Jlc«Mn{| 



V. 



W^n ata«l9f[## bOTAiil« KKrfii^ )^ 9lbtn itnt ^ff[ctens 
tira A^ B, C» D ^ auf iptf^lft l^ier Mi« hixnit, 

ttur<(btt(S0ml(iialttttiittl€<fre4lf<iti/^ftiti6eti wm 
hm ttttttm , bir& tf liiti ueuf uiib fAr bU {^nftigm gort» 
(üt^thtf btr f{IM(fhif(b<t(t willst V^ktitiu 



t6. 3bM lÜbtr sefbgtth infolge i^^ bte nod^ nie fanü 

» - • • . - > , . I .^- ^ . 

(y-0Cy-3>Cy-3) , ^ . " • ' ' 
— .■■■ ■ ' . ->- Cy-^s^ +... + 1* 

filtid^ 1.2.3 4.... (y-O* muttifudfl tdi^ ber ^ümweittir 

0fiti0t»l|M ;■"•••;•' 

f um «ritabc jelcgt Ün». , '.. \ 

{rill f^iiM Stt^rgrdf iwt MY ^ck^Htt «nrb/ ttvifte« ^«h Y 
«h4 bit Mttii^riff^ ^tttli«/ ;bie y. bt iMfiuAcfn 84S<ti U0 
\t« Um* litt' i«r ;D(atit(i^niMrgt6fertct8MW# fl«< 

3"-».a"+i"*a!45 
■ 4"'-3'3"+3.ä"-i™=6M4 

, 5»-4.4"+6.3"-4..a»+i"sa4W5 

* J^-5»5*+io.4''~io.3!'+5.2"-)?=i2oM6 

7« - 6. 6" + 15. 5" - 20. 4» 4 »5' 3' - 6. 2*+i"c 720M7 



c^^atigeu ifi folgen^ 0UJ|»titiO^I^;)t^ 

3"=Mi+2Ma+2.iM3 "' 

4»= Mi+3M2+3.3M3+3j^^iM4 

S"= Mi+4Ma+4.3M3+4.3:2M4+4.3.a,iM5 

6*±;Mi4Ä#4M3¥5-f3l*»4+^-4-3^^fJ+A-3-«-» M6 ' 
7''=iMi+6Ma+6.5lVi3+6.^4M4+b.5.4.3M5+6.5.4,3.2»W 

•f6.5.4,3."2'iMf ' -» 

• 'ettr - ' ■ • etc - '•'■'" 'ete ' "■ tta ' ' -et» ' 

* • . - ■ ' • 

• ;T9r.thrtrdJen&aiii)r - . : .. c:;a 

y* = Mi + (y-i)lV!3+ (y-t>(y-3) (7-3) M3 

+(y-*) ty-"2)'{y^3) (y'-40'M4+-.... 

. . of (y^i) (y-3) . . , 5, 4 3. 3* I M Y, 

20. 2)et AHfietnelnt ^it«brtt;c( ^Ocr Mr cinjtrneii 
•lieber/ WMO# MP *»(lt^, ijl « 



m. m-] 



'• - r. 



t-3y^3<f+ete= m;\ 



»wffr/n«hOr-i)(3»-3)...(y-p+0.obet . j ' - 

^ .. . y(y-p)(y-t»-x).-.3.3,i 

- • ' . m r y ; ' 

algmictiini Vufbrudf aBer ber fii|jeltieit Olif^fr/ om« xofU 
ä^ M gefmttmti ctvMnmH^t ^nttg^ ilMl;^ad y» 
ob«r y"^ ^i4^ jfcyn f^It, «« ifl »<mti<ti^ * 



ü 






«+^+ y +'+«*« = y 

|wn «nm^ liegeow 

S5<i)'fpkC 

31. e» (lei» m » 6; y = lol; ble 9((MMtig ^+»ip 
j.^^ 4« 4. 5^4. 67 =6 (i#t tili S)(ufI6f«na<a {ii;gati« 
|Va uA ttUftttn Raffln |u; fär )>emi iebe ber 6;q»«'' 
•tat«» »«mftge ha ivitptt» ßMOtmi^+ß+y+i ^ 10, 

«nb bann «t|(l(^ ber a5ru<^ ■ , ' . . >. > , — j^ "^IL %^ , • 

; 5..»- 4 * .;•»#> ^ms ..45a^p<*' :^ 

6».*. 3 ♦ I .. ..«^ • •. loogoo / 
6,... ;i ,^ ♦. ^ • • ♦ .^2a68qo . 

7* •♦. a . . I ♦ ♦ ,. - 10800 

7** . ♦ I I i . . ♦ .4 . M<ioö' 

7 3 . /• . • . 540 

«;,.. t ♦ ♦ . I • /. 1080CJ' 

8».* «^ • • ^ » « • • • 9°° 

■ 8;..'... I.. I : .\1" ' .fJSa- ''f •■' 

'. Cimimi; s^^ loooooosy^sjio. 






ff9ni6ituiti*nfttlc<ir« )ii 6(|iimmm / Wi (tdS^ , fo wie tti>4^ 
HKine« «Bibefictt Mit i",»" 3*» 4"«* ««««ft*«'*«' 
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Mffit^fit; »itb itito wtr|>, auf biffem.gati) l^iifl^te^iip 

2i°=Mr-.- ; •--•■^ ' ' ' • •—■; 

Sa'saMi+Ma - .... , . ' ., /• .-. 

23" = 3Mi+3Ma+aM3 

24»i:4ftft+6M2+8M3+^4 ' ' ■ ' ■ -- 
25'?=^Mr-4^QM2+3oJVl3+3,9M4+34M5 ,, 

S6"ia6Ml4'i5Ma+4oM3+9öM44.i44M54.itoM6 

£y»fc5)y!*^^RyMi+. — ■' — ^Ma+ ■ ■ ' — . M3 

• y(y-i)(y-a)(y^j)-;, ;'y(y-«(y-2)(y.3Xy-4) " 

■ -'•■..» ■• . •.. 

+ (y-i)(y-3)(y-3) ..,.3.3.rMV ''' ^ " 

33. 2>(r aUgemrine Sfntdnttf «Bir Mr «Inieinni QOes' 
>er, n>t>r«nl MP itfUt^, ig »tc^ir 

ß^. y'. d's,<t!C i^a'' 6' ete' V + y.4, *f etc s= p/ 

y(y-i)(y-3)(y 3).-(y-PtO - . / 

p ' p(y-p)(y-p~i>«.., $3.1 



1/ 



^ xui- Stm», ilbit üt^u m um ^lfitMtm^ 
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%iit ttittWpHdrt/ 4UU 
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'. y 



(y-«) «'. /8'» /. ^. etc ii* £f ö"* 24' etc " 
;Di( tSumine bUfet 9>r«btifte ift Sy""' 
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»frbftt !6nnen ^ ^ f&r bie Sbrtfd^rMe ber ffiiffenrc^aft \Hs 
iDffiCii »It^tigj tbt9biilr<^4(!nMiiMtitAerIid^€M|e^ Mi 
ft t»ieb 64fi9fer{g!fft macl^t/ mmi f|e fU ScfMfnt mt« 
nmmtV Mi0^/bemftl6en gMi ober jum X^eil weggefd^affir/ 
ttnb ttiircr biif CoeffTcinitcii berfe^l totrb. Die C^c^e t^ tim 
fo «itl unenMreeter^ bftber fii4i|e/ eint|efma0en Rietet 
gfb^rige ^oAbnicf »on y% beit bM.>b6^ere SnalpfB bi«^r 
gelehrt J^f/ ^rf!cn<^ bie itrtint^tt ber 99aft# be« bt^pert 

berfelbe 9Itt§britcf eitte uttenbüc^ Striae tfl/ nnb «He S)(f 
fc^mrbeti MtirubKcbtr 8tci^ ttiH {t(^(f&brt; unbbrittettd 
bkfelbe «nWrmf wrrlir be»! ÄÄwwnifglten gJJIftt^ mtb" 
nur AK^atlll brAfttbbar ifl^ »enn ber Crponent einen SBnicb^ 
Hemer. äW Me^Hjlhiliil^ borflelft; Inbem in «nenjwbertt gdl» 
teil bie 9teibe nif^r ober weni|frr bloergirf* 

So« fo erbebltd^ ^orj^en tmb Sollen f^ bie cotnbk 
natovifcbe Supbfang biefer %^i%^ bor anbirrn nic^Ht« coms 
Wimorif^enf;, „5 . /, <: : .; 

(S^ht^erinnenin^ 9^6 ^^erau^geber^«! 

/' \. IBö« *en'^otenjfttit|men:^et Jobten \, ^, 3 
Aa<6 ber jDrtintintli ^ . ^r unter albern Cnle'^r in feinen 
Inftitt. Calc. Differ. att«f&^r(i<f» gejubelt ^ nnb (VoU L 
»rt. 61, 63 nnb- Vol. II. art. i32>||pey.8ormefn^ för 

ffti* bie €mimle'~ti4bttitl(!^ ber 9^plenjen n t^n natftrß^fen 
^iblen »00 I bf<x, inclufiue, gegeten» ^iebabeybie 
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^.., (wrcMrrircn/ rr^Qtt fi|w t^utHil) <ni»%cc jimiiMMi 
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«WBw* 10 I. ii maiM 

Iftef PftimtiB^ ^if SÖititmMicoefftciffiteii: «iMNr C(b «»ie MeZM« 
f>ifor«n unb bie Srponenfen t>on x) fpajpgiyeifii fortgcfutt» 
'2>if 9Bm«f ! t!er ^tm^^i^tm Mini A, B, C> D . « . « 

kar^OcnlafTeti^ fo (titd^tcte^betttltdtrtiii/ baff attc|^iftie 
^tmifiminic 1 + 3°4:3^«««t auf (w^iiMtQrifdi^nii 8Be§f 
fc^ ftnbfti un6 ^efümmin faffcn imAtf^ 2)ied. loar^ ^tpit 
«uc^ bie Uebcrfc^rift (6. 353) oni^fiigf ^ bie 4rf0et;fli($e «b^ 
ftd^t)/ ber n^c^^fie l^mif »#r ^Wf^^ttibf« Uurrtfucbuns* 
ÜBie fldi^ bte Summeti ber 9 r 9b u et e ber »«türldlK^'^At^Ieit 
ton I bi9 m-i inclufiue, bttr(^ CHinmien ber, ^^ptfiiiin 
eben biefer ^a^Ien audbr&fen laffeti ^ - bMon in ber Analyfb 
des fiicultcs num^riquei» «rt» 165 CAoal. des Rtfr, j^. 96). 
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